
 
 

 
 
 

ค าน า 
 

 แบบฝึกทกัษะวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม (ค 32201)  เร่ืองฟังก์ชันลอการิทมึ   
   ได้จดัท าขึน้เพือ่ใช้เป็นส่ือประกอบการเรียนการสอน วชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม  
   ช้ันมธัยมศึกษาปีที ่5  ซ่ึงได้แบ่งเนือ้หาออกเป็น  7  ชุด ประกอบด้วย 

ชุดที ่1  ความหมายของฟังก์ชันลอการิทมึ   
ชุดที ่2  สมบัติของลอการิทมึ   
ชุดที ่3  กราฟของฟังก์ชันลอการิทมึ   
ชุดที ่4  ลอการิทมึสามญั 

ชุดที ่5  แอนติลอการิทมึ 

ชุดที ่6  การเปลีย่นฐานของลอการิทมึ 

ชุดที ่7  สมการเอกซ์โพเนนเชียลและสมการลอการิทมึ 

 

แบบฝึกทกัษะชุดนี ้เป็นชุดที ่3  กราฟของฟังก์ชันลอการิทมึ  ประกอบด้วย  
  ใบความรู้และแบบฝึกทกัษะ ให้นักเรียนได้ศึกษาและฝึกทกัษะ เพือ่พฒันาการ 
  คดิค านวณอย่างมเีหตุผล มเีนือ้หาทีเ่รียงจากง่ายไปหายากเหมาะสมกบันักเรียน 

  และสามารถเรียนรู้ด้วยตนเองได้ 
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ค าแนะน า 
 

แบบฝึกทกัษะชุดนี ้ นักเรียนสามารถเรียนรู้ได้ด้วยตนเอง  
                   ก่อนทีจ่ะศึกษาและเรียนรู้  นักเรียนควรท าตามขั้นตอนต่อไปนี้ 

1. ศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ 
2. ศึกษาใบความรู้และท ากจิกรรมในแบบฝึกทักษะ 
3. ฝึกทกัษะการคดิค านวณ โดยเช่ือมโยงแนวคดิ 

จากใบความรู้ 
 

 

 

 

 

       

        จุดประสงค์การเรียนรู้ 
                

     เมือ่เรียนจบเร่ืองนีแ้ล้ว นักเรียนสามารถ 
1. เขยีนกราฟของฟังก์ชันลอการิทมึได้ 
2. บอกได้ว่ากราฟของฟังก์ชันลอการิทมึเป็นฟังก์ชันเพิม่หรือฟังก์ชันลด 
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ใบความรู้ 
เร่ือง    กราฟของฟังก์ชันลอการิทึม  

 

เน่ืองจากฟังกช์นัลอการิทึม เป็นอินเวอร์สของฟังกช์นัเอกซ์โพเนนเชียล ดงันั้น กราฟของ 
ฟังกช์นัลอการิทึม จึงสมมาตรกบักราฟของฟังกช์นัเอกซ์โพเนนเชียล เม่ือเทียบกบั เสน้ตรง  xy   
 เพราะฉะนั้น กราฟของ xy alog  ไดจ้ากการสะทอ้นกราฟของ xay   ขา้มเสน้ตรง xy   
นัน่คือ จากสมการ 1,0,0,log  aaxxy a

 จึงสามารถแบ่ง a ได ้2 กรณี คือ  0a  
และ  10  a  เม่ือน ามาเขียนกราฟไดด้งัน้ี 

  
 วิธีเขียนกราฟ xy alog  เมื่อ 0a  และ 1a   

1. เขียนกราฟของฟังกช์นัเอกซ์โพเนนเชียลก่อน นัน่คือ เปล่ียน xy alog  

เป็น  xay   

2. ใชก้ระดาษลอกลาย ลอกรูปกราฟ xay  แลว้ลากเสน้ตรง xy   

3. พบักระดาษลอกลายตรงเสน้ตรง xy   แลว้สะทอ้นขา้มเสน้ตรงมาอยูอี่กดา้น
หน่ึงของเสน้ตรง xy   

 

                 กรณทีี่ 1    1a      กรณทีี่ 2    10  a  
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

x 

y y 

x 
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ตัวอย่างที่ 1   จงเขียนกราฟของสมการต่อไปน้ีลงบนแกนพกิดัฉากเดียวกนั 
xy 2  กบั xy 2log  

 
วิธีท า        

x  0 1 2 3 
xy 2  1 2 4 8 

 
x  1 2 4 8 

xy 2log  0 1 2 3 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 

xy 2

xy 2log
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ตัวอย่างที่ 2   จงเขียนกราฟของสมการต่อไปน้ีลงบนแกนพกิดัฉากเดียวกนั 

x

y 









2

1  และ   

วิธีท า        
x  0 1 2 3 

x

y 









2

1  
1 

2

1  
4

1  
8

1  

 
x  1 2 4 8 

xy
2

1log  0 -1 -2 -3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x 

y 

x

y 









2

1

xy
2

1log

xy
2

1log
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แบบฝึกทกัษะที ่3.1 

เร่ือง  การเขยีนกราฟของลอการิทมึ 

 ค าช้ีแจง     จงเขียนกราฟของลอการิทึมต่อไปนี้  (ข้อละ 5 คะแนน) 

 1. 1

3log  xy      

             วิธีท า       เปล่ียน 1

3log  xy  ใหอ้ยูใ่นรูป  ........................... 

  

x      
y      
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2. 1

2

1log  xy      

วิธีท า       เปล่ียน 1

2

1log  xy  

         ...............................y   

                           ...............................y  

  ใหอ้ยูใ่นรูป  ................................. 

  

x      
y      
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ใบความรู้ 
เร่ือง  ลกัษณะกราฟของ    xy alog  

 

ข้อสรุปเกีย่วกบัลกัษณะของกราฟ   xy alog  เมือ่ 0a  และ 1a  
1)  กราฟจะตดัแกน x   ที่จุด (1,0)  เสมอ 
2)  กราฟจะอยูท่างขวาของแกน y   เสมอ และไม่ตดัแกน y  
3)  กรณี  1a  จะไดว้า่ ค่าของ x  เพิม่ขึ้น  ค่าของ y   จะเพิม่ขึ้นตาม 
     ถา้ค่าของ x  ลดลง ค่าของ y   จะลดลงตาม 
     นัน่คือ ถา้ 1a  , xy alog   จะเป็นฟังก์ชันเพิ่ม 

4) กรณี  10  a  จะไดว้า่ ค่าของ x  เพิม่ขึ้น  ค่าของ y   จะมีค่าลดลง 
    ถา้ค่าของ x  ลดลง ค่าของ y   จะเพิม่ขึ้น 
    นัน่คือ ถา้ 10  a  ,  xy alog  จะเป็นฟังก์ชันลด 
5) กราฟของ xy alog   กบักราฟของ xy

a

1log  จะสมมาตรกนัเม่ือเทียบกบั 

     แกน x  
 

       กรณทีี่ 1    1a         กรณทีี่ 2    10  a  
 

 

x 

y 

x 

y 
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ตัวอย่าง     จงพจิารณาวา่ฟังกช์นัต่อไปน้ีเป็นฟังกช์นัเพิม่หรือฟังกช์นัลด 
 

  1.    xy 5log  
   พจิารณาค่า  x  และ  y   ที่สอดคลอ้งกบัสมการ 
 

x  
25

1  
5

1  1 5 25 

y  -2 -1 0 1 2 
 

  เม่ือสงัเกตจากค่าในตาราง จะพบวา่  ถา้ค่า  x  เพิม่ขึ้น  แลว้ค่า  y  จะเพิม่ขึ้น 
  ในท านองเดียวกนั  ถา้ค่า  x   ลดลง  แลว้ค่า  y   ก็จะลดลงดว้ย 
   สรุปวา่  xy 5log    เป็นฟังกช์นัเพิม่    

  2.    xy

3

2log  

พจิารณาค่า  x  และ  y   ที่สอดคลอ้งกบัสมการ 
 

x  
27

8  
9

4  
3

2  1 
2

3  

y  3 2 1 0 -1 
 

  เม่ือสงัเกตจากค่าในตาราง จะพบวา่  ถา้ค่า  x  เพิม่ขึ้น  แต่ค่า  y  จะลดลง 
              ในทางกลบักนั  ถา้ค่า  x   ลดลง  แต่ค่า  y   จะเพิม่ขึ้น 
   สรุปวา่   xy

3

2log   เป็นฟังกช์นัลด 

  3.   )(log2 xy   
   จากนิยามของลอการิทึม  จะหาค่าของ  log   ได ้ก็ต่อเม่ือเป็น log  ของ 
                                 จ  านวนจริงบวกเท่านั้น  ดงันั้นจากสมการ 0 x   แลว้  0x   

พจิารณาค่า   x2log  และ  y   ที่สอดคลอ้งกบัสมการ 
 

x  
2

1
  -1 -2 -4 -8 

y  -1 0 1 2 3 
 

      เม่ือสงัเกตจากค่าในตาราง จะพบวา่  ถา้ค่า  x  เพิ่มขึ้น  แต่ค่า  y  จะ........(ลดลง) 
 

เป็นฟังก์ชันเพิ่ม เป็นฟังก์ชันลด 
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      ในทางกลบักนั  ถา้ค่า  x   ลดลง  แต่ค่า  y   จะ.................. (เพิม่ขึ้น)  
                                แสดงวา่   )(log 2 xy    เป็นฟังกช์นั……………(ฟังกช์นัลด) 
 

แบบฝึกทกัษะที ่3.2 

 

เร่ือง  กราฟของลอการิทมึทีเ่ป็นฟังก์ชันเพิม่หรือฟังก์ชันลด 

 

 ค าช้ีแจง     ให้นักเรียนพิจารณาฟังก์ชันต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันเพิ่มหรือฟังก์ชันลด 

  1.  xy 3log                 ....................................... 

  2.  xy

3

1log    .......................................  

  3.   xy  4log    ....................................... 

  4.  1

4

1log  xy    ....................................... 

  5.  1

2

7log  xy    ....................................... 

  6.  xy 5log    ....................................... 

  7.   xy  3log    ....................................... 

 8.   xy 

3

1log    ....................................... 

 9.    2log 5  xy     ....................................... 

 10. xy 3log    ...................................... 

. 
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แบบฝึกทกัษะที ่ 3.3 

เร่ือง  การเขยีนกราฟของลอการิทมึ 
 

 ค าช้ีแจง     ใหน้กัเรียนเขียนกราฟของลอการิทึมต่อไปน้ี และบอกดว้ยวา่เป็น 

 ฟังกช์นัเพิม่หรือฟังกช์นัลด 

1. xy 5log       2.    xy
5

1log   

 

 

 

 

 

 

  

3.  1

3

1log  xy      4.   1
7log  xy   
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 5.  xy 2log      6.    )(log 6 xy    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

1.  xy 
9

1log      8.   xy 3log   
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xy 3log  

 

 
 

เฉลย  แบบฝึกทักษะที ่ 3.1 

เร่ือง  การเขยีนกราฟของลอการิทมึ 
 

ค าช้ีแจง     จงเขียนกราฟของลอการิทึมต่อไปนี้  (ข้อละ 5 คะแนน) 

1. 1

3log  xy      

             วิธีท า       เปล่ียน  
1

3log  xy   ใหอ้ยูใ่นรูป       ........................... 

  

x 
9

1  
3

1  1 3 9 

y 2 1 0 -1 -2 

          

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x 

y 



14 
 

 

 2. 1

2

1log  xy      

วิธีท า       เปล่ียน 1

2

1log  xy     

                 ใหอ้ยูใ่นรูป    

         

 

 

x 
4

1  
2

1  1 2 4 

y -2 -1 0 1 2 

          

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

xy

x
y

2

2

1

log

1
log





 

x 

y 
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เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัเพิม่ 

เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัเพิม่ 

เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัลด 

เป็นฟังกช์นัเพิม่ 

ไม่เป็นฟังกช์นัเพิม่และไม่เป็น 
ฟังกช์นัลด 

 

เฉลยแบบฝึกทักษะที ่3.2 
 

เร่ือง  กราฟของลอการิทมึทีเ่ป็นฟังก์ชันเพิม่หรือฟังก์ชันลด 

 

     ค าช้ีแจง       ให้นักเรียนพิจารณาฟังก์ชันต่อไปนี้เป็นฟังก์ชันเพิ่มหรือฟังก์ชันลด 

  1.   xy 3log     ....................................... 

  2.  xy

3

1log    .....................................  

  3.   xy  4log    ....................................... 

  4.  1

4

1log  xy    ....................................... 

  5.  1

2

7log  xy    ....................................... 

  6.  xy 5log    ....................................... 

  7.    xy  3log    .................................... 

 8.   xy 

3

1log    ................................ 

 9.   2log 5  xy    ....................................... 

 10.  xy 3log    ...................................... 
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เฉลย แบบฝึกทักษะที ่3.3 

เร่ือง  การเขยีนกราฟของลอการิทมึ 
 

ค าช้ีแจง     ใหน้กัเรียนเขียนกราฟของลอการิทึมต่อไปน้ี และบอกดว้ยวา่เป็นฟังกช์นัเพิม่หรือ 
                   ฟังกช์นัลด 

1. xy 5log       2.    xy
5

1log   

 

 

 

 

 

 

  

 

3.  1

3

1log  xy      4.   1

7log  xy   

 

 

 

 

 

 

x 

y 

x 

y 

x 

y 

 x 

y 

เป็นฟังก์ชันเพิ่ม เป็นฟังก์ชันลด 

เป็นฟังก์ชันเพิ่ม เป็นฟังก์ชันลด 
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 5.  xy 2log      6.    )(log 6 xy    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

7.  xy 
9

1log      8.   xy 3log   

 

 

 

 

 

 

 

 

x 

y 

x 

y 

x 

y y 

เป็นฟังก์ชันลด เป็นฟังก์ชันลด 

x 
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                                            แบบทดสอบหลงัเรียน 

ชุดที ่3  กราฟของฟังก์ชันลอการิทมึ 
 

ค าช้ีแจง   ใหน้กัเรียนเลือกขอ้ที่ถูกที่สุดเพยีงขอ้เดียว แลว้ท าเคร่ืองหมาย  ลงในกระดาษค าตอบ 
 

1.   xy 3log  มีโดเมนและเรนจข์องฟังกช์นัตรงกบัขอ้ใด 
 1.     RDr

     ,    RRr     2.     RDr
     ,     RRr   

 3.    RDr        ,      RRr
   4.     RDr

      ,     RRr
 

 
2.    xy  5log   มีโดเมนและเรนจข์องฟังกช์นัตรงกบัขอ้ใด 
 1.     RDr

     ,    RRr     2.     RDr
     ,     RDr

 
 3.    RDr        ,      RRr

   4.     RDr
      ,     RRr

 
 
3.   ขอ้ใดต่อไปน้ีสรุปถูกตอ้ง 
 1.   กราฟของ  xy alog   ผา่นจุด  (0,1)   เสมอ 
 2.   xy alog   จะเป็นฟังกช์นัเพิม่เม่ือ 0a   
 3.   xy alog   จะเป็นฟังกช์นัลดเม่ือ  10  a  
 4.    ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
4.   กราฟของ  xy

2

3log   มีลกัษณะตรงกบัขอ้ใด 

 1.          2. 
 
 
 
 
 

 3.      4.    

เป็นฟังก์ชันลด ไม่เป็นทั้งฟังก์ชันเพิม่และฟังก์ชันลด 
 
 
 
 
 

x 

y 

x 

y 

y y 

y 
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5.   กราฟของ  xy

3

2log   มีลกัษณะตรงกบัขอ้ใด 

 1.       2. 
 
 
 
 
 

 3.      4. 
 
 
 
 
 
 
6.    xy

5

1log  เม่ือ 0x    เป็นฟังกช์นัชนิดใด  เพราะเหตุใด 

 1.     ฟังกช์นัเพิม่   เพราะ  1
5

1
0   

 2.     ฟังกช์นัเพิม่   เพราะค่า  x   เพิม่ขึ้นแต่ค่า   y   ลดลง 
 3.     ฟังกช์นัลด    เพราะค่า  x   เพิม่ขึ้น   ค่า   y   เพิม่ขึ้น 

 4.      ฟังกช์นัลด   เพราะ  1
5

1
0    

 
7.      xy

2

5log    เม่ือ  0x   เป็นฟังกช์นัชนิดใด   เพราะเหตุใด 

 1.     ฟังกช์นัลด   เพราะ  
2

5   > 1  

 2.     ฟังกช์นัลด   เพราะ   x   เพิม่ขึ้น   y   ลดลง 

 3.     ฟังกช์นัเพิม่   เพราะ  
2

5   > 1 

 4.      ฟังกช์นัเพิม่   เพราะ   x   เพิม่ขึ้น   y   ลดลง 

x x 

x 

y 

x 

y 

x x 

y y 
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8.      xy 
2

1log    เม่ือ  0x    เป็นฟังกช์นัชนิดใด   เพราะเหตุใด 

  1.   ฟังกช์นัเพิม่   เพราะ   x   เพิม่ขึ้น   y   เพิม่ขึ้น 

2.   ฟังกช์นัลด   เพราะ  
2

1   < 1 

3.   ฟังกช์นัลด   เพราะ   0x   
4.   ฟังกช์นัเพิม่   เพราะ  0x  

 
9.     สมการในขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นฟังกช์นัเพิม่ 

  1 .   xy
4

3log      

2 .   xy
3

4log  

  3.    xy 3log     
4.    

 
 xy 

3

4log  

 
10.    สมการในขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นฟังกช์นัลด 

  1.   1

5

1log  xy     

2.   xy
2

1log  

  3.    xy 
3

1log     

4.   1
3log  xy  
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
 

            ชุดที ่3  กราฟของฟังก์ชันลอการิทึม 

 
 

1. 2 
2. 1 
3. 3 
4. 1 
5. 2 
6. 4 
7. 3 
8. 1 
9. 2 
10. 4 

 
 
 

 


