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ใบกิจกรรมที ่1  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
 

จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม เมื่อก าหนดจุดศูนย์กลาง C (0, 0) และรัศมียาว      
3 หน่วย 

 

 วิธีคิด 
1. จากโจทย์ต้องการหาความสัมพันธ์ของกราฟที่เป็นวงกลม และโจทย์ก าหนด

ศูนย์กลาง (0, 0) และรัศมียาว 3 หน่วย 

2. จากวงกลมมีความสัมพันธ์เป็น   2 2 2(x, y) RxR x + y = r ดังนั้นต้องการทราบ

สมการรูปแบบมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมียาว r คือ 
x2 + y2 = r2 เมื่อเราทราบความยาวของรัศมีแล้วน าไปแทนท่ีในสมการรูปมาตรฐานของ
วงกลม 

 วิธีท า จุดศูนย์กลาง C (0, 0) รัศมียาว 3 หน่วย และจากสมการรูปแบบมาตรฐานของวงกลม 
  คือ x2 + y2 = r2 
  จากโจทย์ r = 3 
  แทนค่าในสมการจะได้ 
   x2 + y2    = 32 
   x2 + y2    = 9   

  ดังนั้นวงกลมจะมีความสัมพันธ์เป็น   2 2(x, y) RxR x +y =9   ตอบ 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

หลังจากศึกษาตัวอย่างแล้ว ให้นักศึกษาท ากิจกรรมต่อไปนี้ 
จงหาความสัมพันธ์ซ่ึงมีกราฟเป็นวงกลม เม่ือก าหนดจุดศูนย์กลาง (0, 0) และรัศมียาว 

8 หน่วย 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมที ่2  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
 

จากสมการ x2 + y2 = 100 จงหาศูนย์กลางและความยาวรัศมีของวงกลม 
 

 วิธีคิด 
1. จากโจทย์ก าหนดสมการวงกลม x2 + y2 = 100 ต้องการหาจุดศูนย์กลางและ 

  ความยาวรัศมีของวงกลม 
2. จากสมการท่ีโจทย์ก าหนดให้นั้น ให้น าไปเทียบกับสมการรูปมาตรฐานของวงกลม

ท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมียาว r คือ x2 + y2 = r2 
 

 วิธีท า สมการ x2 + y2 = 100 
  จากสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมียาว r คือ 
  X2 + y2 = r2 
   ดังนั้น r2 = 100 
    r = 100  
    r = 10 
   ดังนั้น สมการนี้มีจุดศูนย์กลาง C (0, 0) และรัศมียาว 10 หน่วย ตอบ 
 

 หลังจากศึกษาตัวอย่างแล้ว ให้นักเรียนท ากิจกรรมต่อไปนี้ 
 จากสมการที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวรัศมีของวงกลม 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

1. x2 + y2 = 14 

………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
………………………………………………………………………
……………………………………………………………………… 

2. 3x2 + 3y2 = 27 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมที ่3  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาใบความรู้ที่ 2 อีกคร้ังว่า การได้มาซึ่งสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุด
ศูนย์กลางท่ี (0,0) และรัศมียาว r นั่นมาได้อย่างไร จากนั้นท าโจทย์ต่อไปนี้โดยไม่ต้องท าให้อยู่ในรูปของ      
ก าลังสองสมบูรณ์ 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากรูป จงหาระยะห่างระหว่างจุด PC 
    ………………………………………….……………………………………………………. 
    ………………………………………….……………………………………………………. 
    ………………………………………….……………………………………………………. 
    ………………………………………….……………………………………………………. 

………………………………………….……………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
 
 
 
 

จากโจทย์ข้างต้นให้สรุปข้อต่อไปนี ้
 1. สมการรูปมาตรฐานของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (h, k) และรัศมียาว r คือ  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 2. ความสัมพันธ์ของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (h, k) และรัศมียาว r คือ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 
 

 

r 
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ใบกิจกรรมที ่4  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม เมื่อก าหนดจุดศูนย์กลาง C (2, 0) และรัศมียาว 

 1
2

หน่วย 

 วิธีคิด 
 

1. โจทย์ก าหนดจุดศูนย์กลาง และรัศมี ต้องการหาความสัมพันธ์ของกราฟที่เป็น
วงกลม 

2. วงกลมมีความสัมพันธ์เป็น  2 2 2(x, y) RxR (x -h) +(y - k) = r ดังนั้นต้อง

ทราบสมการรูปแบบมาตรฐานของวงกลมก่อน จากสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุด
ศูนย์กลางท่ี  (h,k) และรัศมียาว  r  คือ (x – h)2 + (y – h)2 = r2  และโจทย์ก าหนด 

จุดศูนย์กลาง (2, 0) และรัศมียาว 1
2

 หน่วย เมื่อเราทราบความยาวของรัศมีแล้ว น าไป 

แทนท่ีในสมการรูปมาตรฐานของวงกลม 
 

 วิธีท า จุดศูนย์กลาง C (2, 0) รัศมียาว 1
2

 หน่วย 

   ดังนั้น h = 2 , k = 0, r = 1
2

 และ 

  จากสมการรูปมาตรฐานของวงกลม คือ (x – h)2  + (y – h)2 = r2 

  แทนค่าในสมการจะได้ 

   (x – 2)2 + (y – 0)2 =  
 
 

21
2

 

   (x – 2)2 + y2  = 1
4

 

   ดังนั้น วงกลมจะมีความสัมพันธ์เป็น  
 
 

 2 2 1(x, y) RxR (x - 2) + y =
4

 ตอบ 

 
    
 
 

 
 
 

ศึกษาตัวอย่างเรียบร้อยแล้ว 
ไปลองท ากิจกรรมกันจ้า 
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ใบกิจกรรมที ่4 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
 จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม เมื่อก าหนดจุดศูนย์กลางและความยาวของรัศมี ดังนี้ 
 
 
 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. จุดศูนย์กลาง (2, 1) รัศมียาว 0.5 หน่วย 

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

………………………………………………………………………. 

3. จุดศูนย์กลาง (1, –2) รัศมียาว 4 หน่วย 

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

………………………………………………………………………. 
2. จุดศูนย์กลาง (–3, –1) รัศมียาว 2

3
 หน่วย 

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

………………………………………………………………………. 

4. จุดศูนย์กลาง (–3,4) รัศมียาว 3  หน่วย 

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

.………………………………………………………………………

.………………………………………………………………………

……………………………………………………………………….

………………………………………………………………………. 
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ใบกิจกรรมที ่5  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
 

 จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวรัศมีของวงกลมท่ีเป็นกราฟของความสัมพันธ์ 

   2 2x, y RxR (x +3) + (y -1) =11  

 วิธีคิด 
1. จากโจทย์ก าหนดความสัมพันธ์ของกราฟที่เป็นวงกลม ต้องการหาจุดศูนย์กลาง

และรัศม ี
2. จากความสัมพันธ์ที่โจทย์ก าหนดให้นั้น ต้องหาออกมาเป็นสมการวงกลมก่อน

จากนั้น ให้น าไปเทียบสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (h, k) และ รัศมี  
ยาว r คือ (x – h)2 + (y – k)2 = r2 

 

วิธีท า ความสัมพันธ์    2 2x, y RxR (x +3) + (y -1) =11  

และเมื่อเทียบกับสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (h, k) และรัศมียาว  r  
คือ     (x – h)2 + (y – k)2 = r2 

   ดังนั้น r2 = 11 

    r = 11  
    h = –3 
   และ k = 11 

   ดังนั้น สมการนี้มีจุดศูนย์กลาง C (–3, 1) และรัศมียาว 11 หน่วย ตอบ 
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ค 

 

ใบกิจกรรมที ่5 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 หลังจากศึกษาตัวอย่างแล้ว ให้นักเรียนท ากิจกรรมต่อไป 
 จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวของรัศมีของวงกลมท่ีเป็นกราฟของสัมพันธ์ต่อไปนี้ 
 
 
 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.  
 
 
 

 2 21x, y RxR (x - ) +(y - 5) =10
2

 

……………………………………………………………………….……………………………………………………………………….……

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….

..………………………………………………………………….………………………………………………………………………..………

……………………………………………………………….……………………………………………………………………….……………

….……………………………………………………….…………………………………………………………………………………………

……………………………………………………..……………………………………………………………………….………………………

…………………………………………………………………………….……………………………………………………………………….

…….………………………………………………………………….………………………………………………………………………..……

………………………………………………………………….……………………………………………………………………….…………

…….……………………………………………………….………………………………………………………………………………………

………………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………

……………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………… 
2.    2 2x, y RxR (x + 3) +(y -1) = 9  

……………………………………………………………………….……………………………………………………………………….……

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….

..………………………………………………………………….………………………………………………………………………..………

……………………………………………………………….……………………………………………………………………….……………

….……………………………………………………….…………………………………………………………………………………………

……………………………………………………..……………………………………………………………………….………………………

…………………………………………………………………………….……………………………………………………………………….

…….………………………………………………………………….………………………………………………………………………..……

………………………………………………………………….……………………………………………………………………….…………

…….……………………………………………………….………………………………………………………………………………………

………………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………

………………………………………………………………….……………………………………………………………………….………… 
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ใบกิจกรรมที ่6  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

  
 
 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากสมการรูปมาตรฐานของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (h, k) และรัศมียาว  r  คือ  
(x – h)2 + (y – k)2 = r2 
 จงใช้ความรู้ทางพีชคณิต กระจายสมการดังกล่าวให้อยู่ในรูปสมการท่ัวไป (สมการที่มีข้างหนึ่ง   
เป็น 0) 
……………………………………………………………………….……………………………………………………………………….……
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
..………………………………………………………………….………………………………………………………………………..………
……………………………………………………………….……………………………………………………………………….……………
….……………………………………………………….…………………………………………………………………………………………
……………………………………………………..……………………………………………………………………….………………………
…………………………………………………………………………….……………………………………………………………………….
…….………………………………………………………………….………………………………………………………………………..……
………………………………………………………………….……………………………………………………………………….…………
…….……………………………………………………….………………………………………………………………………………………
………………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………
……………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………… 
 ถ้าก าหนดให้ A = –2h, B = –2k และ C = h2 + k2 – r2 สมการท่ีหาได้ข้างต้นจะเป็นเช่นไร 
……………………………………………………………………….……………………………………………………………………….……
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
..………………………………………………………………….………………………………………………………………………..………
……………………………………………………………….……………………………………………………………………….……………
….……………………………………………………….…………………………………………………………………………………………
……………………………………………………..……………………………………………………………………….………………………
…………………………………………………………………………….……………………………………………………………………….
…….………………………………………………………………….………………………………………………………………………..……
………………………………………………………………….……………………………………………………………………….…………
…….……………………………………………………….………………………………………………………………………………………
………………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………
……………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………… 
……………………………………………………..……………………………………………………………………….……………………… 
ซึ่งเรียกสมการนี้ว่า สมการรูปทั่วไปวงกลม 
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ใบกิจกรรมที ่6 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 จากสมการทั่วไปของวงกลม จงหาจุดศูนย์กลาง (h, k) และความยาวรัศมี (r) 
 
 
 
 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สมการท่ัวไป คือ ……………………………………………………………………………………………………………………………… 
โจทย์ต้องการหา 1. …………………………………. 2. ……………………………………. 3. …………………………………….. 
โจทย์ก าหนด A = –2h, B = –2k และ C = h2 + k2 – r2 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
ดังนั้นจุดศูนย์กลางของวงกลม (h, k) คือ ........................................................................................................ 
และความยาวรัศมี (r) คือ ................................................................................................................................ 
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ใบกิจกรรมที ่7 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 
 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างต่อไปนี ้
 จากวงกลมท่ีมีสมการเป็น x2 + y2 – 8x + 4y + 4 = 0  
 วิธีคิด 

1. โจทย์ก าหนดสมการรูปท่ัวไปของวงกลมมาให้ ต้องการหาจุดศูนย์กลางและ   
ความยาวรัศมี 

2. จากโจทย์นี้สามารถท าได้ 2 วิธี คือใช้สูตรหรือท าสมการให้อยู่ในสมการรูป
มาตรฐาน (x – h)2 + (y – k)2 = r2 

 
วิธีท าท่ี 1 โจทย์ต้องการหาจุดศูนย์กลางและความยาวรัศมีจากสมการรูปท่ัวไปของวงกลมคือ 

x2 + y2 + Ax + By + C = 0 และจากสมการท่ีโจทย์ให้มา จะได้ว่า A = –8, B = 4  
และ     C = 4 

  หาจุดศูนย์กลางของวงกลม (h, k) 

  จากจุดศูนย์กลางของวงกลม (h, k)  =  
 
 

A B- , -
2 2

 

        =  

       = (4, –2) 
  ดังนั้น จุดศูนย์กลางของวงกลม คือ   (4, –2) ………………………  1 
  หาความยาวรัศมีของวงกลม (r) 
  จากความยาวรัศมีของวงกลม (r) 

  จากความยาวรัศมีของวงกลม (r)  = 2 21 . A +B -4C
2

 

       = 2 21 . (-8) + (4) - 4(4)
2

 

       = 1 . 64+16 -16
2

 

       = 1 . 64
2

 

       = 1 .8
2

 

       = 4 
  

   ดังนั้น ความยาวรัศมีของวงกลม (r) คือ 4 หน่วย ………………………………… 2 
   เพราะฉะนั้นวงกลมนี้มีจุดศูนย์กลางท่ี (4, –2) และ รัศมียาว 4 หน่วย  ตอบ 
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ใบกิจกรรมที ่7 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 วิธีที่ 2 จาก   x2 + y2 – 8x + 4y + 4   = 0   
  จะได้         x2 – 8x + y2 + 4y  =   –4 
                    (x2 – 2(4) x + (4)2) + (y2 + 2(2) y + (2)2) =   –4 + 16 + 4 
           (x – 4)2 + (y + 2)2  =   42 
 เทียบกับสมการรูปมาตรฐาน    (x – h)2 + (y – k)2  =   r2 
 จะได้ h = 4, k = –2 และ r = 4 
 ดังนั้นวงกลมนี้มีจุดศูนย์กลางท่ี (4, –2) และรัศมียาว 4 หน่วย    ตอบ 
 

 หลังจากศึกษาตัวอย่างแล้ว ให้นักเรียนท ากิจกรรมต่อไปนี้ 
 จากสมการที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวรัศมี 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. x2 + y2 – 4x + 6y – 3 = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 

2. x2 + y2 – 10x = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 



23 

 

 

ใบกิจกรรมที ่7 (ตอ่) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. x2 + y2 + 6y – 4 = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 

4. 3x2 + 3y2 + 18x – 6y – 24 = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 
5. x2 + y2 + 8x + 6y + 25 = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 

6. x2 + y2 + 8x + 25 = 0 

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

………………………………………………………………………

……………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมที ่8  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 ให้นักเรียนศึกษาตัวอย่าง 2 ข้อต่อไปนี ้ 
 

 จากหาสมการรูปท่ัวไปของวงกลมท่ีสัมผัสแกน X ท่ี (3, 0) และสัมผัสแกน y ท่ี (0, –3)  
 วิธีคิด 

1. โจทย์ก าหนดกราฟสัมผัสแกน X ท่ี (3, 0) และสัมผัสแกน Y ท่ี (0, –3) โจทย์
ต้องการหาสมการรูปท่ัวไปของวงกลม 

2. ต้องหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลมให้ได้ก่อน วิธีหนึ่งท่ีจะท าให้ทราบก็คือ
การวาดรูปออกมา เพื่อให้เห็นภาพได้ชัดเจนยิ่งขึ้น จากนั้น เมื่อวาดภาพออกมาแล้วจะเห็นจุด
ศูนย์กลางและความยาวรัศมี จากนั้นน ามาแทนลงในสมการรูปมาตรฐานก่อนและกระจาย
พจน์จนออกมาเป็นสมการรูปท่ัวไป 

 
วิธีท า เมื่อวาดกราฟวงกลมจากท่ีโจทย์ก าหนดให้จะได้ออกมาดังรูป 
 

  จากรูปจะได้ C (3, –3) และ r = 3 
  ดังนั้น สมการวงกลม คือ 
  (x – 3)2 + (y + 3)2      = 32 

  x2 – 6x + 9 + y2 + 6y + 9 = 9 
  x2 + y2 – 6x + 6y + 9      = 0 
  ดังนั้น สมการวงกลมท่ีสัมผัสแกน X  

ท่ี (3, 0) และสัมผัสแกน y ท่ี (0, –3)  
คือ   x2 + y2 – 6x + 6y + 9  =  0  

     ตอบ 
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ใบกิจกรรมที ่8 (ต่อ)  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 จากหาสมการรูปท่ัวไปของวงกลมซึ่งมีจุดศูนย์กลางท่ี (–3, 2) และสัมผัสเส้นตรงซึ่งมีสมการเป็น  
21x + 20y + 197 = 0  

 วิธีคิด 
1. โจทย์ก าหนดจุดศูนย์กลางท่ี (–3, 2). และสัมผัสเส้นตรงซึ่งมีสมการเป็น          

21x + 20y + 197 = 0 
2. ต้องหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลมให้ได้ก่อน วิธีหนึ่งท่ีจะท าให้ทราบก็คือ  

  การวาดรูปออกมาคร่าวๆ ก่อนแล้วนักเรียนจะสามารถหาความยาวรัศมี 
 

วิธีท า  เมื่อวาดรูปแล้วท าให้ 
  เราทราบสมการเส้นสัมผัสวงกลม 
  จะต้ังฉากกับรัศมีขงวงกลม   
  ดังนั้นระยะห่างจากจุดศูนย์กลาง 
  ของวงกลมถึงเส้นสัมผัสวงกลม คือรัศมีนั่นเอง 
  หาระยะห่างระหว่างจุด C(–3, 2) กับเส้นตรง 21x + 20y + 197 = 0 

   จาก ระยะห่าง   r   =   1 1
2 2

Ax +By +C

A +B
           

A = 21, B = 20, C = 197, x = –3, y = 2 

  แทนค่าจะได้                r = 
2 2

(21)(-3) + (20)(2) +197

(21) + (20)
 

      = 
-63+40+197

841
 

      = 174
29

 

      = 6 หน่วย 
  ดังนั้น จะได้ C (–3, 2) และ r = 6 
  ดังนั้น สมการวงกลม คือ 
  (x + 3)2 + (y – 2)2  = 62 
  X2 + 6x + 9 + y2 – 4y + 4 = 36 
  X2 + y2 + 6x – 4y – 23  = 0 
ดังนั้น สมการรูปท่ัวไปของวงกลมซึง่มีจุดศูนย์กลางท่ี (–3, 2) และสัมผัสเส้นตรงซึ่งมีสมการเป็น 
21x + 20y + 197 = 0  คือ  x2 + y2 + 6x – 4y – 23 = 0   ตอบ 

 

21x + 20y + 197 = 0 
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ใบกิจกรรมที ่8 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 หลังจากศึกษาตัวอย่างแล้ว ให้นักเรียนท ากิจกรรมต่อไปนี้ 
 จงหาสมการรูปทั่วไปของวงกลม ซ่ึงมีเง่ือนไขดังต่อไปนี้ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. มีจุด (5, 3) เปน็จุดศูนย์กลาง และวงกลมผ่านจุดก าเนิด 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
 
 
 
 

2. มีจุด (2, 4) เปน็จุดศูนย์กลาง และกราฟผ่านจุด (–4, –4) 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
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ใบกิจกรรมที ่8 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. มีจุด (2, 6) และ (–4, –2) เปน็จุดปลายเสน้ผ่านศูนย์กลางของวงกลม  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
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ใบกิจกรรมที ่8 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. มีจดุศูนย์กลางที่ (3, –4) และสัมผัสกับแกน X 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
……………………………………………………………………………………….……………………………………………………………… 
 
 
 
 
 

5. มีจุดศูนย์กลางที่ (3, –4) และสัมผัสกับแกน Y 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
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ใบกิจกรรมที ่8 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. มีจุดศูนย์กลางที่ (1, 2) และสัมผัสกับเส้นตรง 3x + 4y + 4 = 0 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………….…………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………. 


