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ใบความรู้ที ่1 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

ภาคตัดกรวย 
 ภาคตัดกรวย (conic section หรือ conic) ในทางคณิตศาสตร์ หมายถึง เส้นโค้งท่ีได้จากการตัด

พื้นผิวกรวยกลม ด้วยระนาบแบน ภาคตัดกรวยนี้ถูกต้ังเป็นหัวข้อศึกษาต้ังแต่สมัย 200 ปี ก่อนคริสต์ศักราช 

โดย อพอลโลเนียส แห่ง เพอร์กา ผู้ซึ่งศึกษาภาคตัดกรวยและค้นพบสมบัติหลายประการของภาคตัดกรวย 

ต่อมากรณีการศึกษาภาคตัดกรวยถูกน าไปใช้ประโยชน์หลายแบบได้แก่ ในปี พ.ศ. 2133 (ค.ศ. 1590) กาลิเลโอ 

กาลิเลอี พบว่าขีปนาวุธท่ียิ่งขึ้นไปในมุมท่ีก าหนดมีวิถีการเคล่ือนท่ี โค้งแบบพาราโบลา ในปี พ.ศ. 2152     

(ค.ศ. 1609) โยฮันส์ เคปเลอร์ พบว่าวงโคจรของดาวเคราะห์รอบนอกเป็นรูปวงรี เป็นต้น 

 

 
 

 

 

 

 

 
 

หลังจากศึกษาท่ีมาและความหมาย

ของภาคตัดกรวยแล้วไปศึกษากันต่อ 

ในหน้าถัดไปเลยครับ 
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ใบความรู้ที ่1 (ต่อ) 
ภาคตัดกรวย วงกลม 

ซ่ึงเส้นโค้งที่เกิดจากการน าระนาบตัดกรวยกลมตรง มี 4 ลักษณะ ดังนี้ 
  

 1. ระนาบท่ีตัดขนานกับฐานของกรวยจะได้ภาคตัดกรวย 

ดังรูป รอยตัดกรวยดังรูป ซึ่งรอยตัดท่ีเกิดขึ้นนั้นจะเป็นรอยตัดรูป  

วงกลม (Circle) 

 
 

 

 2. ระนาบท่ีตัดไม่ขนานกับฐานของกรวย และไม่ขนานกัน 

กับสูงเอียงของกรวยจะได้ภาคตัดกรวยดังรูป ซึ่งรอยตัดท่ีเกิดขึ้นนั้น 

เป็นรอยตัดรูป วงรี (Ellipse) 

 

 
 

 

 3. ระนาบท่ีตัดขนานกับสูงเอียงของกรวยจะได้ภาคตัดกรวย 

ดังรูป ซึ่งรอยตัดท่ีเกิดขึ้นนั้นจะเป็นรอยตัดรูป พาราโบลา (Parabola) 

 

 
 

 

 

 4. ระนาบท่ีตัดขนานกับสูงตรงของกรวยจะได้ภาคตัดกรวย 

ดังรูป ซึ่งมีรอยตัดท่ีเกิดขึ้นนั้นจะเป็นรอยตัดท่ีเกิดขึ้นนั้นจะเป็นรอยตัดรูป 

ไฮเพอร์โบลา (Hyperbola) 
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ใบความรู้ที ่2  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 นิยาม 
วงกลม คือ เซตของจุดทุกจุดบนระนาบซึ่งอยู่ห่างจากจุดคงท่ีจุดหนึ่ง บนระนาบ 

เป็นระยะทางเท่ากัน และจุดคงท่ีเรียกว่า จุดศูนย์กลางของวงกลม ระยะห่างท่ีเท่ากันเรียกว่า     
 ความยาวรัศมีของวงกลม 

 

พิจารณารูปต่อไปนี ้
     โดยให้ C เป็นจุดศูนย์กลาง 
     และ P เป็นจุดใดๆ บนวงกลม 
     จากนิยามจะได้ว่า CP = r หรือความยาวรัศมีของวงกลม 
 
 

 
 พิจารณารูปต่อไปนี ้
     จากสูตรระยะห่างระหว่างจุดสองจุดจะได้ว่า 

     r = 2 2(x 0) (y 0)    
     ยกก าลัง 2 ท้ังสองข้าง จะได้ 
     r2 = (x – 0)2 + (y – 0)2 

     r2 = x2 + y2 

     หรือ x2 + y2 = r2 
 

  ซึ่งเรียกสมการนี้ว่าสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมี 
 ยาว r ดังนั้นสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมียาว r คือ  
 x2 + y2 = r2 
 
 

  หรือเขียนให้อยู่ในรูปของความสัมพันธ์ได้ว่า 
 

      2 2 2(x, y) RxR x + y = r  

 
 
 
 

 

 



10

0

  

 

ใบความรู้ที ่3  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

 พิจารณารูปต่อไปนี ้
     จากสูตรระยะห่างระหว่างจุดสองจุดจะได้ว่า 

     r = 2 2(x -h) +(y - k)  
     ยกก าลัง 2 ท้ังสองข้างจะได้ 
     r2 = (x – h)2 + (y – k)2 
 
  
  ซึ่งเรียกสมการนี้ว่าสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (h, k) และ 

รัศมียาว r  
 

 
 ดังนั้นสมการรูปมาตรฐานของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (h,k) และรัศมียาว r 
คือ (x – h)2+ (y – k)2 = r2 
 

 
  หรือเขียนให้อยู่ในรูปของความสัมพันธ์ได้ว่า 
 

      2 2 2(x, y) RxR (x -h) +(y - k) = r  
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ใบความรู้ที ่4  
ภาคตัดกรวย วงกลม 

  จากสมการรูปของมาตรฐานของวงกลมที่มีศูนย์กลางที่ (h,k) และรัศมียาว r 
 คือ (x – h)2 + (y – k)2 = r2 
  เมื่อใช้ความรู้เรื่องพีชคณิตแล้วจะได้ 
   x2 – 2hx + h2 + y2 – 2ky + k2 = r2 

  x2 + y2 – 2hx – 2ky + h2 + k2 – r2 = 0 ……………………………………………… 1 
  ถ้าก าหนดให้ A = –2h, B = –2k    และ C = h2 + k2 – r2 แล้วจะได้ 
       x2 + y2 + Ax + By + C = 0 
  ซึ่งเรียกว่าสมการนี้ว่า สมการรูปท่ัวไปของวงกลม 
  จากจุดศูนย์กลางของวงกลมคือ (h, k) และ A = –2h, B = –2k 

  ดังนั้น จะได้ h = – A
2

 และ k = – B
2

 

  เพราะฉะนั้น จุดศูนย์กลางของวงกลม (h, k) คือ  
 
 

-A -B
2 2

, …………………………..  2 

  จากความยาวรัศมีของวงกลมคือ r และ C2 = h2 + k2 – r2 
  ดังนั้น จะได้ r2 = h2 + k2 – C 

     =    
   
   

2 2A B- + - - C
2 2

 

     = 
2 2A B+ - C

4 4
 

    r2 = 
2 2A +B -4C

4
 

  ดังนั้น r   = 2 21 A +B -4C
2

เมื่อ A2 + B2 – 4C >0 …… 3 

 
  สรุป  
   สมการรูปท่ัวไปท่ัวไปของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (h, k) และรัศมียาว r คือ 

  x2 + y2 + Ax + By + C = 0 โดยท่ีจุดศูนย์กลาง (h, k) คือ  
 
 

-A -B
2 2

,  และความยาว 

  ของรัศมี (r) คือ 2 21 A +B -4C
2

เมื่อ A2 + B2 – 4C > 0 

 
 
 

 


