
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ค าน า 
 
 แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องอนุพันธ์ของฟังก์ชัน เป็นส่วนหน่ึงของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง
แคลคูลัสเบื้องต้น รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค33202 ประกอบด้วยแบบฝึกทักษะ
ทั้งหมด 5 เล่ม ดังน้ี 
  เล่มที่ 1 อนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
  เล่มที่ 2 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สตูร 
  เล่มที่ 3 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
  เล่มที่ 4 อนุพันธ์อันดับสงู 
  เล่มที่ 5 การประยุกต์ของอนุพันธ์ 
 โดยในแบบฝึกทักษะแต่ละเล่มจัดท าขึ้นเพื่อเป็นสื่อประกอบการเรียนการสอนรายวิชา
คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค33202 ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6 สอดคล้องกับสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ มาตรฐานการเรียนรู้ ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 
และหลักสตูรของโรงเรียนเทพศิรินทร์ สมุทรปราการ ประกอบด้วยผลการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้
เน้ือหาที่ครอบคลุมทั้งด้านความรู้ ด้านทักษะกระบวนการและด้านคุณลักษณะ 
 ส าหรับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 3 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ มีจุดมุ่งหมาย
เพื่อให้ผู้เรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบที่ก าหนดให้ได้ ส่งเสริมให้ผู้เรียนและผู้สนใจสามารถศึกษา
เน้ือหาและฝึกทักษะทางคณิตศาสตร์กับโจทย์ที่หลากหลาย อันท าให้ผู้เรียนรู้จักคิด วิเคราะห์ สังเคราะห์
ได้มากขึ้น เกิดความคงทนในการเรียนรู้ เกิดเจตคติที่ดีต่อวิชาคณิตศาสตร์ สามารถน าความรู้ที่ได้รับไป
ประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ าวันและเป็นพื้นฐานในการศึกษาต่อในระดับที่สูงขึ้นต่อไป มีการเฉลยค าตอบ
อย่างละเอียด ผู้เรียนสามารถวัดผลและประเมินผลการเรียนรู้ด้วยตนเองได้ในชุดแบบฝึกทักษะเล่มน้ี 
 ผูจ้ัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มน้ี จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียน
การสอนวิชาคณิตศาสตร์ การค้นคว้าหาความรู้ของผู้เรียนและเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจ พร้อมทั้งสามารถ
ยกระดับคุณภาพการศึกษาในระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6 ให้มีประสิทธิภาพยิ่งขึ้น 
 
 
       สุภาภรณ์  แข่งขัน 
 
 
 
 
 



สารบญั 
 
เรือ่ง                หนา้ 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับครูผู้สอน       1 
ค าแนะน าในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับผู้เรียน    2 
ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์        3 
ผลการเรยีนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ สมรรถนะส าคัญของผูเ้รียน      4 
แบบทดสอบก่อนเรียน           5 
ใบความรู้ที่ 3.1 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ         9 
แบบฝึกทักษะที่ 3.1          16 
ใบความรู้ที่ 3.2 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ (ต่อ)       21 
แบบฝึกทักษะที่ 3.2          24 
แบบทดสอบหลังเรียน          27 
แบบบันทึกคะแนน          31 
บรรณานุกรม           32 
ภาคผนวก            33 
เฉลยแบบทดสอบกอ่นเรียน         34 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 3.1           35 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 3.2           43 
เฉลยแบบทดสอบหลังเรยีน         47 
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ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

 
 

         ค าแนะน าในการใชแ้บบฝกึทกัษะคณติศาสตร์ 
         ส าหรบัครผููส้อน 

 
 

1. ครูผู้สอนศึกษาการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 2. ครูผู้สอนศึกษาและท าความเข้าใจในเน้ือหา จุดประสงค์การเรียนรู้และการด าเนินการสอน 
เพื่อให้การจัดกิจกรรมการเรียนรู้เป็นไปตามล าดับขั้นตอน 
 3. ครูผู้สอนให้ผู้เรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนเรื่องอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
 4. ครูผู้สอนด าเนินกิจกรรมการเรียนรู้ตามล าดับขั้นตอน 
 5. ครูผู้สอนให้ค าแนะน าและความช่วยเหลือผู้เรียนเมื่อเกิดปัญหา ตามความเหมาะสมและตาม
ศักยภาพของผู้เรียนแต่ละคน 
 6. ครูผู้สอนให้ผู้เรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนเรื่องอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ   
 7. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มน้ี ใช้เวลาจัดกิจกรรมการเรียนการสอน จ านวน 2 ชั่วโมง 
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             ค าแนะน าในการใชแ้บบฝกึทักษะคณติศาสตร์ 
                         ส าหรบัผูเ้รียน 
 
 

1. ผู้เรียนศึกษาการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 2. ผู้เรียนศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ เพื่อให้ทราบว่าต้องรู้และปฏิบัติสิ่งใดบ้างหลังจากจบ
บทเรียนแล้ว 
 3. ผูเ้รียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนเรือ่งอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ เพื่อตรวจสอบความรู้เดิมใน
เรื่องที่เรียน จากน้ันตรวจค าตอบจากเฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน   
 4. ผูเ้รียนศึกษาเน้ือหาและตัวอย่างให้เข้าใจละเอียด แล้วท าแบบฝึกทักษะตามล าดับขั้นตอน 
 5. หากผู้เรียนไม่เข้าใจหรือมีปัญหา ผู้เรียนสามารถซักถามปัญหาต่าง ๆ ปรึกษาและ
แลกเปลี่ยนองค์ความรู้จากเพื่อนหรือครูผู้สอนได้ตลอดเวลา 
 6. ผู้เรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนเรื่องอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ จากน้ันตรวจค าตอบจาก
เฉลยในภาคผนวกท้ายเล่มและบันทึกคะแนน เพื่อเปรียบเทียบกับคะแนนทดสอบก่อนเรียน   
 7. หากยังมีข้อสงสัยและไม่เข้าใจ ให้ผู้เรียนกลับไปทบทวนบทเรียนจากแบบฝึกทักษะอีกครั้ง 
 8. ผู้เรียนควรซ่ือสัตย์ต่อตนเอง โดยไม่เปิดดูเฉลยระหว่างท าแบบฝึกทักษะ เพื่อผู้เรียนจะได้
พัฒนาการเรียนรู้ของตนเองอย่างเต็มความสามารถ 
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ขัน้ตอนการเรยีนโดยใชแ้บบฝกึทกัษะคณิตศาสตร์ 
 

 

 

 

 

 1. อา่นค าแนะน าส าหรบันกัเรยีน 

 2. ท าแบบทดสอบกอ่นเรยีน 

3. ศกึษาแบบฝกึทกัษะคณติศาสตร ์

4. ท าแบบทดสอบหลงัเรยีน 

 5. ศกึษาแบบฝกึทกัษะชดุตอ่ไป 

 ประเมนิผล 

 ไม่ผา่น 

 ผ่าน 
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แบบฝกึทกัษะคณติศาสตร์  เลม่ที ่3 
เรื่อง อนพุนัธข์องฟงักช์นัประกอบ 

 
 
ผลการเรยีนรู ้  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 
 
จดุประสงคก์ารเรยีนรู ้
 ดา้นความรู ้
    1. บอกความหมายของฟงัก์ชันประกอบได้ 
    2. บอกกฎลกูโซ่ในการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบได้ 
    3. หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบได้ 
  ดา้นทกัษะกระบวนการ 
    1. การแก้ปัญหา 
    2. การให้เหตุผล 
    3. การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ 
  ดา้นคณุลกัษณะ 
    1. มีความซื่อสัตย์ สุจริต 
    2. มีวินัย 
    3. ใฝ่เรียนรู้ 
    4. มุ่งมั่นในการท างาน 
สมรรถนะส าคญัของผูเ้รยีน 
    1. ความสามารถในการสื่อสาร 
    2. ความสามารถในการคดิ 
    3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
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แบบทดสอบกอ่นเรยีน 
เรือ่ง อนพุนัธข์องฟงักช์นัประกอบ 

 
 

ค าชีแ้จง  1. แบบทดสอบมีทัง้หมด 10 ข้อ จ านวน 10 คะแนน ใช้เวลา 15 นาที 
       2. ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย (x) ลงช่องตัวเลือกทีค่ิดวา่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว 
****************************************************************************** 

1. ก าหนดให้ y = (x + 1)2 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. x + 1    ข. 2x + 1  
  ค. 2(x + 1)2    ง. 2x + 2 
 

2. ก าหนดให้ y = (x4 - 3x2 + 1)15 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกับข้อใด 

  ก. 15(x4 - 3x2 + 1)14   ข. 15(x4 - 3x2 + 1)14 (4x3 - 6x) 
  ค. 15(x4 - 3x2 + 1)    ง. 15(x4 - 3x2 + 1) (4x3 - 6x) 
 

3. ก าหนดให้ y = (3 – 5x2)-3 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 42 )5x(3
30x-



    ข. 42 )5x(3
30x


 

  ค. 42 )5x(3
10x-



    ง. 42 )5x(3
10x


 

 

4. ก าหนดให้ y = 4x- 2
  แล้ว 

dx
dy

 ตรงกับขอ้ใด 

  ก. 
2
1

2 4)(x

x



       ข. 
2
1

2 4)(x

x



 

  ค. 
2
1

2 4)2(x

x



   ง. 
2
1

2 4)(x

4-2x



 

 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            6 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

5. ก าหนดให้ y = 4 4 53x   แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 
4 34

3

5)(3x4

x



  ข. 
4 34

3

5)(3x4

3x



  

  ค. 
4 34

3

5)(3x

3x



    ง. 
4 34

3

5)(3x

12x



 

 

6. ก าหนดให้ y = (3x2 - 1)2 (x3 + 2) แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 24x3x72x30x63x 2346
   ข. 24x3x72x30x63x 2346

  
  ค. 24x6x72x30x63x 2346

  ง. 24x6x-72x30x63x 2346
  

 

7. ก าหนดให้ f(x) = 32 4)(x
1


 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 32 4)(x
6x-


    ข. 32 4)(x
3x-


 

  ค. 42 4)(x
3x-


   ง. 42 4)(x
6x-


 

 

8. ก าหนดให้ f(x) = 
14x

3)(2x 32




 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 
14x)1x4(

3)2(2x3)12x)(2x(48x 32222




   

  ข. 
1x4

3)(2x43)12x)(2x(48x 32222




 

  ค. 2

32222

)1x4(
3)(2x23)12x)(2x(48x




  

  ง. 
14x

3)(2x3)12x)(2x(48x 32222




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9. ก าหนดให้ f(x) = 
5

27x
3-5x











 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 21

3

2)(7x
3)(5x 155




    ข. 21

4

2)(7x
3)105x)(5x - (155




 

  ค. 6

3

2)(7x
3)(5x 155




    ง. 6

4

2)(7x
3)105x)(5x - (155




 

 

10. ก าหนดให้ f(x) = 
22x1

1



 แล้ว f'(2) มีค่าตรงกับข้อใด 

  ก. 
55

1
     ข. 

3 25

1
  

  ค. 
3 25

1
    ง. 

55
1
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           กระดาษค าตอบแบบทดสอบกอ่นเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

ขอ้ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

คะแนนแบบทดสอบกอ่นเรยีน 

คะแนนเตม็ คะแนนทีไ่ด ้

10  

เพือ่นๆ ตรวจสอบคะแนนกบัเฉลยใน
ภาคผนวก และบนัทกึคะแนนดว้ยนะ 
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ใบความรูท้ี ่ 3.1 

       การหาอนุพนัธข์องฟงักช์นัประกอบ 
 
  

 ขอให้นักเรียนพิจารณาฟงัก์ชันต่อไปน้ี 
  y = g(u)  =  u5 
  u = f(x)  =  2x4 + 3 
 จะได้ y = g(u)  =  g(f(x))   =  u5 
 น่ันคือ y = (gof)(x)  =  (2x4 + 1)5  
 ฟังก์ชันดังกล่าวเป็นฟังก์ชันประกอบที่เกิดจากฟังกช์ัน f และ g  
 

 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบสามารถหาไดก็้ต่อเมื่อสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่ประกอบกัน
ได้ ซ่ึงเรียกวา่ กฎลกูโซ่ (Chain rule) 
 

 ถ้า f หาอนุพันธ์ได้ที่ x และ g หาอนุพันธ์ได้ที่ f(x) แล้ว gof หาอนุพันธ์ได้ที่ x และ 
(gof)’(x) = g’(f(x))  f’(x) 
 แสดงโดย  ถ้า  y  =  (gof)(x) = g(f(x))  แล้ว 

        
dx
dy

  =  
df(x)
d  g(f(x))  

dx
d f(x)  

  ซ่ึงถ้าให้      u  =  f(x)  และ  y = (gof)(x) = g(f(x)) = g(u)  แล้ว 

        
dx
dy

  =  
df(x)
d

 g(f(x))  
dx
d

f(x) 

        =  g(u)
du
d

  (u)
dx
d

 

     และ ถ้า   u  =  f(x)  และ  y =  g(u)  แล้ว 

        
dx
dy

  =  
dx
du

 g(u) 
du
d

   หรือ 

        
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

        ใชไ้ดเ้ฉพาะฟงักช์นัประกอบ 
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พสิจูน ์ จาก        
x
y
Δ

Δ
  =  

h
f(x)h)f(x 

 

        
0h

lim
 x

y
Δ

Δ
  =  

0h
lim
 h

f(x)h)f(x 
 

       =  
dx
dy

 

 ในท านองเดียวกัน  

         
u
y
Δ

Δ
  =  

k
f(u)k)f(u 

 

        
0h

lim
 u

y
Δ

Δ
  =  

0h
lim
 k

f(u)k)f(u 
 

       =  
du
dy

 

 และ     
0h

lim
 x

u
Δ

Δ
  =  

dx
du

 

 ดังน้ัน        
x
y
Δ

Δ
  =  

u
y
Δ

Δ


x
u
Δ

Δ
 

         
0h

lim
 dx

dy
  =  

0h
lim












x
u

u
y
Δ

Δ

Δ

Δ
             

        
dx
dy

   =  
u
y
Δ

Δ


0h
lim
 dx

du
 

        
dx
dy

   =  
u
y
Δ

Δ


x
u
Δ

Δ
 

         
0k

lim
 dx

dy
  =  

0k
lim












x
u

u
y
Δ

Δ

Δ

Δ
 

         
dx
dy

  =  
dx
du


0h
lim
 du

dy
 

        
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

 

        
dx
dy

  =  
du
dy

dx
du
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 สิ่งที่ต้องสงัเกตเห็น 
 

 กฎลกูโซ่  (Chain rule) 
  ถ้า  u = f(x) และ y = g(u) แล้ว 
    

                   
dx
dy

  =            

  
 
 
 
 
หมายเหตุ   เราอาจมอง  y  ใหเ้ป็นฟังก์ชันประกอบที่ซ้อนกันหลาย ๆ  ฟังก์ชันก็ได้ 
 

จะพบว่า  
dx
dy

 =                                 

 
 
 
 
เทคนิคการใช้กฎลกูโซ่กับฟังก์ชันประกอบที่ซ้อนกันหลายฟังก์ชัน 
    หลกัการ 
 1. ก าหนดให้ y เป็นฟังก์ชันประกอบที่ซ้อนกันหลาย ๆ ฟังก์ชัน 
 2. ท าการดิฟข้างนอกก่อนแล้วจึงดิฟข้างในไปเรื่อย ๆ จนถึงเทียบตวัแปร x 
 

 จะได้ว่า 
dx
dy

 =            
ds
du

  
 d
ds

  

 
   
  

 3. น าเอาผลดิฟแต่ละส่วนจากข้อ 2 ทั้งหมดมาคณูกันก็จะได้ 
dx
dy

 

 

du
dy

 

dx
du

 

ดิฟฟังก์ชันของ y  
หรือ g(u) ข้างนอกก่อน 

ดิฟฟังก์ชันของ u  
หรือ f(x) ข้างใน 

dx
  d

 

du
dy

 

ds
du

 
dt
ds

 

 d
dv

 

dx
  d

 

ดิฟจนถึงเทียบ
ตัวแปร x 

ดิฟข้างนอกก่อน ดิฟครั้งที่ 2 ดิฟครั้งที่ 1 ดิฟครั้งที่ 3 

du
dy

 

ข้างนอก ข้างใน 
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 สตูรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ เรียกวา่ กฎลกูโซ่ (chain rule) 
 

 สตูร ถ้าฟังก์ชัน f หาอนุพันธ์ได้ที่ x และฟังก์ชัน g หาอนุพันธ์ได้ที่ f(x)   
  แล้วฟังก์ชัน gof หาอนุพันธ์ได้ที่ x และ (gof)’(x) = g’(f(x))f’(x)  

 
 

 จากสตูร  ถ้า u = f(x), y = g(u) = g(f(x)) และ 
du
dy

, 
dx
du

 หาค่าได้แล้ว 

 

dx
dy

 = 
du
dy

dx
du

 

 
 
 เพื่อความสะดวกในการหาฟังก์ชันประกอบ  สามารถหาได้จากสตูร 
 
       y  =  un 

                             
dx
dy

  =  nun – 1 
dx
du

 

 
 
 

 

ไปศึกษา 
ตวัอยา่งกนั จ าสตูร 

ให้ไดน้ะ 
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ตวัอยา่งที ่1   ก าหนดให้ y = (3x2 - 7)5  จงหา 
dx
dy

 

วธิที า จาก    y  = (3x2 - 7)5   
 ให้             u  = 3x2 - 7   
 จะได้      y  = (3x2 - 7)5  =  u5 

             
dx
dy

 = 
dx
du

du
dy

  

     = 7)(3x
dx
d

 ) (u
du
d 25

   

 

 
     = 5u4 (6x) 
     = 30xu4 
     = 30x(3x2 - 7)4   

ดงันั้น  
dx
dy

 = 30x(3x2 - 7)4   

 

ตวัอยา่งที ่2   ก าหนดให้ y = 2t4t1    จงหา 
dx
dy

 

วธิที า   จาก           y  = 2t4t1    =  2
1

)
2t4t(1 

 

       ให้            u  = 2t4t1    

       จะได้          y  = 2
1

)
2t4t(1    =  2

1
u  

             
dx
dy

 = 
dx
du

du
dy

  

             =  )t4t-(1
dx
d

 ) (u
du
d 22

1
  

             =  2t)(-4 (u)
2
1 2

1



     

n
 
ช 
ถ 

n - 1 

dx
du  

แทนค่า 
u = 73x2

  
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      =  2
1

u


2) - (t      

      =  
u
2 - t
 

      =  
2t4t1

2- t



 

ดงันั้น  
dx
dy

 = 
2t4t1

2- t



 

 

ตวัอยา่งที ่3   ก าหนดให้  y = 23 2x)-(x
1

  จงหา 
dx
dy

  

วธิที า จาก    y  =  23 2x)-(x
1

  =  (x3 – 2x)-2  

 ให้           u  =  x3 – 2x  
 จะได้      y  =  (x3 – 2x)-2   =  u-2 

             
dx
dy

 = 
dx
du

du
dy

  

                  =  )2x-(x
dx
d

) (u
du
d 32   

                 =  2)-(3x 2u- 23  

                 =  3

2

u
6x - 4

 

                 =  33

2

2x)(x
6x - 4



 

ดงันั้น  
dx
dy  = 33

2

2x)(x
6x - 4


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ตวัอยา่งที ่4   ก าหนดให้ s = (2t3 + t)-3  จงหา 
dt
ds

 

วธิที า จาก          s  =  (2t3 + t)-3   
 ให้           u  =  2t3 + t   
 จะได้          s  =  (2t3 + t)-3  =  u-3 

             
dt
ds

 =  
dt
du

du
ds

  

   =  t)(2t
dt
d

 ) (u
du
d 33-

  

   =  (-3u- 4 )(6t + 1) 
   =  (-18t - 3) u- 4        

   =  4u
3)  (18t- 

 

   =  4
 

3 t) (2t
3)  (18t




  

ดงันั้น  
dt
ds

  =  4
 

3 t) (2t
3)  (18t




  

 
 
 

 
 
 

 

เขา้ใจแลว้...ลองไปท า
แบบฝกึทกัษะกันนะ 
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                    แบบฝกึทกัษะ 3.1 
 
ค าชีแ้จง  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปน้ี  (ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
 

1. y = (5x + 1)2 
  วธิที า  จาก      y  =  (5x + 1)2 
   ให้           u  =  5x + 1  
   จะได้       y  =  u2 

            
dx
dy

 = 
dx
du

du
dy

  

    =  
dx
d

(.......) 
du
d

 (……………….) 

     =   .............................................................................................. 
     =   .............................................................................................. 
     =   .............................................................................................. 
     =   .............................................................................................. 

  ดงันัน้   
dx
dy

 =  ........................................ 

 
2. y = (1 – 4x3)6 

  วธิที า   จาก   y  =  (1 – 4x3)6 

   ให้           u  =  ………...…….. 
   จะได้          y  =  ………...…….. 

           
dx
dy

  = ………...…….. 

       =   .............................................................................................. 
       =   .............................................................................................. 
       =   .............................................................................................. 
     =   .............................................................................................. 

  ดงันัน้   
dx
dy

 =   ........................................ 
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3. y = (x2 + 3x – 5)3 
  วธิที า.................................................................................................................................................... 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................................. 

   ดงันั้น  
dx
dy

 =  ........................................ 

 

4. s = (7t5 – 3t2 + t) -4 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................       

  ดงันัน้  
dt
ds

  =   ........................................ 
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5.  s  =  3
2

2 1)(t   
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................................. 
 

6. y = 32xx2    

  วธิที า   จาก   y = 32xx2   = 2
1

2 3)2x(x   
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................. 
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7.  y = 3 2x4x   
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................................. 
 

8. f(x) = 23 2)x(x
1


  

   วธิที า จาก  f(x) = y = 23 2)x(x
1


 = 23 2)x(x 
  

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................. 

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 
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9.  f(x) = 
1x

1
2



  

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................. 

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 
 

10.  f(x) = 
3 25x1

1



 จงหา f’(1) 

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

..................................................................................................................................................................

................................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................     
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   ใบความรูท้ี ่ 3.2 

         การหาอนพุันธข์องฟงักช์นัประกอบ (ตอ่) 
 
  
 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบที่กล่าวมา อาจมีบางกรณีที่ฟังก์ชันที่ก าหนดให้อยู่ในรูป
ฟังก์ชันผสมระหว่างฟังก์ชันประกอบกับฟังก์ชันที่อยู่ในรูปผลบวก ผลต่าง ผลคูณ ผลหาร หรือรากที่ n 
ของฟังก์ชันพหุนาม ซ่ึงเราสามารถหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันดังกล่าว โดยใช้สูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน
ประกอบและสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทั้ง 8 สูตร ตามที่ได้เรียนมาก่อนหน้าน้ีแล้ว ดังตัวอย่าง
ต่อไปน้ี 
   
ตวัอยา่งที ่5   ก าหนดให้ f(x) = (2x2 - 1)(5x + 1)3 จงหา f’(x)  
วธิที า  จาก f(x) = y = (2x2 - 1)(5x + 1)3    
 
 
       
 
  
 

      จะได้ f’(x) = (2x2 - 1) 
dx
d

(5x + 1)3 + (5x + 1)3 
dx
d

(2x2 - 1) 

       = (2x2 - 1) [(3)(5x + 1)2 (5)] + (5x + 1)3 (4x) 
       = 15(2x2 - 1)(5x + 1)2 + 4x(5x + 1)3 
ดงันั้น  f’(x) = 15(2x2 - 1)(5x + 1)2 + 4x(5x + 1)3 
 

 
 
 
 

จะพบว่า ฟังก์ชันดังกล่าวอยู่ในรูปผลคูณ ดังน้ัน การหาอนุพันธ์ของผลคูณเราท าได้ดงัน้ี 

dx
dy

  =  f(x)
dx
d

g(x) + g(x) 
dx
d

f(x) 

 
 

f(x) g(x) 
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ตวัอยา่งที ่6   ก าหนดให้  f(x) = 3

2

5)(3x
1)(6x




  จงหา f’(x) 

 

วธิที า จาก   f(x) = y = 3

2

5)(3x
1)(6x




   

 

 
 
 
 
 
 

      f'(x) = 23

3223

]5)[(3x

5)(3x
dx
d

1)(6x1)(6x
dx
d

5)(3x





 

       = 6

223

5)(3x
(3)]5)3(3x[1)(6x1)(6)][2(6x5)(3x




 

            = 6

223

5)(3x
5)(3x1)9(6x5)12)(3x(72x




 

ดงันั้น   f’(x) = 6

223

5)(3x
5)(3x1)9(6x5)12)(3x(72x




 

 

 
 
 
 
 

จะพบว่า ฟังก์ชันดังกล่าวอยู่ในรูปผลคูณ ดังน้ัน การหาอนุพันธ์ของผลหารเราท าได้ดังน้ี 

dx
dy

  =  2[g(x)]

g(x)
dx
d

f(x)f(x)
dx
d

g(x) 

 

 
 

f(x) 

g(x) 
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ตวัอยา่งที ่7   ก าหนดให้  f(x) = 
2x-9

1
  จงหา f’(-1) 

วธิที า จาก   f(x) = y = 
2x-9

1
  =  

2
1

2 )x(9

1



 

       f'(x) =  
22

1
2

2
1

22
1

2

])x[(9

)x(9
dx
d

(1)(1)
dx
d

)x(9





 

   =  
)x(9

2x)()x(9
2
1

(1)(0))x(9

2

2
1

22
1

2






 








 

        =  
2
1

22 )x - )(9x(9

x



 

        =  
2
3

2 )x - (9

x
 

        =  
3 22 )x(9

x



 

       ดังน้ัน f’(-1)  = 
3 22 )1)((9

1




   

   = 
4
1

  

 

 
 
 
 
 
 

ไปท าแบบฝกึทกัษะ 
กันตอ่นะ 
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แบบฝกึทกัษะ 3.2 
 
ค าชีแ้จง  จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปน้ี  (ข้อละ 2 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
 

1. y = (x - 1)5 (3x + 1)2 

  วธิที า   จาก   y  =  (x - 1)5 (3x + 1)2 

   จะได้      
dx
dy

 =  (x - 1)5 
dx
d

................... + .................... 
dx
d

(x - 1)5 

    =   .............................................................................................. 
    =   .............................................................................................. 
    =   .............................................................................................. 
    =   .............................................................................................. 
    =   .............................................................................................. 

  ดงันัน้  
dx
dy

  =   ........................................ 

 

2. y  =  
32xx

x
4

2



    

  วธิที า  จาก   y  =  
32xx

x
4

2



  =  
2
1

4

2

3)2x(x

x



  

        =  .............................................................................................. 
        =  .............................................................................................. 
          =  .............................................................................................. 
        =  .............................................................................................. 
        =  .............................................................................................. 
        =  .............................................................................................. 
        =  .............................................................................................. 

  ดงันัน้  
dx
dy

  =  ........................................ 
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3. y = 4

8

2)(8x
5)(7x




 

  วธิที า..................................................................................................................................................... 
.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

 

4. s = 
7

t21
t34












 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 
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5.  f(x) = (5x – x2)2 (1 + 2x3)3  จงหา (1)f'  

..................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................................. 

 
 
 
                                                         
                                                        คะแนน 
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แบบทดสอบหลงัเรยีน 
เรือ่ง อนพุนัธข์องฟงักช์นัประกอบ 

 
ค าชีแ้จง  1. แบบทดสอบมีทัง้หมด 10 ข้อ จ านวน 10 คะแนน ใช้เวลา 15 นาที 
       2. ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย (x) ลงช่องตัวเลือกทีค่ิดวา่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว 
****************************************************************************** 

1. ก าหนดให้ y = (x + 1)2 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. x + 1    ข. 2x + 1  
  ค. 2x + 2    ง. 2(x + 1)2 
 

2. ก าหนดให้ y = (x4 - 3x2 + 1)15 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกับข้อใด 

  ก. 15(x4 - 3x2 + 1)    ข. 15(x4 - 3x2 + 1)14 
  ค. 15(x4 - 3x2 + 1) (4x3 - 6x)  ง. 15(x4 - 3x2 + 1)14 (4x3 - 6x) 
 

3. ก าหนดให้ y = (3 – 5x2)-3 แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 42 )5x(3
30x-



    ข. 42 )5x(3
10x-



 

  ค. 42 )5x(3
10x


    ง. 42 )5x(3
30x


 

 

4. ก าหนดให้ y = 4x- 2
  แล้ว 

dx
dy

 ตรงกับขอ้ใด 

  ก. 
2
1

2 4)(x

x



  ข. 
2
1

2 4)(x

x



   

  ค. 
2
1

2 4)2(x

x



   ง. 
2
1

2 4)(x

4-2x


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5. ก าหนดให้ y = 4 4 53x   แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 
4 34

3

5)(3x4

x



  ข. 
4 34

3

5)(3x

3x



  

  ค. 
4 34

3

5)(3x4

3x



    ง. 
4 34

3

5)(3x

12x



 

 

6. ก าหนดให้ y = (3x2 - 1)2 (x3 + 2) แล้ว 
dx
dy

 ตรงกบัข้อใด 

  ก. 24x3x72x30x63x 2346
   ข. 24x3x72x30x63x 2346

  
  ค. 24x6x72x30x63x 2346

  ง. 24x6x-72x30x63x 2346
  

 

7. ก าหนดให้ f(x) = 32 4)(x
1


 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 32 4)(x
6x-


    ข. 32 4)(x
3x-


 

  ค. 42 4)(x
6x-


    ง. 42 4)(x
3x-


 

 

8. ก าหนดให้ f(x) = 
14x

3)(2x 32




 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 
14x

3)(2x3)12x)(2x(48x 32222




   

  ข. 
1x4

3)(2x43)12x)(2x(48x 32222




 

  ค. 2

32222

)1x4(
3)(2x23)12x)(2x(48x




  

  ง. 
14x)1x4(

3)2(2x3)12x)(2x(48x 32222




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9. ก าหนดให้ f(x) = 
5

27x
3-5x











 แล้ว f'(x) ตรงกับข้อใด 

  ก. 6

3

2)(7x
3)(5x 155




    ข. 6

4

2)(7x
3)105x)(5x - (155




 

  ค. 21

3

2)(7x
3)(5x 155




    ง. 21

4

2)(7x
3)105x)(5x - (155




 

 

10. ก าหนดให้ f(x) = 
22x1

1



 แล้ว f'(2) มีค่าตรงกับข้อใด 

  ก. 
3 25

1
     ข. 

55
1

  

  ค. 
3 25

1
     ง. 

55
1

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เกง่มากเลยนะ 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            30 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

 
 
 

 
 
 

           กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลงัเรยีน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

ขอ้ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

คะแนนแบบทดสอบหลงัเรยีน 

คะแนนเตม็ คะแนนทีไ่ด ้

10  

เพือ่นๆ ตรวจสอบคะแนนกบัเฉลยใน
ภาคผนวก และบนัทกึคะแนนดว้ยนะ 

 
 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            31 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

 
แบบบนัทกึคะแนน 

แบบฝกึทกัษะคณติศาสตร ์เลม่ที ่3  เรือ่ง อนพุนัธข์องฟงักช์นัประกอบ 
 

รายการ คะแนนเตม็ คะแนนทไีด ้ คดิเปน็รอ้ยละ ผลการประเมนิ 
แบบทดสอบกอ่นเรยีน 10    
แบบทดสอบหลงัเรยีน 10    

ผลการพฒันา  
 
 

รายการ คะแนนเตม็ คะแนนทไีด ้ คดิเปน็รอ้ยละ ผา่นเกณฑ ์
* 

ไมผ่า่นเกณฑ ์
** 

แบบฝกึทกัษะ 3.1 10     
แบบฝกึทกัษะ 3.2 10     

รวม 20     
 
 
 

สรปุผลการประเมนิ 
 

       ผา่นเกณฑก์ารประเมนิ    ไมผ่า่นเกณฑก์ารประเมนิ 
 

 
 
เกณฑก์ารประเมนิ 
*ผลการพัฒนา  หมายถึง  คะแนนแบบทดสอบหลังเรียนมากกว่าคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียน 
*ผ่านเกณฑ์  หมายถึง  ในแต่ละแบบฝึกทักษะผู้เรียนจะต้องท าแบบฝึกทักษะได้คะแนน  
              ร้อยละ 80 ขึ้นไปของคะแนนเต็ม 
**ไม่ผ่านเกณฑ์ หมายถึง  ในแต่ละแบบฝึกทักษะผู้เรียนท าแบบฝึกทักษะได้คะแนนนอ้ยกว่า  
                     ร้อยละ 80 ของคะแนนเต็ม 
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1    x 
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5   x  
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7    x 
8 x    
9   x  
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เฉลยแบบฝกึทกัษะ 3.1 
 

1.  y  =  (5x + 1)2 
   วธิที า  จาก       y  =  (5x + 1)2 
    ให้      u  =  5x + 1 
    จะได้ y  =  u2 

         
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

               

               =  1)(5x
dx
d

) (u
du
d

 
2

  

     =  2u(5) 
     =  10u 
        =  10(5x + 1) 
        =  50x + 10 

 ดงันั้น  
dx
dy

  =  50x + 10 

 
2.  y  =  (1 – 4x3)6 

   วธิที า  จาก  y  =  (1 – 4x3)6 

    ให้        u  =  1 – 4x3 
    จะได้ y  =  u6 

           
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

               

  =  
dx
d

) (u
du
d 6  (1 – 4x3) 

    =  6u5 (-12x2)  

    =  -72x2u5 

    =  -72x2 (1 – 4x3)5 

   ดงันั้น  
dx
dy

 = -72x2 (1 – 4x3)5 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            36 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

3.  y = (x2 + 3x – 5)3 
   วธิที า  จาก  y  =  (x2 + 3x – 5)3 
     ให้   u  =  x2 + 3x – 5 
    จะได้ y  =  u3 

         
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

               

  =  
dx
d

) (u
du
d 3  (x2 + 3x – 5) 

    =  3u2 (2x + 3)  

    =  (6x + 9) u2 

    =  (6x + 9)(x2 + 3x – 5)2    

 ดงันั้น  
dx
dy   =  (6x + 9)(x2 + 3x – 5)2  

 
4.  s  =  (7t5 – 3t2 + t) -4 
   วธิที า  จาก   s  =  (7t5 – 3t2 + t) -4 
     ให้    u  =  7t5 – 3t2 + t 
     จะได้   s  =  u-4 

       
dt
ds

 =  
dt
du

du
ds

               

               =  
dt
d

) (u
du
d 4-  (7t5 – 3t2 + t) 

     =  -4u- 5 (35t4 – 6t + 1)  

        =  (- 140t4 + 24t - 4) u-5 

        =  5

4

u
424t140t- 
    

        =  525

4

t)3t(7t
424t140t-




     

 ดงันั้น  
dt
ds

  =  525

4

t)3t(7t
424t140t-




 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            37 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

5.  s  =  3
2

2 1)(t   

 วธิที า  จาก   s  =  3
2

2 1)(t   
     ให้    u  =  t2 – 1 

     จะได้   s  =  3
2

u  

             
dt
ds

 =  
dt
du

du
ds

               

   =  
dt
d

) (u
du
d 3

2
 (t2 – 1) 

     =  






 3
1

u
3
2

(2t)  

     =  )(u
3
4t 3

1








  

     = 
3
1

3u

4t
     

     = 
3 2 1t3

4t



     

 ดงันั้น  
dt
ds

  =  
3 2 1t3

4t


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6.  y   =  32xx2
  

   วธิที า  จาก   y  =  32xx2
   =  2

1
2 )( 32xx   

     ให้    u  =  x2 - 2x + 3 

    จะได้  y  =  2
1

u  

            
dx
dy

  =  
dx
du

du
dy

               

            =  
dx
d

) (u
du
d 2

1
 (x2 - 2x + 3) 

     =  






 2
1

u
2
1

(2x - 2)  

     =  
2
1

u

1x   

        =  
32xx

1x

2



     

 ดงันั้น  
dx
dy

   =  
32xx

1x

2



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7.  y  =  3 2x4x    

   วธิที า จาก   y  =  3 2x4x    =  3
1

2 )x(4x   
    ให้    u  =  4x + x2  

   จะได้       y  =  3
1

u  

            
dx
dy

 =  
dx
du

du
dy

               

            =  
dx
d

) (u
du
d 3

1
 (4x + x2) 

     =  3
2

u
3
1 

(4 + 2x)  

     =  
3
2

3u

2x4   

     =  
3 22 )x(4x3

2x4




     

   ดงันั้น  
dx
dy

  =  
3 22 )x(4x3

2x4



  
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8.  f(x)  =  23 2)x(x
1


  

   วธิที า จาก   y  =  f(x)  =  23 2)x(x
1


  =  23 2)x(x 
  

    ให้        u  =  x3 – x + 2 
   จะได้         f(x)  =  2u  

               (x)f'  =  
dx
du

du
dy

               

                =  
dx
d

) (u
du
d 2  (x3 – x + 2) 

         =  32u-  (3x2 - 1)  

         =  3

2

u
26x   

         =  33

2

2)x(x
26x




     

 ดงันั้น   (x)f'   =  33

2

2)x(x
26x




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9.  f(x)  =  
1x

1
2



  

   วธิที า จาก   f(x)  =  y  =  
1x

1
2



  =  2
1

2 1)(x


  

     ให้        u  =  x2 + 1 

   จะได้         f(x)  =  2
1

u


 

   กฎลกูโซ่ จะได้ (x)f'  =  
dx
du

du
dy

               

                 =  
dx
d

(u
du
d

) 2
1



(x2 + 1) 

         =  2
3

u
2
1 

 (2x)  

         =  
2
3

u

x


 

         =  
32 )1x(

x



     

 ดงันั้น  (x)f'   =  
32 )1x(

x



  
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10. f(x)  =  
3 25x1

1



 จงหา (1)f'  

   วธิที า จาก   f(x)  =  y  =  
3 25x1

1



  =  3
1

2 )5x(1


  

    ให้     u  =  1 - 5x2  

   จะได้       f(x)  =  3
1

u


 

               (x)f'   =  
dx
du

du
dy

               

                 =  
dx
d

) (u
du
d 3

1



(1 - 5x2) 

        =  3
4

u
3
1 

 (-10x)  

        =  
3
4

3u

10x  

        =  
3 42 )5x-(13

10x
     

   ดงันั้น             (1)f'   =  
3 42 )5(1)-(13

10(1)
 

        =  
24
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เฉลยแบบฝกึทกัษะ 3.2 
 
 

1. y  =  (x - 1)5 (3x + 1)2 

   วธิที า จาก  y =  (x - 1)5 (3x + 1)2 

 จะได้ 
dx
dy  =  (x - 1)5 

dx
dy (3x + 1)2 + (3x + 1)2 

dx
dy (x - 1)5     

 =  (x - 1)5 (2)(3x + 1)(3) + (3x + 1)2 (5)(x - 1)4(1) 
          =  (6)(x - 1)5 (3x + 1) + (5)(3x + 1)2 (x - 1)4     
          =  [(x - 1)4 (3x + 1)] [6x – 6  + 15x + 5]   
          =  [(x - 1)4 (3x + 1)] (21x – 1) 

          =  (x - 1)4 (63x2 + 18x – 1) 

   ดงันั้น  
dx
dy   =  (x - 1)4 (63x2 + 18x – 1)  

 
 

2. y  =   
32xx

x
4

2



    

  วธิที า  จาก y  =  
32xx

x
4

2



   =   
2
1

4

2

3)2x(x

x



 

 จะได้ 
dx
dy

 =  
22

1
4

2
1

4222
1

4

]3)2x[(x

3)2x(x
dx
d

)(x)(x
dx
d

3)2x(x





 

          =
22

1
4

32
1

422
1

4

]3)2x(x[

2)(4x3)2x(x
2
1

)(x(2x)3)2x(x






















 

          =   
32xx

1)(2x3)2x)(x(x(2x)3)2x(x
4

32
1

422
1

4







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          =   
32xx

)x(2x3)(2x)2x(x
4

254




              

              =   
32xx

x2x6x4x2x
4

2525




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32xx

6x3x
4

2
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  ดงันัน้  
dx
dy

 =  
32xx

6x3x
4

2


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3. y  =  4

8

2)(8x
5)(7x




 

  วธิที า  จาก y  =  4

8

2)(8x
5)(7x



     

 จะได้
dx
dy

  =  24

4884

]2)[(8x

2)(8x
dx
d

5)(7x5)(7x
dx
d

2)(8x





  

            =  8

3874

2)(8x
(8)2)(4)(8x5)(7x(7)5)(8)(7x2)(8x




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2)(8x
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7
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
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7

2)(8x
34)(285)8(7x X


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  ดงันัน้  
dx
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  =  5

7
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34)(285)8(7x X


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  วธิที า  จาก      s  =  
7

2t1
3t4












 

  ก าหนดให้   u  =  
2t1
3t4




 

 จะได้      s  =   7u  

      
dt
ds

  =  













2t1
3t4

dt
d

)(u
du
d 7   

                  =  




















2
6

2t)(1

2t)(1
dt
d

3t)(43t)(4
dt
d

2t)(1
u7  

                     =  












2
6

2t)(1
2)3t)((42t)(3)(1

u7    

      =  
6

2t1
3t4

7 

























22t)(1
6t86t3

   

      =  
6

2t1
3t4

7 





















 22t)(1
11

  

      =  8

6

2t)(1
3t)77(4




   

  ดงันัน้  
dt
ds

  =  8

6

2t)(1
3t)77(4




 

 
 

 

 



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เรื่อง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เล่มที่ 3 อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ            46 
 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 6  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 6 รหัสวิชา ค 33202  จัดท าโดย นางสาวสุภาภรณ์  แข่งขัน 
 

   5. f(x) = (5x – x2)2 (1 + 2x3)3    จงหา (1)f'  
     วธิที า จากf(x) = (5x – x2)2 (1 + 2x3)3    

      จะได้f’(x) = (5x – x2)2 
dx
d

 (1 + 2x3)3 + (1 + 2x3)3 
dx
d

(5x – x2)2    

              = (5x – x2)2 (3)(1 + 2x3)2 (6x2) + (1 + 2x3)3 (2)(5x – x2)(5 – 2x)  
              = 18x2 (5x – x2)2 (1 + 2x3)2 + (1 + 2x3)3 (5x – x2)(10 – 4x)   
  ดงันัน้  (1)f'  = 18 (5 – 1)2 (1 + 2)2 + (1 + 2)3 (5 – 1)(10 – 4)   
              = )6)(4(27(9))16(18   
              = 2,592 + 648 
              = 3,240 
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               เฉลยแบบทดสอบหลงัเรยีน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

ขอ้ ก ข ค ง 
1   x  
2    x 
3    x 
4 x    
5  x   
6 x    
7   x  
8    x 
9 x    
10  x   
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