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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

ค าน า 

 

 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  แคลคูลสัเบ้ืองตน้  ชุดท่ี  9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง   
จดัท าข้ึนเพื่อใชป้ระกอบการจดัการเรียนการสอน รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม   
ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  6  หน่วยการเรียนรู้ท่ี  2  เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้  เพื่อแกปั้ญหา
นกัเรียนท่ีขาดทกัษะทางคณิตศาสตร์  นกัเรียนสามารถฝึกฝนเพิ่มเติม  ท  าใหน้กัเรียนมี
ความเขา้ใจในเร่ืองแคลคลูสัมากข้ึน  เกิดทกัษะในการค านวณ  เพื่อช่วยในการตดัสินใจ
และแกปั้ญหา  ฝึกการท างานกลุ่มอยา่งเป็นระบบ  มีระเบียบวินยัรอบคอบ  มีความ
รับผดิชอบ  มีวิจารณญาณ  มีความซ่ือสัตย ์ มีความเช่ือมัน่ในตนเอง  รวมทั้งเพื่อ
ตอบสนองความแตกต่างระหว่างบุคคล  กระตุน้ใหน้กัเรียนมีเจตคติท่ีดีต่อวิชา
คณิตศาสตร์  ตระหนกัและเห็นคุณค่าของการเรียน  อนัจะน าไปสู่การบรรลุผลการ
เรียนรู้ท่ีคาดหวงัของหลกัสูตรคณิตศาสตร์ 
  หวงัเป็นอยา่งยิง่ว่าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ชุดน้ี  จะเป็นประโยชน์ต่อการ
จดัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์  การศึกษาคน้ควา้หาความรู้ของนกัเรียน  และบุคคล   
ท่ีสนใจเป็นอยา่งดี 
 

        นิภาพร   ไทยหล่อ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

สารบัญ 

 หน้า 

ค าน า 2 

สารบญั 3 

ค าช้ีแจงเก่ียวกบัแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 5 
ค  าช้ีแจงส าหรับครู 7 

ค าช้ีแจงส าหรับนกัเรียน 9 

ขั้นตอนการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 10 
จุดประสงคก์ารเรียนรู้ 11 

เวลาท่ีใชใ้นการจดัการเรียนรู้ 11 

คุณลกัษณะอนัพึงประสงค ์ 11 

แบบทดสอบก่อนเรียน  เร่ือง  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 13 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 15 
ใบความรู้  เร่ือง  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 16 
แบบฝึกทกัษะท่ี  9.1 20 
แบบฝึกทกัษะท่ี  9.2 22 
แบบฝึกทกัษะท่ี  9.3 26 
แบบทดสอบหลงัเรียน  เร่ือง  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 30 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 32 
เอกสารอา้งอิง 33 
ภาคผนวก 34 
เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 35 
เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี  9.1 36 
เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี  9.2 38 
เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี  9.3 42 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

สารบัญ (ต่อ) 

 หน้า 

เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 46 

เกณฑก์ารใหค้ะแนนแบบฝึกทกัษะ 47 

แบบบนัทึกคะแนน 48 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

ค าช้ีแจงเกีย่วกบัแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 

1. เอกสารฉบบัน้ีเป็นแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 
รายวิชา  ค30206  หน่วยการเรียนรู้ท่ี  2  แคลคูลสัเบ้ืองตน้  ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  6         
 มีทั้งหมด  14  ชุด  ดงัน้ี 
   ชุดท่ี  1  ลิมิตของฟังก์ชนั 
   ชุดท่ี  2  การหาค่าลิมิตของฟังก์ชนั 
  ชุดท่ี  3  ความต่อเน่ืองของฟังก์ชนั 
  ชุดท่ี  4  อตัราการเปล่ียนแปลง 
  ชุดท่ี  5  อนุพนัธ์ของฟังก์ชนัโดยใชนิ้ยาม 
   ชุดท่ี  6  อนุพนัธ์ของฟังก์ชนัโดยใชสู้ตร 
   ชุดท่ี  7  ความชนัของเส้นโคง้ 
  ชุดท่ี  8  อนุพนัธ์ของฟังก์ชนัคอมโพสิท 
  ชุดท่ี  9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 
  ชุดท่ี  10  การประยกุตอ์นุพนัธ์ 
  ชุดท่ี  11  ปริพนัธ์ 
  ชุดท่ี  12  ปริพนัธ์ไม่จ ากดัเขต 
  ชุดท่ี  13  ปริพนัธ์จ  ากดัเขต 
  ชุดท่ี  14  พื้นท่ีท่ีปิดลอ้มดว้ยเส้นโคง้ 

2. แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ในแต่ละชุดประกอบดว้ย  เอกสาร  2  เล่ม      
ใชค้วบคู่กนัในการจดัการเรียนการสอน   คือ 
   เล่มที ่ 1  คู่มือการใชแ้บบฝึกทกัษะ (ส าหรับครูผูส้อน)   
  เล่มที ่ 2  แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ (ส าหรับนกัเรียน) 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
3. แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ฉบบัน้ีเป็น  ชุดท่ี  9  อนุพนัธอ์นัดบัสูง 

ประกอบดว้ย 

   3.1  ค  าช้ีแจงเก่ียวกบัแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
  3.2  ค  าแนะน าการใชแ้บบฝึกทกัษะส าหรับครู 
  3.3  ค  าแนะน าการใชแ้บบฝึกทกัษะส าหรับนกัเรียน 
  3.4  ขั้นตอนการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
  3.5  แบบทดสอบก่อนเรียน 
  3.6  ใบความรู้ 
  3.7  แบบฝึกทกัษะ 
  3.8  แบบทดสอบหลงัเรียน 
  3.9  เอกสารอา้งอิง 
   3.10  เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
  3.11  เฉลยแบบฝึกทกัษะ 
   3.12  เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
  3.13  เกณฑก์ารใหค้ะแนน 
  3.14  แบบบนัทึกคะแนน 

4.  แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ฉบบัน้ี  ใชเ้วลาเรียน  3  ชัว่โมง 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

ค าช้ีแจงส าหรับครู 

    

  การใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหสัวิชา ค30206   
หน่วยการเรียนรู้ท่ี  2  แคลคลูสัเบ้ืองตน้  ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  6  ครูผูส้อนเป็นผูท่ี้มี
บทบาทส าคญัท่ีจะช่วยใหก้ารด าเนินการเรียนรู้ของนกัเรียนบรรลุวตัถุประสงค ์ 
ครูผูส้อนจึงควรศึกษารายละเอียดเก่ียวกบัการปฏิบติัตนก่อนท่ีจะใชแ้บบฝึกทกัษะ  ดงัน้ี 

1.  ครูตอ้งศึกษาแบบฝึกทกัษะและอ่านเน้ือหาสาระอยา่งละเอียดรอบคอบ   
พร้อมทั้งท  าความเขา้ใจกบัเน้ือหาทุกชุดก่อนการใชง้าน 

2. ครูตรวจแบบฝึกทกัษะใหค้รบถว้นและเพียงพอกบัจ านวนนกัเรียน 
3. ครูเตรียมเคร่ืองมือวดัผลและประเมินผล  เพื่อใหท้ราบความกา้วหนา้ของ 

นกัเรียน 
4. ครูช้ีแจงใหน้กัเรียนทราบล าดบัขั้นตอนและวิธีสอนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะ 

อยา่งชดัเจน และประโยชน์ท่ีไดรั้บจากการสอนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะ 
5. ครูช้ีแจงใหน้กัเรียนทราบเก่ียวกบับทบาทของนกัเรียน  ในการเรียนโดยใช ้

แบบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจ  และเนน้ย  ้าเร่ืองความซ่ือสัตยโ์ดยไม่ลอกเพื่อน  ไม่ใหเ้พื่อนท า  
หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือท าดว้ยตนเอง 

6. ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบยอ่ยก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้เดิมของ 
นกัเรียน 

7. แจง้จุดประสงคก์ารเรียนรู้ใหน้กัเรียนทราบ 
8. ด าเนินการสอนตามกิจกรรมท่ีก าหนดไวใ้นแผนการจดัการเรียนรู้ท่ี  9 
9. ใหน้กัเรียนศึกษาเน้ือหา  และท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ชุดท่ี  9 

แลว้เปล่ียนกนัตรวจตามเฉลย 
10. ครูสังเกตความตั้งใจของนกัเรียน ความสนใจในการเรียน การท างาน 

ร่วมกนัเป็นกลุ่มของนกัเรียนทุกกลุ่มอยา่งใกลชิ้ด  ถา้กลุ่มใดมีปัญหาครูจะไดท้  าการ
ช่วยเหลือไดท้นัที 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
11. เวลาในการจดักิจกรรมการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะของนกัเรียนแต่ละคน  

แต่ละกลุ่มอาจจะไม่เท่ากนั  ครูควรยดืหยุน่ตามความเหมาะสมและสถานการณ์ 
12. ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน  เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของ 

นกัเรียน 
13. การสรุปบทเรียนควรเป็นกิจกรรมร่วมกนัของนกัเรียนทุกกลุ่ม  หรือแต่ละ 

กลุ่มส่งตวัแทนมาร่วมอภิปรายเร่ืองท่ีเรียนมา 
14. ในกรณีท่ีนกัเรียนคนใดขาดเรียน  ใหน้กัเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลดว้ย 

ตนเองนอกเวลาเรียนจากแบบฝึกทกัษะ 
15. การจดัชั้นเรียนอาจจดัใหน้กัเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มก็ได ้
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

ค าช้ีแจงส าหรับนักเรียน 
 
 
 

  ในการศึกษาแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหสัวิชา   
ค30206  หน่วยการเรียนรู้ท่ี  2  แคลคูลสัเบ้ืองตน้  ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  6  นกัเรียนควร
ปฏิบติัตามค าแนะน า  ดงัน้ี 

1. อ่านค าช้ีแจงเก่ียวกบัแบบฝึกทกัษะ  และค าแนะน าการใชแ้บบฝึกทกัษะ 
ส าหรับนกัเรียนใหเ้ขา้ใจก่อนลงมือท างานหรือท าการศึกษาทุกคร้ัง 

2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน เพื่อประเมินความรู้เดิม 
3. ศึกษาเน้ือหาและท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ชุดท่ี  9  ถา้ท าแบบฝึกทกัษะ 

ไม่ไดใ้หศึ้กษาเน้ือหาใหม่อีกคร้ัง  ศึกษาตวัอยา่ง  หรือปรึกษาครูผูส้อน 
4. เปล่ียนกนัตรวจแบบฝึกทกัษะตามเฉลย  และบนัทึกคะแนนท่ีไว ้ จากนั้น 

ร่วมกนัสรุปองคค์วามรู้  โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางและอธิบายเพิ่มเติม 
5. ท าแบบทดสอบหลงัเรียน  เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของตนเองจาก 

การศึกษาแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ชุดท่ี  9  จบแลว้ 
6. ในการท าแบบฝึกทกัษะ  แบบทดสอบก่อนเรียน – หลงัเรียน  ใหน้กัเรียน 

พยายามท าดว้ยความตั้งใจและมีความซ่ือสตัยต่์อตนเองใหม้ากท่ีสุด  โดยไม่เปิดดูเฉลย
ก่อน 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

1.  อ่านค าช้ีแจงส าหรับนักเรียน 

2.  ท าแบบทดสอบก่อนเรียน 

3.  ศึกษาแบบฝึกทกัษะโดยปฏบิัติกจิกรรม 

 -  ศึกษาเนือ้หา 

 -  ท าแบบฝึกทกัษะ 

 -  ตรวจแบบฝึกทกัษะ 

4.  ท าแบบทดสอบหลงัเรียน 

5.  ศึกษาแบบฝึกทกัษะชุดต่อไป 

ประเมนิผล   

ไม่ผ่านเกณฑ์   

ผ่านเกณฑ์   

 

       ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 นกัเรียนสามารถ 

       1.  บอกความหมายของอนุพนัธ์อนัดบัท่ี n  ของฟังก์ชนั  เม่ือ In  และ 1n  ได ้
  2.  หาอนุพนัธ์อนัดบัท่ี  n  ของฟังก์ชนัท่ีก าหนดให ้ เม่ือ  In  และ 1n   ได ้
  3.  น าความรู้เร่ืองอนุพนัธ์อนัดบัสูงไปใชใ้นการแกปั้ญหาโจทยไ์ด ้
 

 

 

 

  ชุดท่ี  9    อนุพนัธอ์นัดบัสูง      จ  านวน     3    ชัว่โมง 

 

 

 

 

 

1. มีวินยั 

2. ใฝ่เรียนรู้ 

3. มุ่งมัน่ในการท างาน 

 

 

 

 

 

จดุประสงคก์ารเรียนรู ้

เวลาที่ใชใ้นการจดัการเรียนรู ้

คณุลกัษณะอนัพงึประสงค ์
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ทุกคนพร้อมท่ีจะเรียนแล้วหรือยังคะ 

ถ้าพร้อมแล้ว... 

เราไปท าแบบทดสอบก่อนเรียน 

ก่อนนะครับ...ไปเลยครับ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

แบบทดสอบก่อนเรียน 
เร่ือง  แคลคูลสัเบื้องตน้        รายวิชาคณิตศาสตร์เพิม่เติม  ค30206              ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6 
ชุดที่  9  อนุพนัธอ์นัดบัสูง                  คะแนนเตม็  10  คะแนน                      เวลา  15  นาที 
 

 

ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย    ทบัตวัอกัษร  ก , ข , ค  หรือ  ง  หนา้ค  าตอบที่ถูกตอ้งที่สุด 
   เพยีงขอ้เดียว 

1.  อนุพนัธอ์นัดบั  2  ของ  xx3x)x(f 24    คือขอ้ใด   
       ก.  6x12 2     ข. x6x4 3     
       ค.  2x24     ง.  24  

 

2.  ถา้  1t2s     แลว้  
3

3

dt

sd   คือขอ้ใด 

       ก.  2
5

)1t2(3     ข.  
5)1t2(2

3



  

       ค.  
2
5

)1t2(2

3



   ง.  
2
5

)1t2(

3



 

 

3.  ถา้  3x4y    แลว้  
3

3

dx

yd  เท่ากบัขอ้ใด 

       ก.  0     ข.  24  
       ค.  60     ง.  120 

 

4.  ถา้   
120

1xxx
)x(f

34 
   แลว้ )x(f 4   คือขอ้ใด 

       ก.  0      ข. 10   
       ค.  5      ง.  

5
1  

   

  5.  ถา้  1x4x6x4xy 234    แลว้  
4

4

dx

yd   ที่  x = 2  คือขอ้ใด 

      ก. 
2
1       ข.  12  

      ค.  16      ง.  24     
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

  6.  ถา้  5x2x5x)x(f 234   ค่าของ )2(f //  เท่ากบัขอ้ใด 
        ก.  12         ข.  8  
       ค.  8        ง.  112 
 
  7.  ถา้  4)2x(y   แลว้อนุพนัธอ์นัดบั 4  คือขอ้ใด 
   ก.  24     ข.   12  

   ค.  4     ง.   0  
 

8.  สมการการเคล่ือนที่ของวตัถุช้ินหน่ึงเป็น 3t3tS 23   ความเร็วจะเป็นศูนยเ์ม่ือวนิาที 
    ที่เท่าใด 

       ก.  0  และ 4   ข.  0 และ 3 
       ค.  0 และ 2   ง.   0 และ 1 
     
  9.  โยนวตัถุขึ้นไปในอากาศ วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  2tt10S   เมตร  จงพจิารณาวา่ 
                    ขอ้ความใดต่อไปน้ีไม่ถูกต้อง 
          ก.  ความเร็วขณะเวลา  3t   วนิาที  คือ  6   เมตรต่อวนิาที     
  ข.  หลงัจากโยนวตัถุไปแลว้  5   วนิาที  วตัถุเคล่ือนที่ไดท้าง  25   เมตร  

ค.  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  คือ  2   เมตรต่อวนิาที2     
ง.  ความเร่งขณะเวลา  2t    วนิาที  คือ 2   เมตรต่อวนิาที2 

  

  10.  ก าหนดสมการการเคล่ือนที่ของวตัถุ  
2
t5

3
t

S
23

  เมตร  เม่ือ 0t   วตัถุจะหยดุน่ิง 

                   เม่ือเคล่ือนที่เป็นเวลานานเท่าไร 
   ก.  5  วนิาที   ข.  7  วนิาที 
   ค.  2

15  วนิาที   ง.  15  วนิาที 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที ่ 9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง   

 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

 
 

คะแนนเต็ม 10 

คะแนนที่ท าได้  
 

 

ลงช่ือ.........................................ผูต้รวจ 
 

เกณฑ์การประเมนิ 
 

   9 – 10   คะแนน  ระดบั  4  ดีเยีย่ม 
   7 – 8  คะแนน  ระดบั  3  ดี 
    4 – 6  คะแนน  ระดบั  2  พอใช ้ ผา่นเกณฑ ์
   0 – 3  คะแนน  ระดบั  1              ปรับปรุง 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

ใบความรู้     
เร่ือง  อนุพนัธ์อนัดับสูง 

 

    ถา้ให ้ f(x) = 3x2x3x2x 345   
   จะได ้  )x(f /  = 2x9x8x5 234   
   เราเรียก   )x(f /   วา่  อนุพนัธอ์นัดบัหน่ึงของ  f(x) 
 
       ถา้เราน า  )x(f /  มาหาอนุพนัธอ์นัดบัหน่ึงของ f(x)  ใหม่วา่เป็นอนุพนัธอ์นัดบัสองของ  f(x) 
   นัน่คือ  )x(f //  = x18x24x20 23   
 
      ในท านองเดียวกนั  ถา้น า  )x(f //   มาหาอนุพนัธต่์อไปเร่ือย ๆ  เราก็จะไดอ้นุพนัธอ์นัดบัสาม  
อนัดบัส่ีต่อไปเร่ือย ๆ  และเพือ่สรุปเป็นหมวดหมู่  เรานิยมใชส้ญัลกัษณ์ต่อไปน้ีแทนอนุพนัธอ์นัดบั
ต่าง ๆ  ดงัน้ี 

              )x(f /  = /y  = 
dx

dy  แทน  อนุพนัธอ์นัดบัหน่ึง 

             )x(f //  = //y  = 
2

2

dx

yd  แทน  อนุพนัธอ์นัดบัสอง 

             )x(f ///  = ///y  = 
3

3

dx

yd  แทน  อนุพนัธอ์นัดบัสาม 

     . 
     . 
     . 

     )x(f )n(  = )n(y  = 
n

n

dx

yd  แทน  อนุพนัธอ์นัดบั  n 

 
 ตัวอย่างที่  1 ให ้  )x(f   =  10x2x6x3 23    จงหา   )x(f ///  

    วิธีท า จาก )x(f     = 10x2x6x3 23   
      )x(f /     = 2x12x9 2   
      )x(f //    = 12x18   
             ดงันั้น    )x(f ///   =    18     
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

  ตัวอย่างที่  2 ให ้     y     =     3x5 + 4x2 + 8x + 2     จงหา  
4

4

dx

yd     

  วิธีท า จาก    y   = 3x5 + 4x2 + 8x + 2 

     
 dx

dy    = 15x4 + 8x + 8 

      
2

2

dx

yd    = 60x3 + 8 

      
3

3

dx

yd    = 180x2 

         
4

4

dx

yd     =       360x    

 
 ตัวอย่างที่  3       จงหา  )1(f //   เม่ือ  f(x)  =  4x3 – 3x2 + 5 

  วธีิท  า จาก    f(x)    =  4x3 – 3x2 + 5 
         )x(f /     = 12x2 – 6x 
         )x(f //     = 24x – 6  

         ดงันั้น   )1(f //     = 24(1) – 6 
           = 18    
 
 ตัวอย่างที่  4       ก าหนดให ้ 43 )1x()x(f    จงหา  )x(f //  และ )1(f //  

  วธีิท  า จาก    f(x)    = 43 )1x(    
         )x(f /     = )1x(

dx
d

)1x(4 333   

           = 332 )1x(x12   
         )x(f //     = )x12(

dx
d

)1x()1x(
dx
d

x12 233332    

           = )x24()1x()x3()1x(3x12 332232   
           = 33234 )1x(x24)1x(x108   

         ดงันั้น   )1(f //     = 33234 )1)1)((1(24)1)1(()1(108   
           = )8)(1(24)4)(1(108   
          = 192432    
          = 624    
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

โจทย์ปัญหาเกีย่วกบัการน าอนุพนัธ์อนัดบัสูง 

 

ตัวอย่างที่  4      เม่ือเวลา  t  วนิาที  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง   S  =  4t3 + 2t + 3  เมตร  
     จงหา 1)  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไปได ้ 2  วนิาที 
       2)  ความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ 
       3)  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ 
       4)  ความเร่งขณะเวลา   t  =  2  วนิาที  

 วิธีท า 1) ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไปได ้ 2  วนิาที 
        จาก  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  S  =  4t3 + 2t + 3  เมตร  ในเวลา t  วนิาที 
        ดงันั้น ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไปได ้  2  วนิาที คือ 
       S  =  4(2)3 + 2(2) + 3       =    39     เมตร       

    2) จาก   S = 4t3 + 2t + 3    

     จะได ้     v = 
dt

dS        =     12t2 + 2     เมตร/วนิาที 

         ดงันั้น   ความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากบั   12t2 + 2  เมตร/วนิาที   

    3) จาก   v = 12t2 + 2 

     จะได ้     a = 
dt

dv        =     24t     เมตร/วนิาที2 

       ดงันั้น   ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากบั   24t   เมตร/วนิาที2    

     4) จาก  (2)  จะไดค้วามเร่งขณะเวลา   t  =   2   วนิาที  เท่ากบั   24(2)     
                   =   48    เมตร/วนิาที2    
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
ตัวอย่างที่  5       ก าหนดให ้  f(x)   =   x3 + 2x2 + x + 5   จงหาอตัราการเปล่ียนแปลงของความชนั 
     ขณะที่   x  =  2 

 วิธีท า    จาก  f(x) =       x3 + 2x2 + x +5 
      f/(x) = 3x2 + 4x + 1 
      f//(x) = 6x+ 4 
    ให ้   x  =  2    จะได ้
      f//(2) = 6(2) + 4  
       = 8 
 นัน่คือ  อตัราการเปล่ียนแปลงของความชนัของเสน้สมัผสัของกราฟที่  x  =  2  เท่ากบั  8     
 
     สรุป   
      ความเร่ง  (a)  ของวตัถุขณะเวลา  t  ใด ๆ  คืออตัราการเปล่ียนแปลงของ 
     ความเร็ว  (v)  เทียบกบัเวลา  t  ใด ๆ   ถา้วตัถุเคล่ือนที่ตามสมการเคล่ือนที่   
     คือ  S  =  f(t)   เม่ือ  S  คือ  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไดใ้นเวลา  t   จะได ้

      a    =    
dt

dv     และ    v    =    
dt

dS      

       a     =     








dt

dS
 

dt

d      =     
2

2

dt

Sd  

     นัน่คือ  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  ก็คือ  อนุพนัธอ์นัดบัที่  2  ของ  S  =  f(t) 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 

ถา้เขา้ใจแลว้  เราไปท าแบบฝึกหดั 

กนัดีกวา่ค่ะ... www.kr
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

แบบฝึกทักษะที่  9.1 
 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  

       นกัเรียนสามารถหาอนุพนัธอ์นัดบัที่  n  ของฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ เม่ือ  In  และ 1n   ได ้
  
 
ค าส่ัง        ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทางขวาแลว้น าตวัอกัษรมาเติมหนา้ขอ้ใหถู้กตอ้ง 
 
______     1.     3x2x6x5)x(f 23     a.       x6x36)x(f 2//   
 
______     2.     2x5x3)x(f 24      b.       x16254)x(f //   
  
______     3.    4x5xx2x)x(f 234     c.       16x42)x(f //   
 
______     4.     5x2x)x(f 2      d.       12x30)x(f //   
 
______     5.     23 x8x7)x(f      e.       2)x(f //   
 
______     6.     x5xx)x(f 2      f.       4x12)x(f //   
 
______     7.     xx2)x(f 2       g.       6)x(f //   
 
______     8.     )1x(x)x(f 52      h.       4// x62)x(f   
 
______     9.     6x5x2x)x(f 23      i.       10x36)x(f 2//   
 
______     10.     )xx3(x)x(f 22      j.       4x6)x(f //   
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
______     11.     

2

2

x

1
x)x(f       k.       x

4
15

)x(f //   

 
______     12.     )1xx(x2)x(f 2     l.       2x12x12)x(f 2//   

             
______     13.     3)x31()x(f       m.       2x42)x(f 5//   

 
______     14.     

x

1
)x(f       n.       

5

//

x4

3
)x(f   

 
______     15.     )1x3)(2x()x(f     o.       4)x(f //   
 
 
 
      
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตารางบันทึกคะแนน 

แบบฝึกทักษะที่ 9.1 

 คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ 

15 
 www.kr
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

              แบบฝึกทักษะที่  9.2 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  

            นกัเรียนสามารถหาอนุพนัธอ์นัดบัที่  n  ของฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ เม่ือ  In  และ 1n   ได ้
 
ค าส่ัง       จงหาอนุพนัธข์องฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ 
 

1.          ให้   7x5x4xy 32
5

    จงหา  
3

3

dx

yd     

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

 

2.           ให ้  8x5xy 63     จงหา  
3

3

dx

yd  

_______________________________________________________________________          
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________            
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

3.          ให ้  xx4x3)x(f 12      จงหา  )x(f ///  
_______________________________________________________________________            
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________              
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 

 

4.          ให้   2xx3x2)x(f 45     จงหา  )x(f 5  
_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________              
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 

 
5.         ให ้  53 x2x8x36)x(f     จงหา  )x(f ///   

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________              
_______________________________________________________________________ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

6.           ให ้  )xx7)(3x5()x(f 32     จงหา  )x(f ///  
_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

    _______________________________________________________________________ 

 
7.          ให ้  

x5
2x3

)x(f


    จงหา  )x(f //   

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

 

8.          ให ้  7x3x4)x(f 23     จงหา  )1(f //   
_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

9.          ให ้  10x6x3x4)x(f 234     จงหา  )3(f ///   
_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

    _______________________________________________________________________ 

 
10.        ให ้  13x6x5)x(f 35     จงหา  )2(f ///     

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

       _______________________________________________________________________ 
      _______________________________________________________________________ 
       _______________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________             
_______________________________________________________________________ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตารางบันทึกคะแนน 

แบบฝึกทักษะที่ 9.2 

 คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

               แบบฝึกทักษะที่  9.3 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  

  นกัเรียนสามารถน าความรู้เร่ืองอนุพนัธอ์นัดบัสูงไปใชใ้นการแกปั้ญหาโจทยไ์ด ้
 

 

ค าส่ัง       จงหาอนุพนัธข์องฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้  

 

1.     สุทธิพงศป์ล่อยวตัถุจากที่สูงลงสู่พื้นดิน  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  2t16s   เมตร   
  ในเวลา  t  วนิาที  จงหา 

   (1.1)  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไดห้ลงัจากปล่อยวตัถุไป  3  วนิาที 
  .                  
 .                                    

 .                                    

 (1.2)  ความเร็วขณะเวลา  t = 2  วนิาที 
  .                  
  .                                    
  .                  

 (1.3)  ความเร่งขณะวนิาที  t  ใด ๆ 
  .                  
  .                                    
  .                  

 (1.4)  ความเร่งขณะเวลา  t = 5  วนิาท ี
  .                                    
  .                                    
 .                                    
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
2.    อรสาโยนวตัถุขึ้นไปในอากาศ  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  2t16t128s    เมตร  ในเวลา          

t  วนิาที  จงหา 

(2.1)  ระยะทางเฉล่ียในช่วงวนิาทีที่  2  ถึงวนิาทีที่  3 
  .                  
  .                                    
  .                                    
  .                  

 (2.2)  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนทีไ่ดห้ลงัจากโยนวตัถุไปแลว้  5  วนิาที 
  .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    

 (2.3)  ความเร็วในการเคล่ือนที่ของวตัถุขณะวนิาทีที่  4 
  .                  
  .                                    
  .                                    
  .                  

 (2.4)  ความเร่งของวตัถุขณะเวลา  t  ใด ๆ และขณะเวลา  t = 2  วนิาท ี
  .                                    
 .                                    
  .                                    
 .                                    
 .                                     
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
3.    วตัถุชนิดหน่ึงเคล่ือนที่ในแนวเสน้ตรง มีสมการเป็น  4t9t6ts 23    โดยที่  s  เป็น 
  ระยะทางจากจุดเร่ิมตน้มีหน่วยเป็น เมตร เม่ือวตัถุเคล่ือนทีไ่ป  t  วนิาที  จงหา 

  (3.1)  ระยะทางของวตัถุอยูห่่างจากจุดเร่ิมตน้ เม่ือวตัถุเคล่ือนทีไ่ป  2 วนิาที 
  .                  
  .                                    
  .                  
  .                                    

  (3.2)  หาระยะทางและความเร่ง   ในขณะที่ความเร็ว เป็น ศูนย ์   
.                  

  .                                    
  .                  
  .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
 .                                    
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

4.    ยงิจรวดขึ้นไปบนอากาศ ซ่ึงมีฟังกช์นัของการเคล่ือนที่ คอื  
1t

t4
2
t

)t(s
2


   เม่ือ  s  เป็น 

ระยะทางมีหน่วยเป็นฟุต   ส่วน  t  เป็นเวลามีหน่วยเป็นวนิาที ขณะที่จรวดไม่มีความเร่ง 
เลย จะมีความเร็วเป็นเท่าใด 

  .                  
  .                                    
  .                  
  .                                    
 .                                    
  .                  
  .                                    
  .                  
  .                                    
  .                                    
  .                  
  .                                    
 .                                    
  .                  
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

ตารางบันทึกคะแนน 

แบบฝึกทักษะที่ 9.3 

 คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

แบบทดสอบหลงัเรียน 
เร่ือง  แคลคูลสัเบื้องตน้     รายวชิา คณิตศาสตร์เพิม่เติม ค30206           ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6 
ชุดที่  9  อนุพนัธอ์นัดบัสูง              คะแนนเตม็  10  คะแนน                         เวลา  15  นาที 
 
 
ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย    ทบัตวัอกัษร  ก , ข , ค  หรือ  ง  หนา้ค  าตอบที่ถูกตอ้งที่สุด 
   เพยีงขอ้เดียว 
 

1.  ถา้  20x4y 3    แลว้  
3

3

dx

yd  เท่ากบัขอ้ใด 

       ก.  120    ข.  60  
       ค.  24     ง.  0  

 

2.  ถา้  1t2s     แลว้  
3

3

dt

sd   คือขอ้ใด 

       ก.  
5)1t2(2

3



    ข.  2
5

)1t2(3   

       ค.  
2
5

)1t2(

3



   ง.  
2
5

)1t2(2

3



 

 
3.  อนุพนัธอ์นัดบั  2  ของ  xx3x)x(f 24    คือขอ้ใด   

       ก.  24     ข. 2x24    
       ค.  x6x4 3      ง.  6x12 2   

 

4.  ถา้   
120

1xxx
)x(f

34 
   แลว้ )x(f 4   คือขอ้ใด 

       ก.  0      ข.  
5
1  

       ค.  5     ง.  10  
 

5.  ถา้  5x2x5x)x(f 234   ค่าของ )2(f //  เท่ากบัขอ้ใด 
        ก.  8          ข.  12  
       ค.  8        ง.  112 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

  6.  ถา้  1x4x6x4xy 234    แลว้  
4

4

dx

yd   ที่  x = 2  คือขอ้ใด 

      ก. 
2
1       ข.  12  

      ค.  16      ง.  24     
 
  7.  ถา้  4)2x(y   แลว้อนุพนัธอ์นัดบั  4  คือขอ้ใด 
   ก.  0     ข.  4   
   ค.  12      ง.   24  
 

8.  สมการการเคล่ือนที่ของวตัถุช้ินหน่ึงเป็น 3t3tS 23   ความเร็วจะเป็นศูนยเ์ม่ือวนิาที 
    ที่เท่าใด 

       ก.  0 และ 1   ข.  0 และ 2 
       ค.  0 และ 3   ง.   0  และ 4 
     

  9.  ก าหนดสมการการเคล่ือนที่ของวตัถุ  
2
t5

3
t

S
23

  เมตร  เม่ือ 0t   วตัถุจะหยดุน่ิง 

                   เม่ือเคล่ือนที่เป็นเวลานานเท่าไร 
   ก.  5  วนิาที   ข.  7  วนิาที 
   ค.  2

15  วนิาที   ง.  15  วนิาที 

 
  10.  โยนวตัถุขึ้นไปในอากาศ วตัถุเคล่ือนทีไ่ดร้ะยะทาง  2tt10S   เมตร  จงพิจารณาวา่ 
                    ขอ้ความใดต่อไปน้ีไม่ถูกต้อง 
          ก.  ความเร่งขณะเวลา  2t    วนิาที  คือ 2   เมตรต่อวนิาที2   
   ข.  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  คือ  2   เมตรต่อวนิาที2      

ค.  ความเร็วขณะเวลา  3t   วนิาที  คือ  6   เมตรต่อวนิาที    
ง.  หลงัจากโยนวตัถุไปแลว้  5   วนิาที  วตัถุเคล่ือนที่ไดท้าง  25   เมตร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 

ชุดที ่ 9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง  
 

 

ข้อ ก ข ค ง 

1.     

2.     

3.     

4.     

5.     

6.     

7.     

8.     

9.     

10.     

 

คะแนนเต็ม 10 

คะแนนที่ท าได้  
 

 
ลงช่ือ.........................................ผูต้รวจ 

 

เกณฑ์การประเมนิ 
 

   9 – 10   คะแนน  ระดบั  4  ดีเยีย่ม 
   7 – 8  คะแนน  ระดบั  3  ดี 
    4 – 6  คะแนน  ระดบั  2  พอใช ้ ผา่นเกณฑ ์
   0 – 3  คะแนน  ระดบั  1              ปรับปรุง 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

เอกสารอ้างองิ 
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 ความสามารถพิเศษด้านคณติศาสตร์ ระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย. กรุงเทพฯ:  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ภาคผนวก 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที่  9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 2. ค 

 1. ก 

 2. ง 

 3. ข 

 4. ง 

 5. ง 

 6. ข 

 7. ก 

 8. ค 

 9. ก 

 10. ก 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

เฉลยแบบฝึกทักษะที่  9.1 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้  

      นกัเรียนสามารถหาอนุพนัธอ์นัดบัที่  n  ของฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ เม่ือ  In  และ 1n   ได ้
  
 
ค าส่ัง        ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบทางขวาแลว้น าตวัอกัษรมาเติมหนา้ขอ้ใหถู้กตอ้ง 
 
      d          1.     3x2x6x5)x(f 23     a.       x6x36)x(f 2//   
 
      i          2.     2x5x3)x(f 24      b.       x16254)x(f //   
  
      l          3.    4x5xx2x)x(f 234     c.       16x42)x(f //   
 
      e          4.     5x2x)x(f 2      d.       12x30)x(f //   
 
      c          5.     23 x8x7)x(f      e.       2)x(f //   
 
      k          6.     x5xx)x(f 2      f.       4x12)x(f //   
 
      o          7.     xx2)x(f 2       g.       6)x(f //   
 
      m        8.     )1x(x)x(f 52      h.       4// x62)x(f   
 
      j          9.     6x5x2x)x(f 23      i.       10x36)x(f 2//   
 
      a          10.     )xx3(x)x(f 22      j.       4x6)x(f //   
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
 
      h          11.     

2

2

x

1
x)x(f       k.       x

4
15

)x(f //   

 
      f          12.     )1xx(x2)x(f 2     l.       2x12x12)x(f 2//   

             
     b           13.     3)x31()x(f       m.       2x42)x(f 5//   

 
      n          14.     

x

1
)x(f       n.       

5

//

x4

3
)x(f   

 
      g          15.     )1x3)(2x()x(f     o.       4)x(f //   
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

   
 เฉลยแบบฝึกทักษะที่  9.2 

 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  

            นกัเรียนสามารถหาอนุพนัธอ์นัดบัที่  n  ของฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ เม่ือ  In  และ 1n   ได ้

 
จงหาอนุพนัธข์องฟังกช์นัที่ก  าหนดให ้ 
  

1.     ให ้  y   =   7x5x4x 32
5

     จงหา  
3

3

dx

yd    

   วิธีท า จาก          y   =   7x5x4x 32
5

   

        
dx

dy   =   5x12x
2
5 22

3

  

       
2

2

dx

yd  =    x24x
4

15 2
1

  

        ดงันั้น  
3

3

dx

yd   =   24x
8
15 2

1


  

        หรือ 
3

3

dx

yd   =   24
x8

15
     

 

2.     ให ้  y   =  8x5x 63    จงหา   
3

3

dx

yd  

  วิธีท า    จาก         y    =   8  5x - x 6 3   

        
dx

dy   =    53
2

x30x
3
1


  

       
2

2

dx

yd  =    43
5

x150x
9
2


  

        ดงันั้น  
3

3

dx

yd   =   33
8

x600x
27
10


  

        หรือ 
3

3

dx

yd   =   3

3
8

x600

x27

10
       
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

3.       ให ้  xx4x3)x(f 12      จงหา  )x(f ///  

    วิธีท า        จาก     f(x)    =   xx4x3 12    
                 )x(f /    =   1x4x6 23    
                           )x(f //    =   34 x8x18    
              )x(f ///   =   45 x24x72     
         ดงันั้น        )x(f ///   =   

45 x

24

x

72        

 
4.      ให ้  2xx3x2)x(f 45     จงหา  )x(f 5  

 วิธีท า       จาก          f(x)    =    2xx3x2 45   
         )x(f /    =    1x12x10 34   
        )x(f //    =   23 x36x40   
        )x(f ///   =   x72x120 2   
       )x(f 4    =   72x240   
      ดงันั้น     )x(f 5    =   240       

 

5.     ให ้  53 x2x8x36)x(f     จงหา  )x(f ///  

 วิธีท า       จาก         f(x)    =    53 x2x8x36   
         )x(f /    =    42 x10x243 

 

        )x(f //    =    3x40x48   
       ดงันั้น   )x(f ///    =   2x12048      
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
6.     ให ้  )xx7)(3x5()x(f 32     จงหา  )x(f ///  

วิธีท า       จาก         f(x)    =    )xx7)(3x5( 32   

        )x(f /    =    )x10)(xx7()1x21)(3x5( 322      

           =    3x48x175 24    

            )x(f //    =    x96x700 3   

       ดงันั้น   )x(f ///   =   96x2100 2       

 

7.      ให ้  
x5

2x3
)x(f


     จงหา  )x(f //  

วิธีท า       จาก       f(x)    =    
x5

2x3   

      )x(f /    =    
2)x5(

)5)(2x3()3)(x5(   

      =    
2x5

2   

           ดงันั้น  )x(f //    =    
5
x4 3  

      หรือ    )x(f //    =    
3x5

4     

 

8.       ให ้   7x3x4)x(f 23     จงหา   )1(f //  

      วิธีท า       จาก         f(x)   =    7x3x4 23   

       )x(f /    =    x6x12 2    

       )x(f //   =    6x24   

    ดงันั้น  )1(f //   =    6)1(24         

         =    18       
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
9.       ให ้  10x6x3x4)x(f 234     จงหา  )3(f ///  

 วิธีท า       จาก         f(x)    =    10x6x3x4 234   
         )x(f /   =    x12x9x16 23   
        )x(f //   =   12x18x48 2   
       )x(f ///   =    18x96    

                   ดงันั้น   )3(f ///    =    18)3(96          
          =    306     

 

10.    ให ้  13x6x5)x(f 35     จงหา  )2(f ///  

   วิธีท า       จาก        f(x)     =    13x6x5 35   
        )x(f /    =    24 x18x25    
       )x(f //    =    x36x100 3    
      )x(f ///    =    36x300 2    

          ดงันั้น    )2(f ///     =    36)2(300 2           
          =     1,164    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

www.kr
oobannok.c

om



42 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

เฉลยแบบฝึกทักษะที่  9.3 
 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้  

  นกัเรียนสามารถน าความรู้เร่ืองอนุพนัธอ์นัดบัสูงไปใชใ้นการแกปั้ญหาโจทยไ์ด ้
 

 

1.     สุทธิพงศป์ล่อยวตัถุจากที่สูงลงสู่พื้นดิน  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  2t16s   เมตร   
  ในเวลา  t  วนิาที  จงหา 

   (1.1)  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไดห้ลงัจากปล่อยวตัถุไป  3  วนิาที 
      วิธีท า   จากวตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  s  =  16t2  เมตร  ในเวลา t  วนิาที 
        ดงันั้น ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไดห้ลงัจากปล่อยวตัถุไป 3 วนิาที คือ 
       s    =    16(3)2       =    144     เมตร      
 

 (1.2)  ความเร็วขณะเวลา  t = 2  วนิาที 
   วิธีท า     จาก s    =     16t2 
          ให ้  v  แทนความเร็วขณะเวลา t  ใด ๆ  
         จะได ้    v  =   

dt
ds    =    32t   เมตร / วนิาที 

         ดงันั้น  ความเร็วขณะเวลา t  ใด ๆ  เท่ากบั   32t    เมตร / วนิาที 
         นัน่คือ  ความเร็วขณะเวลา  t = 2  วนิาที  =  32(2)   =  64  เมตร / วนิาที        
   

 (1.3)  ความเร่งขณะวนิาที  t  ใด ๆ 
     วิธีท า   ให้  a  แทนความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ 
       จาก     v   =   32t   เมตร / วนิาที 
        จะได ้  a   =   

dt
dv    =   32  เมตร / วนิาที2 

                นัน่คือ  ความเร่งขณะวนิาที  t  ใด ๆ  เท่ากบั  32  เมตร / วนิาที2            
 

 (1.4)  ความเร่งขณะเวลา  t = 5  วนิาท ี
     วิธีท า     จากความเร่งขณะวนิาที  t  ใด ๆ  เท่ากบั  32  เมตร / วนิาที2  
          ดงันั้น  ความเร่งขณะเวลา  t = 5  วนิาที  เท่ากบั  32  เมตร / วนิาที2     
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

2.    อรสาโยนวตัถุขึ้นไปในอากาศ  วตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  2t16t128s    เมตร  ในเวลา          
t  วนิาที  จงหา 

(2.1)  ระยะทางเฉล่ียในช่วงวนิาทีที่  2  ถึงวนิาทีที่  3 
       วิธีท า   ระยะทางเฉล่ียในช่วงวนิาทีที่  t  ถึงวนิาทีที่ t + h  คือ 

   
h

)t(f)ht(f       =  
1

)2(f)3(f   

         =  
1

))2(16)2(128())3(16)3(128( 22   

         = 64256144384   
        = 48  
    ดงันั้น  ระยะทางเฉล่ียในช่วงวนิาทีที่  2  ถึงวนิาทีที่  3  =   48   เมตร      
    

 (2.2)  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนทีไ่ดห้ลงัจากโยนวตัถุไปแลว้  5  วนิาที 
        วิธีท า   จากวตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  s = 128t – 16t2  เมตร  ในเวลา  t  วนิาที   
          ดงันั้น  ระยะทางที่วตัถุเคล่ือนที่ไดห้ลงัจากโยนวตัถุไปแลว้  5  วนิาที  คือ 
     s    =    128(5) – 16(5)2 
            = 640 – 400  
            = 240   เมตร       
 

 (2.3)  ความเร็วในการเคล่ือนที่ของวตัถุขณะวนิาทีที่  4 
     วิธีท า   จาก s    =    128t – 16t2   
     จะได ้     v = 

dt
ds        =     128 – 32t     เมตร / วนิาที 

     ดงันั้น ความเร็วขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากบั   128 – 32t    เมตร / วนิาที 
      นัน่คือ  ความเร็วในการเคล่ือนที่ของวตัถุขณะวนิาทีที่  4  =  128 – 32(4) 
              = 0  เมตร / วนิาที 
 
 (2.4)  ความเร่งของวตัถุขณะเวลา  t  ใด ๆ และขณะเวลา  t = 2  วนิาท ี
     วิธีท า    จาก   v = 128 – 32t    เมตร / วนิาที 

       จะได ้     a = 
dt

dv        =   – 32      เมตร/วนิาที2 

      ดงันั้น  ความเร่งขณะเวลา  t  ใด ๆ  เท่ากบั   – 32     เมตร/วนิาที2 
     นัน่คือ  ความเร่งของวตัถุขณะเวลา t  =  2 วนิาที เท่ากบั – 32 เมตร/วนิาที2   
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 
3.    วตัถุชนิดหน่ึงเคล่ือนที่ในแนวเสน้ตรง มีสมการเป็น  4t9t6ts 23    โดยที่  s  เป็น 
  ระยะทางจากจุดเร่ิมตน้มีหน่วยเป็น เมตร เม่ือวตัถุเคล่ือนทีไ่ป  t  วนิาที  จงหา 

  (3.1)  ระยะทางของวตัถุอยูห่่างจากจุดเร่ิมตน้ เม่ือวตัถุเคล่ือนทีไ่ป  2 วนิาที 
   วิธีท า    จากวตัถุเคล่ือนที่ไดร้ะยะทาง  4t9t6ts 23    ในเวลา  t  วนิาที 
        ดงันั้น  ระยะทางที่วตัถุห่างจากจุดเร่ิมตน้เม่ือวตัถุเคล่ือนทีไ่ด ้2 วนิาที คือ 
       s    =    (2)3 – 6(2)2 + 9(2) + 4 
             =    6     เมตร      
 

  (3.2)  หาระยะทางและความเร่ง   ในขณะที่ความเร็ว เป็น ศูนย ์   
.          วิธีท า   จาก                               4t9t6ts 23   
     9t12t3

dt
ds

)t(v 2    

     12t6
dt
dv

)t(a   

                                    ความเร็วเป็นศูนย ์เม่ือ   0
dt
ds

)t(v     จะได ้

                                                                       09t12t3 2       
                                                                          03t4t2            
                                                                        0)1t)(3t(           
                                                                                       3,1t            

                               ดงันั้น  หาระยะทางและความเร่ง 
     เม่ือ   t  = 1             4)1(9)1(6)1()1(s 23   

    4961   
 8       เมตร   

        12)1(6)1(a   
               6    เมตร  / (วนิาที)2     

   เม่ือ   t  = 3               4)3(9)3(6)3()3(s 23   

    4275427   
 4       เมตร   

       12)3(6)3(a       
 6   เมตร  / (วนิาที)2     
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

4.    ยงิจรวดขึ้นไปบนอากาศ ซ่ึงมีฟังกช์นัของการเคล่ือนที่ คอื  
1t

t4
2
t

)t(s
2


   เม่ือ  s  เป็น 

ระยะทางมีหน่วยเป็นฟุต   ส่วน  t  เป็นเวลามีหน่วยเป็นวนิาที ขณะที่จรวดไม่มีความเร่ง 
เลย จะมีความเร็วเป็นเท่าใด 

 วิธีท า จากโจทย ์     
1t

t4
2
t

)t(s
2


  

                               ความเร็ว  คือ  
2)1t(

4
t

dt
ds

)t(v


     

                          ความเร่ง   คือ 
3)1t(

8
1

dt
dv

)t(a


   

                    ขณะที่จรวดไม่มีความเร่งเลย  0)t(a    
                     จะได ้              0

)1t(

8
1

3



    

                1t     
                           นั้นคือ  ณ  เวลา  1t    จรวดไม่มีความเร่งเลย 
                           หาความเร็ว         2)11(

4
1)1(v


   

            
2)2(

4
1  

           4
4

1  

           11  
           2          

                  ดงันั้น  ขณะที่จรวดไม่มีความเร่งเลย จะมีความเร็ว เท่ากบั  2 ฟุต / วนิาที    
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
ชุดที ่ 9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 
 
 

 1. ค 

 2. ค 

 3. ง 

 4. ข 

 5. ก 

 6. ง 

 7. ง 

 8. ข 

 9. ก 

 10. ค 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

เกณฑ์การให้คะแนนแบบฝึกทักษะ 
 
 

แบบฝึกทกัษะที ่ 9.1  มีจ  านวน  15  ขอ้  คะแนนเตม็  15  คะแนน 
   ขอ้  1 – 15  ขอ้ละ  1  คะแนน 
 

แบบฝึกทกัษะที ่ 9.2 มีจ  านวน  10  ขอ้   คะแนนเตม็ 20   คะแนน 
       ขอ้  1 – 10      ขอ้ละ  2  คะแนน 
 
แบบฝึกทกัษะที ่ 9.3  มีจ  านวน  4  ขอ้  คะแนนเตม็  20  คะแนน 
       ขอ้  1   มี 4 ขอ้ยอ่ย ขอ้ยอ่ยละ  1  คะแนน 
      ขอ้  2   มี 4 ขอ้ยอ่ย  

- ขอ้ 2.1  ขอ้ละ 2  คะแนน 
- ขอ้ 2.2  ขอ้ละ 1  คะแนน 
- ขอ้ 2.3  ขอ้ละ 2  คะแนน 
- ขอ้ 2.4  ขอ้ละ 2  คะแนน 

      ขอ้  3   มี 2 ขอ้ยอ่ย  
- ขอ้ 3.1  ขอ้ละ 1  คะแนน 
- ขอ้ 3.2  ขอ้ละ 4  คะแนน 

      ขอ้  4   ขอ้ละ  4  คะแนน 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลัสเบื้องต้น ชุดที่  9  อนุพันธ์อนัดับสูง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบบันทึกคะแนน 
ชุดที่  9   อนุพนัธ์อนัดบัสูง 

 
ช่ือ – สกลุ..................................................................................ช้ัน...................เลขที่................ 

รายการ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ ผลการประเมิน 

แบบทดสอบก่อนเรียน 10   

แบบทดสอบหลังเรียน 10   

ผลการพฒันา  
 

รายการ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ ผลการประเมิน 

แบบฝึกทักษะที่ 9.1 15   

แบบฝึกทักษะที่ 9.2 20   

แบบฝึกทักษะที่ 9.3 20   

รวม 55   
 

 

เกณฑ์การประเมนิ 
 

  ผลการพฒันา  หมายถึง  คะแนนสอบหลงัเรียนมากกวา่ก่อนเรียน 
 ในแต่ละแบบฝึกทกัษะนกัเรียนจะตอ้งท าแบบฝึกทกัษะถูกตอ้งไม่นอ้ยกวา่ร้อยละ  80 
     แบบฝึกทกัษะที่  9.1  นกัเรียนจะตอ้งท าแบบฝึกทกัษะถูกไม่นอ้ยกวา่ 12  คะแนน 
    แบบฝึกทกัษะที่  9.2  นกัเรียนจะตอ้งท าแบบฝึกทกัษะถูกไม่นอ้ยกวา่ 16  คะแนน 
    แบบฝึกทกัษะที่  9.3  นกัเรียนจะตอ้งท าแบบฝึกทกัษะถูกไม่นอ้ยกวา่ 16  คะแนน 
 
 

 

สรุปผลการประเมนิ 
 

         ผา่นเกณฑ ์    ไม่ผา่นเกณฑ ์
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