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�������������ก���� f ′  ��/ x  6 "��ก  ����2�
1���1�6%��<  

 

%��	�6����� 1 ก=��� ���ก����   3 2f (x) 4x 5x 3x 2= − + −   .����������������ก���� f (x)′  

�$����  .�ก  3 2f (x) 4x 5x 3x 2= − + −  
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f (x) ( 4x 5x 3x 2)
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212x 10x 3= − +  

��4�   2f (x) 12x 10x 3′ = − +  

��/��4�              2d d
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�$���� .�ก    
4 3 2f (x) 2x 3x 5x 4x 1= − + + −   
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4 3 2

3 2
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f (x) (2x 3x 5x 4x 1)

dx
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′ = − + + −

− + +=
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3 2

2
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f (x) (8x 9x 10x 4)

dx

24x 18x 10

′′ − + +

= − +
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f (x)′′′   �� 3 2f (x) 2x 3x 5x 1= − + −    
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3 2f (x) 2x 3x 5x 1= − + −   

 .&6 "  
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 ����<�  f (x) 12′′′ =  
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��ก.�ก��<
����#�?:�ก@���4/���/!�";������������� ����/ 2 �� f  ��/ x   ��ก 3�1� 
2 2

2 2

d y d
, f (x)

dx dx
 ;:& y′′  3%7��"� 

 !��=����3 �
2ก�� 3��#����>������������� ����/��ก9<��� f (x)  6 "  ����< 

 ����������� ����/ 3 �� f (x)  3�
�;�� "2
 
3

3

d y

dx
 ��4� f (x)′′′  

 ����������� ����/ 4 �� f (x)  3�
�;�� "2
 
4
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d y

dx
 ��4� (4)f (x)  

 ����������� ����/ 5 �� f (x)  3�
�;�� "2
 
5
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d y

dx
 ��4� (5)f (x)  

   
⋅

⋅

⋅

       
⋅

⋅

⋅
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4.   ก=��� !�"     3

3

1
f (x) x

x
= −     .���  f (x)′′′  
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6.   ก=��� !�"   x
f (x)

x 1
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      .���  f (x)′′  
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5.   ก=��� !�"   25 3
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7.   ก=��� !�"     x 3
f (x)

2x 1

−
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BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 
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8.   ก=��� !�"     
5

8
f (x)

x
=    .���  f (x)′′′  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 
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9.   ก=��� !�"     5f (x) (2x 3)= +     .���  (4)f (x)  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 
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%�'����
�7ก�"�

 

.�ก$�ก'':��� 4.1 

                    20 

�&;��3�C�      �&;����/6 " 

10.   ก=��� !�"    2f (x) x 1= +      .���  f (1)′′  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BB 
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2.    !�"��ก3��
�3:4�ก�=�������2��4� �=���3�	���"�"��1�6%��<!�">$ก�"��  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

���� ก��ก!"��� ���� ก��ก!"��� 44..11    

 

��������� 

%�'����
�7ก�"�

 

���� ก��ก!" ��� 4.1 

                   10 

�&;��3�C�      �&;����/6 " 

3 2
_____ 1. f ( )x 5x 6x 2x 3= − + −  

4 2
_____ 2. f ( )x 3x 5x 2= − +  

4 3 2
_____ 3. f ( )x x 2x x 5x 4= − + − +  

2
_____ 4. f ( )x x 2x 5= − +  

3 2
_____ 5. f ( )x 7x 8x= −  

2 2
_____ 6. f ( )x x (x 2x 5)= − +  

2 5
_____ 7. f ( )x x (x 1)= −  

3 2
_____ 8. f ( )x x 2x 5x 6= − + −  

2
_____ 9. f ( )x 2x(x x 1)= + +  

5 3 2

2
_____ 10. f ( )

5x 2x 7x
x

x
=

+ −  

   A. f ( )x 30x′′ =  

   
2

B. f ( )x 12x 12x 10′′ = − +  

   C. f ( )x 6x 4′′ = −  

   D. f ( )x 12x 4′′ = +  

   
5

E. f ( )x 42x 2′′ = −  

   F. f ( )x 30x 12′′ = −  

   G. f ( )x 42x 16′′ = −  

   
2

H. f ( )x 36x 10′′ = −  

   I. f ( )x 2′′ =  

   
2

J. f ( )x 12x 12x 2′′ = − +  
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%��	�6����� 1 ก=��� !�"  5 4 3 2f (x) x 3x 2x 4x 6x 3= − + − − +  .�������������� ��#$���<��� �� f  

�$���� .�ก    
5 4 3 2f (x) x 3x 2x 4x 6x 3= − + − − +   

 .&6 "  4 3 2f (x) 5x 12x 6x 8x 6′ = − + − −  
3 2f (x) 20x 36x 12x 8′′ = − + −   
2f (x) 60x 72x 12′′′ = − +  

(4)f (x) 120x 72= −  
(5)f (x) 120=  
(6)f (x) 0=  

  

 

(7)

(n)

f (x) 0

.

.

.

f (x) 0

=

=

 

��/��4�  (n)f (x) 0=     #=�����.=��2�3�C� n 6≥  

 

 

 

 

 

 

 

 

 �������	
�� 4.2  

���������������� 

���������������	� 
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%��	�6����� 2 ก=��� !�"  2 4f (x) (x 1)= −    .���  
2

2

d y

dx
 

�$���� .�ก   
2 4f (x) y (x 1)= = −   

 .&6 "  
2 3

2 3

dy
4(x 1) (2x)

dx

8x (x 1)

= −

= −

    

   

2
2 2 2 3

2

2 2 2 2 3

2 2 2 2

2 2 2

d y
8x (3)(x 1) (2x) (x 1) (8)

dx

48x (x 1) 8(x 1)

8(x 1) 6x (x 1)

8(x 1) (7x 1)

= − + −

= − + −

 = − + − 

= − −

 

 ����<�  
2

2 2 2

2

d y
(56x 8)(x 1)

dx
= − −   

 

%��	�6����� 3 ก=��� !�"  23 2
f (x) x 4x

x
= − +  .���  f (1)′′  

�$���� .�ก  
  

23

1

1 23

2
f (x) x 4x

x

x 2x 4x−

= − +

= − +

   

.&6 "  
2

23
1

f (x) x 2x 8x
3

−
−′ = + +  

5

33
2

f (x) x 4x 8
9

−
−′′ = − − +  

 ����<� 
 

5

33
2

f (1) (1) 4(1) 8
9

−
−′′ = − − +  

    2
4 8

9
= − − +  

2
4

9
= − +  

2 36

9

− +
=  

34

9
=  
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3.    .����������� �����ก�����1�6%��< 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

��� !ก��ก"#�� ��� !ก��ก"#�� 44..22  

1.    ก=��� !�"    5 4 3 2f (x) 2x 3x 5x 7x 6x 9= − + − − +   .�������������� ��#$�                

��<��� �� f  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

��������� 

2.   ก=��� !�"  3 4f (x) (x 1) (x 2)= − +  .���  f (x)′′  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



������ 4  	
���
�	�
������          21 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3.   ก=��� !�"     
2

1 4
f (x)

2x x
= +   .���  

2

2

d y

dx
 

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

4.   ก=��� !�"     4 21 3
f (x) x x x

2 2
= − −    .���  (4)f (a)    3�4/�     1

a
2

= −  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 
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5.   ก=��� !�"     
1 3 1

2 2 2f (x) 2x x 2x
−

= − +    .���  f (a)′′′    3�4/�     a 1=  

�$����  BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 

BBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBBB.BBB.. 
 

%�'����
�7ก�"�

 

���� ก��ก!" ��� 4.2 
 

                    10 

�&;��3�C�      �&;����/6 " 
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������	�0>���'��
 

�%�&�'���   :   1.  ����4���
�����
�����
	& �0��ก��� 4 �	'�0��ก  78�
'
 10 "/�  �'0�  20  
���  

 2.  6)/
	ก���&
�8��������)(�& � 0��
�8�������A.ก�/�������4� �&��8�����4�&'  

 

 

1. ก8�)
46)/  3 2f (x) 4x 2x 6x 7= + − −  �0/'  f (x)′′   ���"/�64  

 ก.  212x 4x 6+ −     ".  24x 4+  

 �.  3 212x 4x 6+ −     �.   224x 4+  

 

2. ก8�)
46)/ 
4 3 2x x x

f (x) x 3
4 3 2

= − + − +   �0/'  f (x)′′   ���"/�64 

 ก.   23x 2x−     ".   3 2x x x 1− + −  

 �.  23x 2x 1− +     �.   3 23x 2x x 1− + −  

 

3. ก8�)
46)/  4

2

1
f (x) 2x

x
= −     �0/'  

3

3

d y

dx
  ���"/�64 

 ก.  48x      ".   248x 2+  

 �.  38x 2x+     �.   224x 2+  

 

4. ก=��� !�"  
2

x 3
f (x)

x 1

−
=

−
 ;:"2����������� ����/ 2 �����ก����  ���"/�64 

 ก.   
2

2 2

x 6x 1

(x 1)

− + −

−
    ".   

2

2 2

x x 2

(x 1)

− +

−
 

 �.   
3 2

2 3

2x 30x 10x 6

(x 1)

+ + −

−
   �.   

3 2

2 3

2x 18x 14x 6

(x 1)

− + −

−
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5. ก8�)
46)/  
2

5 x 3x
f (x)

x

−
=   �0/'  

2

2

d y

dx
  ���"/�64 

 ก.   9 x

2
−     ".   9

4 x
−  

 �.   9

2 x
−     �.   9

x
−  

 

6. ก8�)
46)/  3 2
f (x) x (2x 5x 4)= + +   �0/'  f (1)′′   ���"/�64 

 ก.   124      ".   144  

 �.   244      �.   284  

 

7. ก=��� !�"  2
f (x) (2x 1) (x 5)= − −  �0/'  f (0)′′   ���"/�64 

 ก.   19−     ".   26−  

 �.   44−     �.   48−  

 

8. ก8�)
46)/  
1 3 1

4 4 4f (x) 16 x 8x
−

= + −    �0/'  f (1)′′′   ���"/�64 

 ก.  43

16
     ".   91

16
 

 �.  43

16
−      �.   91

16
−  

 

9. ก8�)
46)/ f (x) 4x 1= +   �0/'  f (2)′′   ���"/�64 

 ก.  1

3
     ".   4

27
−  

 �.  2

3
     �.   4

9
−  

 

10. ก8�)
46)/ 
2

x 3
f (x)

2 x

+
=   �0/'  f (1)′′   ���"/�64 

 ก.  0      ".   1 

 �.  3

2
     �.   9

16
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ก'"��!���%	�������	�0>���'��
 

"� ก. . �. �. 
1.     
2.     
3.     
4.     
5.     
6.     
7.     
8.     
9.     

10.     
 

�&;��3�C� 10 

�&;����/6 "  

:��4/� .....................................................................0$"��2. 

�ก#?�ก�'8'"�:$
 

  10  �"�

 '"���  4 �������: 

8 C 9 �"�

 '"���  3 ��   (16�
�ก#?�) 

4 C 7  �"�

 '"���  2 �	.�/  

0 C 3  �"�

 '"���  1 8'��8'�� 
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������	�0>���'��
 ������	�0>���'��
 �	ก��'	/��	$� 

ก�:  3�ก6�
3.�	?.  (�.%.%).  �#$%&��%'� :.6 �>6: 5  � 015.  ก���3��G : 3��3���	�ก���	���. 

.��&  3.�	?#�2	�: ;:&2	�	. 2�H�����&.  (�.%.%).  �'�80>�ก & ��%' �#$%&��%'� :.6 �>6:'�: 5C6.  

ก���3��G : 3��3���	�ก���	���. 

.�ก�	����  2������	Iก:��.  (�.%.%).  ����	����
�#�>"���
$��$�>�� �#$%&��%'� :.6 � 015.  

ก���3��G : �"����"�#12�.=�ก�  ��1�3�4��#�#��ก���	���. 

 =���  �	�
��
��, 
�2 �  �����ก:"�;:&��KL��>  6��M�.  (2547).  ��>��>�� 1.  ก���3��G : ����	���

.�N�:�ก������2	�
�:�
. 

��2�O�� (#���	)  #�������:.  (�.%.%).  �#$%&��%'� �6�����
��� 4 (:.4-5-6) �>6:��� 6 ���0'�����


:��:&7ก!�8G��� 6.  ก���3��G : ����	������ก���	���. 

������P	�
#>��.  (2545).  &�����#$%&��%'� H���'����#?$%��I�
.  �	������<���/ 8.  ก���3��G :           

�"����"�#12�.=�ก�  ����ก���	���. 

:�2�:
�  �:ก:"�, #�2���� �:"�
ก�&;# ;:&��2���� 3�:1�2��	�
�.  (2530).  ��6:(	�'��#$%&��%'� 

'���$�� �014 �#$%&��%'� ���0'�����
:��:&7ก!�%	
8>�� %�:0>�ก��%':��:&7ก!�%	


8>�� ���&�ก'�� 2524.  ก���3��G : ����	�����ก@�3.�	?��H��. 

#1�3#�	�ก��#��2	�
�H�#���;:&3�����:
�, #>����.  (2555).  ��6:(	�'�'���$����$�:�%$: �#$%&��%'� 

�>6: 6 ���
:��:&7ก!�8G��� 4-6  ก>�6:��'"ก�'�'��
'�/�#$%&��%'� %�:0>�ก��%'�ก
ก>��

ก�'&7ก!�)��
�(�
J�
 ���&�ก'�� 2551.  �	������<���/ 3.  ก���3��G : ����	��� #ก#�. :� ��"�2. 

#1�3#�	�ก��#��2	�
�H�#���;:&3�����:
�, #>����.  (2555).  0
���(	�'��
'���$����$�:�%$: 

�#$%&��%'� �>6: 6 ���
:��:&7ก!�8G��� 4-6  ก>�6:��'"ก�'�'��
'�/�#$%&��%'� %�:0>�ก��%'

�ก
ก>��ก�'&7ก!�)��
�(�
J�
 ���&�ก'�� 2551.  �	������<���/ 3.  ก���3��G : ����	��� #ก#�.

:� ��"�2. 
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4.    .����������� �����ก�����1�6%��< 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.   ก=��� !�"    2
f (x) 2x 3x 5= − +     .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

2
f (x) 2x 3x 5= − +   

 .&6 "  
2d

f (x) (2x 3x 5)
dx

4x 3

′ − +

−

=

=

 

 ����<�  
d

f (x) (4x 3)
dx

4

′′ −=

=

 

�()��()�ก��ก���ก��ก����� �� 44..11  

��������� 

2.   ก=��� !�"    6f (x) 5x 3x x 4= + + −      .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

6

1

6 2

f (x) 5x 3x x 4

5x 3x x 4

= + + −

= + + −

  

 .&6 "  
6

1

5 2

d
f (x) (5x 3x x 4)

dx

1
30x 3 x

2

−

′ + + −

+ +

=

=

 

 ����<�  
1

5 2

3

4 2

4

3

d 1
f (x) (30x 3 x )

dx 2

1
150x x

4

1
150x

4 x

−

−

′′ + +

−

−

=

=

=
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3.   ก=��� !�"    1
f (x) 2x

x
= −   .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

1
f (x) 2x

x
= −   

   
12x x−= −  

 .&6 "  
1

2

2

d
f (x) (2x x )

dx

2 ( 1)x

2 x

−

−

−

′ −

− −

+

=

=

=

 

 ����<�  
2

3

3

d
f (x) (2 x )

dx

2x

2

x

−

−

′′ +

−

−

=

=

=

 

4.   ก=��� !�"     3

3

1
f (x) x

x
= −     .���  f (x)′′′  

�$���� .�ก 
  

3

3

1
f (x) x

x
= −   

   
3 3x x−= −  

 .&6 "  
3 3

2 4

2 4

d
f (x) (x x )

dx

3x ( 3)x

3x 3x

−

−

−

′ −

− −

+

=

=

=

 

  
2 4

5

5

d
f (x) (3x 3x )

dx

6x 3( 4)x

6x 12x

−

−

−

′′ +

+ −

−

=

=

=

    

  ����<�  
5

6

6

d
f (x) (6x 12x )

dx

12( 5)x

60

x

−

−

′′′ −

− −

=

=

=
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5.   ก=��� !�"   25 3
f (x) x 2x

x
= − +       .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

25

1

1 25

3
f (x) x 2x

x

x 3x 2x−

= − +

= − +

  

 .&6 "  
1

1 25

4

25

d
f (x) (x 3x 2x )

dx

1
x 3x 4x

5

−

−
−

′ − +

+ +

=

=

 

 ����<�  
4

25

9

35

d 1
f (x) ( x 3x 4x)

dx 5

1 4
( )x 3( 2)x 4

5 5

−
−

−
−

′′ + +

− + − +

=

=

    

9

35

35 9

4
x 6x 4

25

4 6
4

x25 x

−
−− − +

− − +

=

=

 

6.   ก=��� !�"   x
f (x)

x 1
=

+
      .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

x
f (x)

x 1
=

+
  

 .&6 "  

2

d x
f (x) ( )

dx x 1

(x 1)(1) x(1)

(x 1)

′
+

+ −

+

=

=

 

2

2

2

x 1 x

(x 1)

1

(x 1)

(x 1)−

+ −

+

+

+

=

=

=

 

 ����<�  
2

3

3

d
f (x) (x 1)

dx

2(x 1) (1)

2

(x 1)

−

−

′′ +

− +

−
+

=

=

=
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7.   ก=��� !�"     x 3
f (x)

2x 1

−
=

+
   .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
  

x 3
f (x)

2x 1

−
=

+
  

 .&6 "  

2

d x 3
f (x) ( )

dx 2x 1

(2x 1)(1) (x 3)(2)

(2x 1)

−
′

+

+ − −

+

=

=

 

2

2

2

2x 1 2x 6

(2x 1)

7

(2x 1)

7(2x 1)−

+ − +

+

+

+

=

=

=

 

 ����<�  
2

3

3

3

d
f (x) (7(2x 1) )

dx

7( 2)(2x 1) (2)

28(2x 1)

28

(2x 1)

−

−

−

′′ +

− +

− +

−
+

=

=

=

=
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8.   ก=��� !�"    
5

8
f (x)

x
=    .���  f (x)′′′  

�$���� .�ก 
  5

5

8
f (x)

x

8x−

=

=

  

 .&6 "  
5

6

6

d
f (x) (8x )

dx

8( 5)x

40x

−

−

−

′

−

−

=

=

=

 

   
6

7

7

d
f (x) ( 40x )

dx

40( 6)x

240x

−

−

−

′′ −

− −

=

=

=

  

 ����<�  
7

8

8

8

d
f (x) (240x )

dx

240( 7)x

1,680x

1,680

x

−

−

−

′′′

−

−

−

=

=
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9.   ก=��� !�"     5f (x) (2x 3)= +     .���  (4)f (x)  

�$���� .�ก 
  

5f (x) (2x 3)= +   

 .&6 "  
5

4

4

d
f (x) ((2x 3) )

dx

(5)(2x 3) (2)

10(2x 3)

′ +

+

+

=

=

=

 

   
4

3

3

d
f (x) (10(2x 3) )

dx

10(4)(2x 3) (2)

80(2x 3)

′′ +

+

+

=

=

=

  

  
3

2

2

d
f (x) (80(2x 3) )

dx

80(3)(2x 3) (2)

480(2x 3)

′′′ +

+

+

=

=

=

  

 ����<�  
4 2d

f (x) (480(2x 3) )
dx

480(2)(2x 3)(2)

1,920(2x 3)

3,840x 5,760

+

+

+

+

=
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10.   ก=��� !�"    2f (x) x 1= +      .���  f (1)′′  

�$���� .�ก 
  

2

1

2 2

f (x) x 1

(x 1)

= +

= +

  

 .&6 "  
1

2 2

1

2 2

1

2 2

d
f (x) ((x 1) )

dx

1
(x 1) (2x)

2

x (x 1)

−

−

′ +

+

+

=

=

=

 

��/��4�  

1

2 2

3 1

2 22 2

2

3 1
2 22 2

d
f (x) (x (x 1) )

dx

1
(x)( )(x 1) (2x) (x 1) (1)

2

x 1

(x 1) (x 1)

−

− −

′′ +

− + + +

− +

+ +

=

=

=

  

  

 ����<�  
2

3 1

2 22 2

3 1

2 2

(1) 1
f (1)

((1) 1) ((1) 1)

1 1

(1 1) (1 1)

′′ − +

+ +

− +

+ +

=

=

  

3 1

2 2

1 1

(2) (2)

1 1

2 2 2

1

2 2

− +

− +
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5.       !�"��ก3��
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�()���� !ก��ก"#�()���� !ก��ก"#�� �� 44..11  

 

��������� 

3 2
_____ 1. f ( )x 5x 6x 2x 3= − + −  

4 2
_____ 2. f ( )x 3x 5x 2= − +  

4 3 2
_____ 3. f ( )x x 2x x 5x 4= − + − +  

2
_____ 4. f ( )x x 2x 5= − +  

3 2
_____ 5. f ( )x 7x 8x= −  

2 2
_____ 6. f ( )x x (x 2x 5)= − +  

2 5
_____ 7. f ( )x x (x 1)= −  

3 2
_____ 8. f ( )x x 2x 5x 6= − + −  

2
_____ 9. f ( )x 2x(x x 1)= + +  

5 3 2

2
_____ 10. f ( )

5x 2x 7x
x

x
=

+ −  

   A. f ( )x 30x′′ =  

   
2

B. f ( )x 12x 12x 10′′ = − +  

   C. f ( )x 6x 4′′ = −  

   D. f ( )x 12x 4′′ = +  

   
5

E. f ( )x 42x 2′′ = −  

   F. f ( )x 30x 12′′ = −  

   G. f ( )x 42x 16′′ = −  

   
2

H. f ( )x 36x 10′′ = −  

   I. f ( )x 2′′ =  

   
2

J. f ( )x 12x 12x 2′′ = − +  

F. 

H. 

J. 

I. 

G. 

B. 

E. 

C. 

D. 
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6.    .����������� �����ก�����1�6%��< 
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�()���� !ก��ก"#�()���� !ก��ก"#�� �� 44..22  

1.    ก=��� !�"    5 4 3 2f (x) 2x 3x 5x 7x 6x 9= − + − − +  .�������������� ��#$�                

��<��� �� f  

�$���� .�ก    5 4 3 2f (x) 2x 3x 5x 7x 6x 9= − + − − +   

 .&6 " 4 3 2f (x) 10x 12x 15x 14x 6′ = − + − −  
3 2f (x) 40x 36x 30x 14′′ = − + −   

2f (x) 120x 72x 30′′′ = − +  
(4)f (x) 240x 72= −  
(5)f (x) 240=  
(6)f (x) 0=  

  

(7)

(n)

f (x) 0

.

.

.

f (x) 0

=

=

 

 ����<� (n)f (x) 0=     #=�����.=��2�3�C� n 6≥  
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2.   ก=��� !�"  3 4f (x) (x 1) (x 2)= − +  .���  f (x)′′  

�$���� .�ก 
 

3 4f (x) (x 1) (x 2)= − +   

 .&6 " 3 3 4 2f (x) (x 1) (4)(x 2) (1) (x 2) (3)(x 1) (1)′ − + + + −=  

  
3 3 4 24(x 1) (x 2) 3(x 2) (x 1)− + + + −=  

  
2 3(x 1) (x 2) [4(x 1) 3(x 2)]− + − + +=  

  
2 3(x 2x 1)(x 2) (7x 2)− + + +=  

  
3 2 3(7x 12x 3x 2)(x 2)− + + +=  

  ����<� 
3 2 2 3 2f (x) (7x 12x 3x 2)(3)(x 2) (1) (x 2) (21x 24x 3)′′ − + + + + + − +=  

  
 

2 3 2 2(x 2) [(21x 36x 9x 6) (x 2)(21x 24x 3)]+ − + + + + − +=   

   

2 3 2 3 2(x 2) [21x 36x 9x 6 21x 18x 45x 6]+ − + + + + − +=  

   

2 3 2(x 2) (42x 18x 36x 12)+ − − +=  

3.   ก=��� !�"     
2

1 4
f (x)

2x x
= +   .���  

2

2

d y

dx
 

�$���� .�ก 
 

1

2 2
2

1 4 1
f (x) y x 4x

2x 2x

−
−= = + = +   

 .&6 " 
3

3 2
dy 1 1

( 2)x 4( )x
dx 2 2

−
−= − + −  

  
3

3 2x 2x
−

−= − −     

  ����<� 
52

4 2
2

d y 3
( 3)x 2( )x

dx 2

−
−= − − − −  

  
 

54

2

3 3

x
x

= +   

   
4 2

3 3

x x x
= +  

   

2

4

3 x 3x

x x

+
=  

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



������ 4  	
���
�	�
������          38 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4.   ก=��� !�"     4 21 3
f (x) x x x

2 2
= − −    .���  (4)f (a)    3�4/�     1

a
2

= −  

�$���� .�ก 
 

4 21 3
f (x) x x x

2 2
= − −   

 .&6 " 3

3

1 3
f (x) (4)x (2)x 1

2 2

2x 3x 1

′ = − −

= − −

    

  
2f (x) 6x 3′′ = −  

  f (x) 12x′′′ =  

  
(4)f (x) 12=  

  ����<� 
 

(4) 1
f ( ) 12

2
− =   

5.   ก=��� !�"     
1 3 1

2 2 2f (x) 2x x 2x
−

= − +    .���  f (a)′′′    3�4/�     a 1=  

�$���� .�ก 
 

1 3 1

2 2 2f (x) 2x x 2x
−

= − +   

 .&6 " 
1 1 3

2 2 2
1 3 1

f (x) 2( )x ( )x 2( )x
2 2 2

− −
′ = − + −  

  
1 1 3

2 2 2
3

x x x
2

− −

= − −     

  
3 1 5

2 2 2
1 3 1 3

f (x) x ( )x ( )x
2 2 2 2

− − −
′′ = − − − −  

  

3 1 5

2 2 2
1 3 3

x x x
2 4 2

− − −

= − − +  

 ��/��4� 
5 3 7

2 2 2
1 3 3 1 3 5

f (x) ( )x ( )x ( )x
2 2 4 2 2 2

− − −
′′′ = − − − − + −  

  

5 3 7

2 2 2
3 3 15

x x x
4 8 4

− − −

= + −  

  5 3 7

3 3 15

4 x 8 x 4 x
= + −  

  ����<� 
 

3 3 15
f (1)

4(1) 8(1) 4(1)
′′′ = + −   

   
21

8
= −  
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1. . 

�H>� 

6. ก. 

)/	��� �H>� 

2. �. 7. �. 

3. ก. 8. �. 

4. �. 9. . 

5. . 10. �. 
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