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ค าน า 

 การจดัการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ในชั้นเรียนปัจจุบนั ใหส้อดคลอ้งกบัการปฏิรูป

การศึกษาของประเทศท่ีประสงคใ์หค้รูคณิตศาสตร์ไดใ้ชเ้ทคโนโลยสีารสนเทศ ช่วยในการ

จดัการเรียนการสอนในชั้นเรียน ดว้ยธรรมชาติของวชิาท่ีแตกต่างไปจากวชิาอ่ืนๆ โดยเฉพาะ

อยา่งยิง่วชิาคณิตศาสตร์ซ่ึงเป็นวชิาท่ีมีเน้ือหาความเป็นนามธรรมสูง 

ชุดฝึกทกัษะการเรียนรู้เรขาคณิต หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณิต ระดบั 

ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 2 จดัท าข้ึนทั้งหมดจ านวน 4 ชุด ประกอบดว้ย 

  เล่มท่ี 1 พื้นฐานทางเรขาคณิต  

  เล่มท่ี 2 การเล่ือนขนาน (Translation) 

  เล่มท่ี 3 การสะทอ้น (Reflection) 

  เล่มท่ี 4 การหมุน (Rotation) 

ชุดฝึกทกัษะการเรียนรู้เรขาคณิต หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณิต ระดบั 

ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 2 เล่มท่ี 4 การหมุน (Rotation) เล่มน้ี จดัท าข้ึนเพื่อฝึกทกัษะการเรียนรู้

เรขาคณิตหน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณิตเพื่อใหน้กัเรียนเกิดความเขา้ใจ ส่งเสริม 

การเรียนรู้ของนกัเรียนไดค้ล่องแคล่วในเวลาอนัรวดเร็วและส่งเสริมใหน้กัเรียนบรรลุมาตรฐาน

การเรียนรู้ ดา้นทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

หวงัเป็นอยา่งยิง่วา่ชุดฝึกทกัษะการเรียนรู้เรขาคณิต หน่วยการเรียนรู้การแปลงทาง

เรขาคณิต ระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 2 จะเป็นประโยชนใ์หค้รูไดน้ าไปเป็นแนวทางการจดั

กิจกรรมการเรียนรู้และเป็นประโยชนต่์อนกัเรียนท่ีจะเพิ่มพนูประสบการณ์เก่ียวกบัการเรียนรู้

เรขาคณิตใหก้บันกัเรียนเป็นอยา่งดี 

 

            นายมงคลชยั  ไตรแดง  

www.kro
obannok.c

om



สารบัญ 

ค าช้ีแจง               1 

มาตรฐานการเรียนรู้/ตวัช้ีวดั           2 

จุดประสงคก์ารเรียนรู้              3 

แบบทดสอบก่อนเรียน              4 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน             9 

การหมุน              10 

ส ารวจการหมุน          12 

แบบฝึกทกัษะท่ี 1 การส ารวจการหมุน        18 

แบบฝึกทกัษะท่ี 2 การส ารวจการหมุนบนระนาบในระบบพิกดัฉาก    25 

แบบฝึกทกัษะท่ี 3 การน าความรู้เร่ืองการหมุนไปใชใ้นการแกปั้ญหา    32 

เทสเซลเลชนั           38 

แบบทดสอบหลงัเรียน          40 

เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน         45 

บรรณานุกรม           46 

www.kro
obannok.c

om



1 

ค าช้ีแจง 

สาระส าคญัของการเรียนรู้เร่ืองการแปลงทางเรขาคณิตน้ีตอ้งการใหน้กัเรียนมีความคิด

รวบยอดเก่ียวกบัการแปลงทางเรขาคณิตบนระนาบสามแบบคือ การเล่ือนขนาน การสะทอ้น 

และการหมุน ภาพท่ีไดจ้ากการแปลงเหล่าน้ีมีรูปร่างเหมือนกนัและขนาดเท่ากนักบัรูปตน้แบบ 

กิจกรรมการเรียนการสอนมุ่งเนน้การคิดวเิคราะห์ และเช่ือมโยงความรู้เก่ียวกบัการแปลง 

ทางเรขาคณิตในคณิตศาสตร์กบัชีวติจริงและงานศิลปะ นกัเรียนไดล้งมือปฏิบติัจริง ไดส้ร้าง 

ส ารวจ วเิคราะห์ส่ิงต่างๆ และสามารถหาค าตอบไดด้ว้ยตนเอง เพื่อพฒันาความรู้สึกเชิงปริภูมิ

และความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

 

ขั้นตอนในการใช้ชุดฝึกทักษะการเรียนรู้เรขาคณติ 

1. ใหน้กัเรียนอ่านค าช้ีแจง้และจุดประสงคก์ารเรียนรู้ของชุดฝึกทกัษะการเรียนรู้เรขาคณิต  

    หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณิต ระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 2 เล่มท่ี 4 การหมุน 

2. ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนเร่ืองการหมุน 

3. ใหน้กัเรียนฟังค าแนะน าการใชโ้ปรแกรม The Geometer’s Sketchpad ในการสร้างและส ารวจ 

    การหมุน จากครูผูส้อนและใหน้กัเรียนศึกษาเพิ่มเติมจากชุดฝึกทกัษะ 

4. ใหน้กัเรียนฝึึกปฏิบติัตามชุดฝึกทกัษะ สร้าง และส ารวจทีละขั้นตอน และท าแบบฝึกทกัษะ 

     การหมุน  

 5. เม่ือส้ินสุดการท าชุดฝึกทกัษะแลว้ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบหลงัเรียนเร่ืองการหมุน 
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มาตรฐานการเรียนรู้ 

 มาตรฐาน ค 3.2 ใชก้ารนึกภาพ (visualization) ใชเ้หตุผลเก่ียวกบัปริภูมิ 

(spatial reasoning) และใชแ้บบจ าลองทางเรขาคณิต (geometric model)  

ในการแกปั้ญหา 

มาตรฐาน ค 4.2 ใชนิ้พจน ์สมการ อสมการ กราฟ และแบบเชิงคณิตศาสตร์ 

(mathematical model) อ่ืนๆ แทนสถานการณ์ต่างๆ ตลอดจนแปลความหมาย 

และน าไปใชแ้กปั้ญหา 

มาตรฐาน ค 6.1 มีความสามารถในการแกปั้ญหา การใหเ้หตุผล การส่ือสาร  

การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ การเช่ือมโยงความรู้ต่างๆ 

ทางคณิตศาสตร์และเช่ือมโยงคณิตศาสตร์กบัศาสตร์อ่ืนๆ และมีความคิดริเร่ิม 

สร้างสรรค ์

ตัวช้ีวดั 

ค 3.2 ม 2/3 เขา้ใจเก่ียวกบัการแปลงทางเรขาคณิตในเร่ืองการเล่ือนขนาน การสะทอ้น 

การหมุน และน าไปใช ้ 

ค 3.2 ม 2/4 บอกภาพท่ีเกิดข้ึนจากการเล่ือนขนาน การสะทอ้นและการหมุนรูปตน้แบบ 

และอธิบายวธีิการท่ีจะไดภ้าพท่ีปรากฏเม่ือก าหนดรูปตน้แบบและภาพนั้นให ้ 

ค 4.2 ม 2/2 หาพิกดัของจุดและอธิบายลกัษณะของรูปเรขาคณิตท่ีเกิดจากการเล่ือนขนาน 

การสะทอ้น และการหมุน บนระนาบในระบบพิกดัฉาก    

ค 6.1 ม 2/2 ใชค้วามรู้ทกัษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยี  

ในการแกปั้ญหาในสถานการณ์ต่างๆ ไดอ้ยา่งเหมาะสม   

ค 6.1 ม 2/3 ใหเ้หตุผลประกอบการตดัสินใจและสรุปผลไดอ้ยา่งเหมาะสม 

ค 6.1 ม 2/4 ใชภ้าษาและสัญลกัษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการส่ือสาร ส่ือความหมาย 

และการน าเสนอไดอ้ยา่งถูกตอ้งและชดัเจน  
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 

 

1. บอกความหมายและสมบติัของการหมุนบนระนาบไดถู้กตอ้ง 

2. หาภาพท่ีไดจ้ากการหมุนรูปตน้แบบไดถู้กตอ้ง 

3. หาจุดหมุน ขนาดของมุมท่ีเกิดจากการหมุน บอกทิศทางการหมุนเม่ือก าหนดรูปตน้แบบ 

     และภาพท่ีไดจ้ากการหมุนไดถู้กตอ้ง 

4. บอกพิกดัของภาพท่ีไดจ้ากการหมุนของรูปตน้แบบท่ีก าหนดใหไ้ดถู้กตอ้ง 

5. เม่ือก าหนดรูปเรขาคณิตสองรูปท่ีแสดงการแปลงทางเรขาคณิตให ้สามารถบอกไดถู้กตอ้งวา่ 

    รูปคู่ใดแสดงการหมุน 

6. ใชค้วามรู้เก่ียวกบัการหมุนแกปั้ญหาไดอ้ยา่งเหมาะสม 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณติ ระดับช้ันมธัยมศึกษาปีที ่2 

 เร่ืองการหมุน (Rotation) 

 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบท่ีถูกตอ้งเพียงขอ้เดียว 

……………………………………………………………………………………………… 

1) ขอ้ใดกล่าวไม่ถูกต้องเก่ียวกบัการหมุน 

ก. มุมของรูปตน้แบบกบัมุมของภาพท่ีเกิดจากการหมุนซ่ึงสมนยักนัตอ้งเท่ากนั 

ข. ส่วนของเส้นตรงบนรูปตน้แบบและภาพท่ีเกิดจากการหมุนของส่วนของเส้นตรงนั้น 

                 จะขนานกนัเสมอ 

ค. รูปตน้แบบและภาพท่ีไดจ้ากการหมุนจะเท่ากนัทุกประการ 

ง. การหมุนตอ้งมีจุดหมุน ขนาดของมุมและทิศทางการหมุน 

 

2)  รูปคู่ใดต่อไปน้ีเกิดจากการหมุน 

 

ก.      ข. 

 

 

ค.      ง. 
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3) ขอ้ใดต่อไปน้ีใชว้ธีิการหมุน 

     ก.      ข. 

 

 ค.       ง. 

 

4) การหมุนรูปรอบจุด O ดว้ยมุม 60 องศา ในโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad  

    มีความหมายตรงกบัขอ้ใด 

 ก. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ตามเขม็นาฬิกาเป็นมุม 60 องศา 

 ข. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ตามเขม็หรือทวนเขม็นาฬิกา 

                 เป็นมุม 60 องศา 

 ค. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ทวนเขม็นาฬิกาเป็นมุม 60 องศา 

 ง. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O คร้ังละ 60 องศา จนกระทัง่รูปนั้น  

                วนกลบัมาซอ้นทบัรูปเดิมสนิทพอดี  

 

รูปท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ีใชต้อบค าถามขอ้ 5 และขอ้ 6 

 

 

 

 

 

 

l l

75

B'

C'

A'

A

C B

D
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5) ขอ้ใดกล่าวไดถู้กต้อง 

ก. mAB = mBC = mCD = mAD             

ข. ABและ A C   เป็นดา้นคู่ท่ีสมนยักนั   

ค. จุด D เป็นจุดซ่ึงเกิดจากเส้นตรง l1 ตดักบั l2     

 ง. จุด D เป็นจุดซ่ึงเกิดจากเส้นตรง CD  ตดักบัC D   

 

6) จากรูปท่ีก าหนดให้A B C   เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุน ABC ขอ้ใดกล่าวได้ถูกต้อง 

ก. A B C  หมุนรอบเส้นตรงเส้นตรง l1  

ข. เส้นตรง l2  แบ่งคร่ึงCC    

ค. เส้นตรงเส้นตรง l1 หมุนรอบ l2  ซ่ึง D เป็นจุดหมุน ขนาดของมุม 75  องศา  

ง. A B C  หมุนตามทิศทางทวนเขม็นาฬิกา  ซ่ึง D เป็นจุดหมุน 

 

7) จากรูปท่ีก าหนดใหข้อ้ใดคือพิกดัจุดของ ภาพหา้เหล่ียมA B C D E      
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ก. A (2,-2), B (3,1), C (7,1), D (8,-2), E (5,-4)                     

ข. A (-2,2), B (1,3), C (1,7), D (-2,8), E (-4,5)      

ค. A (-2,2), B (-3,-1), C (-7,-1), D (-8,2), E (-5,4)           

ง. A (2,-2), B (-1,-3), C (-1,-7), D (2,-8), E (4,-5)      

 

 

รูปท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ีใชต้อบค าถามขอ้ 8 และขอ้ 9 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8) ก าหนดให้ABC เป็นรูปตน้แบบ GHI เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุน  

     ดว้ยขนาดของมุม 180 องศา จุดใดต่อไปน้ีเป็นจุดหมุน 

ก. จุด O     ข. จุด V 

ค. จุด T     ง. จุด S 
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9) ขอ้ใดต่อไปน้ีกล่าวไดถู้กต้อง  

ก. DEF เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ GHI รอบจุด T  

                ทิศทางทวนเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ข. JKL เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ GHI รอบจุด V  

     ทิศทางตามเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ค. JKL เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ ABC รอบจุด S  

     ทิศทางทวนเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ง. ABC เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ DEF รอบจุด O  

    ทิศทางตามเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

 

10) ขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นการหมุน 

ก. ชิงชา้สวรรค ์

ข. เงาของตน้ไมใ้นล าธาร 

ค. รถไฟท่ีแล่นตรงไป 

ง. นาฬิกาแบบตวัเลขท่ีก าลงัเดิน 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณติ ระดบัช้ันมัธยมศึกษาปีที ่2 

 เร่ืองการหมุน (Rotation) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1) ตอบ    ข 

2) ตอบ ข 

3) ตอบ ก 

4) ตอบ ค 

5) ตอบ ค 

6) ตอบ ง 

7) ตอบ  ก  

8) ตอบ ง 

9) ตอบ ค 

10) ตอบ ก 

 

 

www.kro
obannok.c

om



10 

การหมุน  

 

 นกัเรียนเคยเห็นการหมุนของส่ิงต่างๆ เช่น การหมุนของเขม็นาฬิกา การคล่ีพดั หรือการ

หมุนของกงัหนั 

 

 

 

 

 

 

 

 

 นกัเรียนจะเห็นวา่การหมุนดงักล่าวเป็นการเคล่ือนรอบจุดๆ หน่ึงท่ีอาจมีทิศทางของการ

หมุนตามเขม็นาฬิกาหรือทวนเขม็นาฬิกา 

 ในทางคณิตศาสตร์การหมุนเป็นการแปลงทางเรขาคณิตอีกแบบหน่ึงซ่ึงก าหนดไวด้งัน้ี 

  

k

P'

O

Pwww.kro
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om



11 

 การหมุนบนระนาบเป็นการแปลงทางเรขาคณิตท่ีมีจุด O ท่ีตรึงจุดหน่ึงเป็นจุดหมุน  

แต่ละจุด P บนระนาบ มีจุด P  เป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุนจุด P รอบจุด O ตามทิศทางท่ีก าหนด

ดว้ยมุมท่ีมีขนาด k โดยท่ี 

 1. ถา้ P ไม่ใช่จุด O แลว้ OP = OPและขนาดของPOP  เท่ากบั k 

 2. ถา้ P เป็นจุดเดียวกนักบัจุด O แลว้Pกบั P เป็นจุดเดียวกนัและเป็นจุดหมุน 

 

ต่อไปน้ีเป็นตวัอยา่งการหมุนท่ีมีจุด O เป็นจุดหมุน 

กรณีท่ี 1 จุดหมุน O อยูบ่นรูปตน้แบบ 

 

 

 

 

 

 

 

กรณีท่ี 2 จุดหมุน O ไม่อยูบ่นรูปตน้แบบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

60

60

B'

A'

O

A

B

60
60

60

P'

R'

Q'

Q

R

P

O

65
65
65

C'

A'

B'

B

A

O

C
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ก าหนดให ้ABC เป็นรูปตน้แบบ มี A B C   เป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุนABC 

รอบจุดหมุน P ตามเขม็นาฬิกาดว้ยมุมท่ีมีขนาด 60 องศา ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. เลือกเคร่ืองมือสร้างเส้นในแนวตรง สร้าง ABC 

 

 

 

2. เลือกจุด A , B และ C ตามล าดบั 

    จากเมนูสร้าง เลือกภายในรูปสามเหล่ียม 

    เลือกพื้นท่ี ABC จากเมนูแสดงผล 

    เลือกสี ตามตอ้งการ 

 

การส ารวจการหมุน 

ขั้นตอนการสร้าง 
 

60 60
60

C'

A'

B'

B

A

O

C

P 
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3.  เลือกเคร่ืองมือลงจุด และสร้าง จุด P ในบริเวณท่ีตอ้งการ ก าหนดจุด P เป็นจุดหมุน  

    โดยดบัเบิลคลิกท่ีจุด P (จุด P จะกระพริบเป็นวงกลมแลว้หายไป)  

 

 

4. เลือกABC จากเมนูการแปลง เลือกหมนุ 

 

 

5. ท่ีกล่องสมบติัการหมุนใส่ตวัเลข 

    ท่ีเป็นทิศทางของมุมตามเขม็นาฬิกาโดยใส่เคร่ืองหมาย “ – ”  

    (ถา้เป็นทิศทางทวนเขม็นาฬิกาไม่ตอ้งใส่ “ – ”) และใส่ขนาดของมุมตามท่ีก าหนด 

    คือ 60 องศา เลือกหมนุ 

 

 

 

 

 

6. เลือกเคร่ืองมือสร้างข้อความ น าเมาส์ไปคลิกท่ีจุดยอดของสามเหล่ียมเพื่อก าหนดช่ือ 

   A B C   เปล่ียนสีตามตอ้งการโดยเลือกพื้นท่ีA B C  จากเมนูแสดงผล  เลือกสี  

   ตามตอ้งการ 

 

 

7. เลือกเคร่ืองมือสร้างเส้นในแนวตรง สร้าง AP, BP, CP, A P, B P  และC P  
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8.วดัขนาดของมุม 

8.1 m APA …………………องศา 

 8.2 m BPB …………………องศา 

8.3 m CPC …………………องศา 

มุมท่ีนกัเรียนวดัไดมี้ขนาดเท่ากนัหรือไม่.................................. 
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9. วดัความยาวของส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 9.1  AP =…………………..….  9.7  AB =…………………....….  

9.2  BP =………………..…….  9.8  BC =………………..…..….  

9.3  CP =………………..…….  9.9  AC =……………..……..….  

9.4  AP =…………………….  9.10 A B =…………………..….  

9.5 B  P =…………………….  9.11 B C =…………………..….  

9.6  CP =…………………….  9.12 A C   =…………………..….  

ความยาวของส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด ใดบา้งท่ีมีขนาดเท่ากนั 

.................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................. 

.................................................................................................................................................. 

 

10. AB // A B , BC // B C     และAC // A C   ใช่หรือไม่....................................................... 

 

11. นกัเรียนคิดวา่ดา้นแต่ละดา้นของรูปตน้แบบกบัภาพท่ีไดจ้ากการหมุนของดา้นนั้น 

      จ  าเป็นตอ้งขนานกนัหรือไม่.............................................................................................. 
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ผลการส ารวจขา้งตน้เป็นไปตามสมบติัของการหมุน ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากการหมุน ABC ในกิจกรรมการส ารวจการหมุนขา้งตน้ 

เน่ืองจาก  PA=PA ,PB=PB และPC=PCโดยท่ี PA,PBและPC ไม่จ าเป็นตอ้งยาวเท่ากนั  

 

เม่ือจุดหมุน P เป็นจุดศนูยก์ลางของวงกลมจะไดว้า่ 

จุด A และ จุดAอยูบ่นวงกลมเดียวกนั 

จุด B และ จุดBอยูบ่นวงกลมเดียวกนั 

จุด C และ จุดCอยูบ่นวงกลมเดียวกนั 

จากการสร้างและการส ารวจการหมุน จะไดว้า่ 

ABC (เท่ากนัทุกประการ, ไม่เท่ากนัทุกประการ) กบัA B C    

1. สามารถเลือ่นรูปต้นแบบทบัภาพทีไ่ด้จากการหมุนได้สนิทโดยไม่ต้องพลกิรูปหรือกล่าวว่า 

    รูปต้นแบบและภาพทีไ่ด้จากการหมุนเท่ากนัทุกประการ 

 

2.ส่วนของเส้นตรงบนรูปต้นแบบและภาพทีไ่ด้จากการหมุนของส่วนของเส้นตรงน้ัน 

   ไม่จ าเป็นต้องขนานกนัทุกคู่   
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โดยวงกลมเหล่าน้ีไม่จ าเป็นตอ้งมีรัศมียาวเท่ากนั ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผลท่ีไดข้า้งตน้เป็นไปตามสมบติัดงัน้ี 

 

  

 

 

  

60
60

60

C'

A'

B'

B

A

C

P

  

จุดบนรูปตน้แบบและภาพท่ีไดจ้ากการหมุนจุดนั้น แต่ละคู่จะอยูบ่นวงกลมท่ีมีจุด

หมุนเป็นจุดศนูยก์ลางเดียวกนั แต่วงกลมเหล่าน้ีไม่จ าเป็นตอ้งมีรัศมีท่ียาวเท่ากนั www.kro
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แบบฝึกทกัษะที ่1 

การส ารวจการหมุน 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสร้างและส ารวจรูปเรขาคณติตามขั้นตอนทีก่ าหนดให้ต่อไปนี ้

.............................................................................................................................................. 

ก าหนดให ้ABC เป็นรูปตน้แบบ จุด P เป็นจุดหมุน จงหาA B C   ซ่ึงเป็นภาพท่ีได้

จากการหมุนABC ทวนเขม็นาฬิกาดว้ยมุมท่ีมีขนาด k 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. เลือกเคร่ืองมือสร้างเส้นในแนวตรง สร้าง ABC เลือกเคร่ืองมือลงจุด สร้างจุด P 

     

 

 

 

 

2. เลือกจุด A, B และ C ตามล าดบั จากเมนูสร้าง เลือกภายในรูปสามเหล่ียม เลือกพื้นท่ี ABC  

    จากเมนูแสดง เลือกสี ตามตอ้งการ 

ขั้นตอนการสร้างและส ารวจ 
 

k

A B

C

P
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3. สร้างมุม k ภายในวงกลม (เพื่อใหง่้ายต่อการส ารวจ)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ก าหนดจุด k ใหส้ามารถหมุนได ้360 องศา จากเมนูแก้ไข เลือกค่าพึงใจ 

 

 

 

 

 

 

    ท่ีกล่องสมบติัของ ค่าพึงใจ เลือกมมุ เลือกองศาระบทิุศทาง เลือกOK 

 

5. เลือก m sky  เพื่อก าหนดมุมของการหมุน 

   จากเมนูการแปลง เลือกระบมุมุ 

   (m sky จะกระพริบแลว้หายไป) 
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6. ก าหนดทิศทางของการหมุน (ทวนเขม็นาฬิกา) เลือกจุด y จากเมนูแก้ไข  

    เลือกปุ่มแสดงการท างาน เลือกเคล่ือนไหว ท่ีกล่องสมบติัของปุ่มแสดงการท างาน  

    เลือกเคล่ือนไหว ท่ีค  าสั่งทิศทาง เลือกทวนเขม็นาฬิกา  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    ท่ีค  าสั่งป้ายใหพ้ิมพข์อ้ความ “ปรับขนาดมุม k” ปรับสีและขนาดตวัอกัษรท่ีค  าสั่งรูปแบบ 

    เลือกOK 

 

7. ดบัเบิลคลิกจุด P เพื่อก าหนดใหเ้ป็นจุดหมุน (จุด P จะกระพริบแลว้หายไป) 

    เลือกABC จากเมนูการแปลง เลือกหมนุ ท่ีกล่องสมบติัหมุน เลือกมมุท่ีระบุ เลือกหมนุ 

 

 

 

 

    ก  าหนดช่ือจุด โดยเลือกเคร่ืองมือสร้างขอ้ความแลว้น าเมาส์ไปคลิกท่ีจุดยอดของสามเหล่ียม 

    จะได้A B C  ปรับขนาดของเส้น และสีตามตอ้งการ 
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8. เลือกเคร่ืองมือสร้างเส้นในแนวตรง สร้าง AP,BP,CP, A P, B P  และC P  

    และวดัความยาวของส่วนของเส้นตรงดงัต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

 8.1 AP  =……………………   8.4  A P  =……………………  

 8.2 BP  =……………………   8.5  B P  =…………………… 

8.3 CP =……………………   8.6  C P  =…………………… 

     ส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด คู่ใดบา้งมีขนาดเท่ากนั 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

 

9. วดัความยาวของส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด ท่ีก  าหนดใหต่้อไปน้ี 

 9.1 AB =……………………    9.4  A B   =……………………

 9.2 BC =……………………    9.5  B C   =…………………… 

9.3 AC =……………………    9.6  A C   =…………………… 

     

 ส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด คู่ใดบา้งมีขนาดเท่ากนั 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

 

C'

B'

A'

A B

C

P
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10.  เลือกจุด P และจุด A จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศนูย์กลางและจุดอ่ืน  

      เลือกจุด P และจุด B จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศูนย์กลางและจุดอ่ืน  

      เลือกจุด P และจุด C จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศูนย์กลางและจุดอ่ืน  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     เลือก จุดA , จุดB  และจุดC  จากเมนูแสดงผล เลือกสร้างรอยจุด  

     ใหน้กัเรียน คลิกปุ่มปรับขนาดมุม k และสังเกตการเปล่ียนแปลง 

     

 

 

     A และ Aอยูบ่นวงกลมเดียวกนัหรือไม่.................................. 

     B และ Bอยูบ่นวงกลมเดียวกนัหรือไม่.................................. 

     C และ Cอยูบ่นวงกลมเดียวกนัหรือไม่.................................. 

 ขนาดของมุม k ท่ีวดัไวเ้ปล่ียนไปหรือไม่ อยา่งไร.............................................................. 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

C'

B'

A'

A B

C

P
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11. ใหน้กัเรียนปรับขนาดของจุด A, B และ C ของ ABC แลว้สังเกตการเปล่ียนแปลง  

ของ A B C  วา่ขนาดของรูป และทิศทางการหมุนเปล่ียนแปลงหรือไม่ อยา่งไร 

................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................... 

................................................................................................................................................... 

 

 จากการสร้างและการส ารวจท่ีผา่นมาจะเห็นวา่เม่ือก าหนดรูปตน้แบบ จุดหมุน  

ทิศทางการหมุน และขนาดของมุมท่ีหมุนให ้เราจะสามารถหาภาพท่ีไดจ้ากการหมุน 

 ในทางกลบักนัถา้มีรูปตน้แบบและภาพท่ีไดจ้ากการหมุนเราจะสามารถหาจุดหมุน  

ทิศทางการหมุนและขนาดของมุมท่ีใชใ้นการหมุนได ้เช่น 

 ก าหนด A B C    เป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุน  ABC จงหาจุดหมุน ทิศทางการหมุน

และขนาดของมุมท่ีใชใ้นการหมุน 
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เราอาจใชก้ารสร้างหาจุดหมุนได ้โดยสร้างเส้นตรงสองเส้น ใหแ้ต่ละเส้นแบ่งคร่ึงและตั้งฉาก 

กบัส่วนของเส้นตรงท่ีเช่ือมระหวา่งจุดท่ีสมนยักนับนรูปตน้แบบและบนภาพท่ีไดจ้ากการหมุน

จุดตดัของเส้นตรงทั้งสองคือจุดหมุน ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 จากรูปจะได ้ขนาดของm CDC  เป็นขนาดของมุมท่ีใชใ้นการหมุน นัน่คือ 

 ABC หมุนรอบจุด D ทวนเขม็นาฬิกาดว้ยขนาดของมุมเท่ากบั m CDC  

 

 

 

 

 

 

B'

C'

A'

A

C B

75

mCDC' = 75.00

จะได้ D เป็นจุดหมุน

B'

C'

A'

A

C B

D

ทศิทางการหมุน ในโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad  เช่น 

การหมุนด้วยมุม  60 องศา หมายถงึ หมุนทวนเขม็นาฬิกา เป็นมุม 60 องศา 

การหมุนด้วยมุม  -60 องศา หมายถึง หมุนตามเขม็นาฬิกา เป็นมุม 60 องศา 
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แบบฝึกทกัษะที ่2 

การส ารวจการหมุนบนระนาบในระบบพกิดัฉาก 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสร้างและส ารวจรูปเรขาคณติตามขั้นตอนทีก่ าหนดให้ต่อไปนี ้

.............................................................................................................................................. 

ถา้ A B C    เป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุน ABC ท่ีก  าหนดให ้ซ่ึง A(-9,5) , B(-4,5) 

และ C(-4,1) รอบจุดก าเนิด O ตามเขม็นาฬิกาดว้ยมุมขนาด 180 องศา จงหา  

1. พิกดัของจุด A , B และC ซ่ึงเป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุนจุด A , B และ C ตามล าดบั 

2. A B C    ซ่ึงเป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมุน ABC 
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1. จากเมนูกราฟ เลือกรูปแบบกริด  

    เลือกกริดจัตุรัส 

 

 

 

2. จากเมนูกราฟ เลือกลงจุด 

 

 

 

3. ท่ีกล่องสมบติัลงจุด ใส่พิกดัจุด 

    A (-9, 5), B (-4, 5) และ C (-4, 1) 

 

  

4. เลือกเคร่ืองมือสร้างข้อความ แลว้น าเมาส์ไปคลิกท่ีจุดยอดของสามเหล่ียมทั้งสามจุด 

    ก  าหนดช่ือเป็น จุด A จุด B และจุด C 

 

 

5. เลือกเคร่ืองมือวาดเส้นในแนวตรง สร้าง AB,BC  และAC  

    เลือกจุด A, B และ C จากเคร่ืองมือสร้าง เลือกภายในรูปสามเหล่ียม  

    เปล่ียนสี และเส้นตามตอ้งการ 

 

 

ขั้นตอนการสร้าง 
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6. ก าหนดจุดก าเนิด O เป็นจุดหมุน โดยดบัเบิลคลิกท่ีจุด O (จุด O จะกระพริบแลว้หายไป) 

 

7.  เลือกรูปABC จากเมนูการแปลง เลือกหมนุ 

 

 

 

 

 

 

    8. ท่ีกล่องสมบติัการหมุนพิมพต์วัเลข 180 (ทศิทางตามเขม็นาฬิกาใหใ้ส่เคร่ืองหมายลบหนา้ 

    ตวัเลขท่ีก าหนดองศา ทศิทางการหมุนทวนเขม็นาฬิกาไม่ตอ้งใส่เคร่ืองหมายลบ) 

    เลือกหมนุ 

 

 

 

9. วดัพิกดัจุด โดยเลือกจุด A, B, C, A , B และ Cจากเมนูวดั เลือกพิกัด 
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พิกดัจุด A…………………… 

พิกดัจุด B…………………… 

พิกดัจุด C…………………… 

 

10. เลือกเคร่ืองมือสร้างข้อความ  น าเมาส์ไปคลิกท่ีจุดยอด ก าหนดช่ือจุด A , Bและ C  

     เลือกจุด O และจุด A จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศนูย์กลางและจุดอ่ืน 

     เลือกจุด O และจุด B จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศนูย์กลางและจุดอ่ืน 

     เลือกจุด O และจุด C จากเมนูสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศนูย์กลางและจุดอ่ืน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

   ใหน้กัเรียนสังเกตและตอบค าถามต่อไปน้ี 

    จุดใดบา้งท่ีอยูบ่นวงกลมเดียวกนั.............................................................................................. 

     ................................................................................................................................................... 

     ................................................................................................................................................... 
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11. เลือกวงกลมทั้งสามรูป จากเมนูแก้ไข เลือกปุ่มแสดงการท างาน เลือกซ่อน/แสดง 

      จะไดปุ่้มแสดงการท างานซ่อน/แสดงวงกลมทั้งสามรูป 

 

12. เลือกจุดตามล าดบั จุด O, A และ A  จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม 

      เลือกจุดตามล าดบั จุด O, B และ B  จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม 

      เลือกจุดตามล าดบั จุด O, C และ C  จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

13. เลือกเคร่ืองมือลงจุด  

     สร้างจุดอิสระบนส่วนโคง้ AA  ตั้งช่ือจุด D 

     สร้างจุดอิสระบนส่วนโคง้ BB  ตั้งช่ือจุด E 

     สร้างจุดอิสระบนส่วนโคง้ CC  ตั้งช่ือจุด F 

     เลือกเคร่ืองมือวาดเส้นในแนวตรง สร้าง DEF 

ขั้นตอนการส ารวจ 
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14. เลือกจุดตามล าดบั จุด D, A, E, B, F และ C จากเมนูแก้ไข เลือกปุ่มแสดงการท างาน 

      เลือกการเคล่ือนท่ี ท่ีกล่องสมบติัของปุ่มแสดงการท างานการเคล่ือนไหวจุด 

      เลือกป้าย และพิมพข์อ้ความ “เคลือ่นทีไ่ปยงัรูปต้นแบบ” ปรับเปล่ียนขนาด สี ตวัอกัษร  

      ท่ีรูปแบบ 

 

15. เลือกจุดตามล าดบั จุด D, A , E, B , F   และCจากเมนูแก้ไข เลือกปุ่มแสดงการท างาน 

      เลือกการเคล่ือนท่ี ท่ีกล่องสมบติัของปุ่มแสดงการท างานการเคล่ือนไหวจุด 

      เลือกป้าย และพิมพข์อ้ความ “เคลือ่นทีไ่ปยงัภาพทีเ่กดิจากการหมุน” ปรับเปล่ียนขนาด  

      สี ตวัอกัษร  ท่ีรูปแบบ 
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16. วดัความยาวของส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหวา่งจุด ต่อไปน้ี 

16.1) OA = …………………………..   16.6) OF = …………………………….. 

16.2) OB = …………………………..   16.7) OA= …………………….….….. 

16.3) OC = ………………….……….   16.8) OB = ……………………..…….. 

            16.4) OD = …………………………..   16.9) OC= ……………………..…….. 

16.5) OE = ………………………….. 

       ความยาวของส่วนของเส้นตรง/ระยะห่างระหว่างจุด ใดบา้งท่ีมีขนาดเท่ากนั 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

 

17. ใหน้กัเรียนส ารวจและตอบค าถามต่อไปน้ี 

เม่ือกดปุ่มแสดงการท างานแลว้รูปตน้แบบABD กบั ภาพท่ีเกิดจากการหมุน 

A B D  และ DEF เปล่ียนแปลงหรือไม่ อยา่งไร 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

ระยะห่างระหวา่งจุดท่ีวดัไวต้ามขอ้ 16 เปล่ียนแปลงหรือไม่ อยา่งไร 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 
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แบบฝึกทกัษะที ่3 

การน าความรู้เร่ืองการหมุนไปใช้ในการแก้ปัญหา 

ค าช้ีแจง ให้นักเรียนสร้างและส ารวจรูปเรขาคณติตามขั้นตอนทีก่ าหนดให้ต่อไปนี ้

.............................................................................................................................................. 

ก าหนด O เป็นจุดศนูยก์ลางของวงกลมท่ีมีรัศมี OA ยาว 3 เซนติเมตร จงหาพื้นท่ีโดยประมาณ

ของส่วนท่ีแรเงาในรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากแนวคิดท าไดด้งัน้ี 

จากสูตรพื้นท่ีของรูปวงกลมเท่ากบั.......................................................................................... 

รัศมีของวงกลมเท่ากบั....................................................................................เซนติเมตร 

จะไดพ้ื้นท่ีรูปวงกลมประมาณ........................................................................ตารางเซนติเมตร 

ดั้งนั้นพื้นท่ีส่วนท่ีแรเงาประมาณ...................................................................ตารางเซนติเมตร 

O        3              A 

 

แนวคิด   จากการสังเกตรูปท่ีก าหนดให ้OA  เป็นรัศมีของวงกลมยาว 3 เซนติเมตร เม่ือ

พิจารณาการหมุนรูปท่ีแรเงารอบจุด O คาดคะเนวา่รูปน้ีทบัส่วนท่ีไม่แรเงาไดพ้อดี แสดงวา่

ส่วนท่ีแรเงามีพื้นท่ีโดยประมาณเป็นคร่ึงหน่ึงของพื้นท่ีของวงกลมท่ีก าหนดให ้
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ตรวจค าตอบโดยใช้โปแกรม The Geometer’s Sketchpad 

 

 

1. เลือกเคร่ืองมือลงจุด สร้างจุด O บริเวณท่ีตอ้งการ 

    เลือกจุด O จากเมนูการแปลง เลือกเล่ือนขนาน 

   ท่ีกล่องสมบติัการเล่ือนขนาน พิมพต์วัเลข 3 เซนติเมตร 

   และ 0 องศา เลือกเล่ือนขนาน จะได ้OA = 3 เซนติเมตร 

     

 

2. เลือกจุด O และ จุด A ตามล าดบั จากเคร่ืองมือสร้าง เลือกวงกลมท่ีสร้างจากจุดศนูย์กลาง 

    และจุดอ่ืน  

 

 

 

 

3. เลือกจุด A และจุด O ตามล าดบั จากเมนูการแปลง เลือกระบุเวกเตอร์ 

    เลือกจุด O จากเมนูการแปลง เลือกเล่ือนขนาน ก  าหนดช่ือเป็นจุด B  

    เลือกเคร่ืองมือวาดเส้นในแนวตรง สร้าง OB  

 

 

 

 

 

ขั้นตอนการสร้าง 
 

AO OA = 3.00 ซม.

B AO
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4.  เลือกOA  และ OB  จากเมนูสร้าง เลือกจุดก่ึงกลาง ตั้งช่ือจุด E และจุด F ตามล าดบั 

 

 

 

 

5. เลือกจุด F, B และ O ตามล าดบั จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม จะได ้OB  

    เลือกจุด E, A และ O ตามล าดบั จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม จะได ้OA  

 

 

 

 

6. เลือกOBและOA จากเมนูสร้าง เลือกภายในส่วนโค้ง เลือกอาร์กเซกเตอร์ 

    เปล่ียนสีตามตอ้งการ 

 

 

 

 

 

 

EFB AO

EFB AO

EFB AO
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7. เลือกจุด O , B และ A ตามล าดบั จากเมนูสร้าง เลือกส่วนโค้งบนวงกลม จะได้AB  

    เลือกAB  จากเมนูสร้าง เลือกจุดบนส่วนโค้ง 

 

 

 

 

8. วดัขนาดของมุม m BOD โดย เลือกจุด B, O และ D ตามล าดบั จากเมนูวดั เลือกมุม  

     เลือกขนาดของมุม m BOD จากเมนูการแปลง เลือกระบุมมุ 

    ก  าหนดจุด O เป็นจุดหมุน โดยดบัเบิลคลิกท่ีจุด O 

    เลือกส่วนโคง้OBจากเมนูการแปลง เลือกหมนุ ท่ีกล่องสมบติัหมุน  

    เลือกมมุท่ีระบ ุเลือกหมนุ 

 

 

 

 

9. เลือกจุด D และจุด A ตามล าดบั จากเมนูแก้ไข เลือกปุ่มแสดงการท างาน เลือกเคล่ือนท่ี 

    ท่ีกล่องสมบติัของปุ่มแสดงการท างาน เลือกป้าย พิมพข์อ้ความ “เคลือ่นทีไ่ปยงัส่วนโค้ง OA” 

    เลือกจุด D และจุด B ตามล าดบั จากเมนูแก้ไข เลือกปุ่มแสดงการท างาน เลือกเคล่ือนท่ี 

    ท่ีกล่องสมบติัของปุ่มแสดงการท างาน เลือกป้าย พิมพข์อ้ความ “เคลือ่นทีไ่ปยงัส่วนโค้ง OB” 
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10. ใหน้กัเรียนส ารวจโดย คลิกปุ่มแสดงการท างานท่ีสร้างข้ึนแลว้สังเกตการเปล่ียนแปลง 

       ของส่วนโคง้ทั้งสาม มีการเปล่ียนแปลงหรือไม่ อยา่งไร 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

........................................................................................................................................................ 

 

 

 

 

 

 

 

จากรูปท่ีโจทยก์  าหนดใหแ้สดงวา่ส่วนท่ีแรเงามีพื้นท่ีโดยประมาณเป็นคร่ึงหน่ึงของพื้นท่ี

ของวงกลมท่ีก าหนดให ้

 

 

O        3              A O        3              A 
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11.  เลือกจุด O , A และ B ตามล าดบั ส่วนโคง้ AB  

       เลือกส่วนโคง้ AB  จากเมนูสร้าง เลือกภายในส่วนโค้ง เลือกอาร์กเซกเตอร์ 

       เลือกพื้นท่ีของส่วนโคง้ AB  จากเมนูวดั เลือกพืน้ท่ี 

       จะไดพ้ื้นท่ีคร่ึงวงกลมมีค่าประมาณ...................................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

ในการออกแบบงานบางอยา่งไดใ้ชค้วามรู้เก่ียวกบัการหมุน เช่นออกแบบตราประจ า

สินคา้ หรือตราประจ าหน่วยงานท่ีเรียกวา่ โลโก ้(Logo) การออกแบบลายปักผา้ ลวดลายผา้หรือ

ลวดลายกระเบ้ือง  

 

 

ศิลปะกบัการหมุน 

www.kro
obannok.c

om



38 

ภาพเทสเซลเลซัน 

 ความงามทางคณิตศาสตร์จ าแนกได ้2 ลกัษณะ คือความงามท่ีเป็นนามธรรม 

และความงามท่ีเป็นรูปธรรม ความงามทางคณิตศาสตร์ท่ีเป็นนามธรรมคือความงามท่ีเกิดจาก

แบบรูป (Pattern) ทางคณิตศาสตร์ทั้งในรูปของจ านวนหรือตวัเลขตลอดจนความงามท่ีเกิดจาก

ความสุข ความภูมิใจจาก การพิสูจนท์ฤษฎีบทต่างๆ หรือการแกปั้ญหาคณิตศาสตร์ท่ีซบัซอ้น 

ส าหรับความงามท่ีเป็นรูปธรรมในลกัษณะท่ีสอง คือ เป็นความงามท่ีเกิดจากการน าความรู้ทาง

คณิตศาสตร์มาผสมผสานเขา้กบังานศิลปะท่ีเรียกวา่ “คณิตศิลป์” งานเทสเซลเลชนั 

(Tessellation) จดัเป็นงานคณิตศิลป์ลกัษณะหน่ึงซ่ึงเกิดจากการน ารูปทั้งท่ีเป็นรูปเรขาคณิตและ

รูปทัว่ไปมาเรียงต่อกนัโดยมีเง่ือนไขวา่ รูปท่ีน ามาเรียงเหล่านั้นจะตอ้งไม่มีช่องวา่งระหวา่ง

ช้ินส่วนหรือการคาบเก่ียวซอ้นทบักนั 

 

   

 

   

   

 

 

 

 

 

 

 

งานท่ีเป็นเทสเซลเลชนั 

 

งานท่ีไม่เป็นเทสเซลเลชนัเน่ือง 

จากรูปเรขาคณิตท่ีน ามาเรียงมี

ช่องวา่ง 

 

งานท่ีไม่เป็นเทสเซลเลชนัเน่ืองจาก 

รูปเรขาคณิตท่ีน ามาเรียงมีการคาบเก่ียวซอ้น

กนั 
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ตวัอยา่ง งานเทสเซลเลชนั 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

งานเทสเซลเลชนัของชาวเปอร์เซีย                โบสถ ์“ Jam aa ” ในประเทศอฟักานิสถาน 

 

 

 

งานเทสเซลเลชนัท่ีอยูใ่นโบสถป์ระเทศอิตาลี 

 

ใหน้กัเรียนสร้างภาพเทสเซลเลซนั โดยใชโ้ปรแกรมโปรแกรม The Geometer’s 

Sketchpad ตามจินตนาการของนกัเรียน 
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แบบทดสอบหลงัเรียน 

หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณติ  ระดับช้ันมธัยมศึกษาปีที ่2 

 เร่ืองการหมุน (Rotation) 

 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนเลือกค าตอบท่ีถูกตอ้งเพียงขอ้เดียว 

……………………………………………………………………………………………… 

1) ขอ้ใดกล่าวไม่ถูกต้องเก่ียวกบัการหมุน 

ก. มุมของรูปตน้แบบกบัมุมของภาพท่ีเกิดจากการหมุนซ่ึงสมนยักนัตอ้งเท่ากนั 

ข. การหมุนตอ้งมีจุดหมุน ขนาดของมุมและทิศทางการหมุน 

ค. รูปตน้แบบและภาพท่ีไดจ้ากการหมุนจะเท่ากนัทุกประการ 

ง. ส่วนของเส้นตรงบนรูปตน้แบบและภาพท่ีเกิดจากการหมุนของส่วนของ 

     เส้นตรงนั้นจะขนานกนัเสมอ 

 

 

2)  รูปคู่ใดต่อไปน้ีเกิดจากการหมุน 

 

ก.      ข. 

 

 

ค.      ง. 
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3) ขอ้ใดต่อไปน้ีใชว้ธีิการหมุน 

     ก.      ข. 

 

 ค.       ง. 

 

4) การหมุนรูปรอบจุด O ดว้ยมุม 60 องศา ในโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad  

    มีความหมายตรงกบัขอ้ใด 

 ก. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ตามเขม็นาฬิกาเป็นมุม 60 องศา 

 ข. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ทวนเขม็นาฬิกาเป็นมุม 60 องศา 

 ค. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O ตามเขม็หรือทวนเขม็นาฬิกา 

                 เป็นมุม 60 องศา 

 ง. การหมุนจุดทุกจุดของรูปตน้แบบรอบจุด O คร้ังละ 60 องศา จนกระทัง่รูปนั้น  

                วนกลบัมาซอ้นทบัรูปเดิมสนิทพอดี  

 

รูปท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ีใชต้อบค าถามขอ้ 5 และขอ้ 6 

 

 

 

 

 

 

l l

75

B'

C'

A'

A

C B

D

l1 l2 
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5) ขอ้ใดกล่าวไดถู้กต้อง 

ก. mAB = mBC = mCD = mAD             

ข. ABและ A C   เป็นดา้นคู่ท่ีสมนยักนั   

ค. จุด D เป็นจุดซ่ึงเกิดจากเส้นตรง CDตดักบัC D       

 ง. จุด D เป็นจุดซ่ึงเกิดจากเส้นตรง l1 ตดักบั l2 

 

6) จากรูปท่ีก าหนดให้A B C   เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุน ABC ขอ้ใดกล่าวไดถู้กต้อง 

ก. A B C  หมุนรอบเส้นตรงเส้นตรง l1  

ข. เส้นตรง l2  แบ่งคร่ึงCC    

ค. A B C  หมุนตามทิศทางทวนเขม็นาฬิกา  ซ่ึง D เป็นจุดหมุน 

ง. เส้นตรงเส้นตรง l1 หมุนรอบ l2  ซ่ึง D เป็นจุดหมุน ขนาดของมุม 75  องศา  

 

7) จากรูปท่ีก าหนดใหข้อ้ใดคือพิกดัจุดของ ภาพหา้เหล่ียมA B C D E      
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ก. A (2,-2), B (-1,-3), C (-1,-7), D (2,-8), E (4,-5)       

ข. A (-2,2), B (1,3), C (1,7), D (-2,8), E (-4,5)      

ค. A (-2,2), B (-3,-1), C (-7,-1), D (-8,2), E (-5,4)           

ง. A (2,-2), B (3,1), C (7,1), D (8,-2), E (5,-4)      

 

รูปท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ีใชต้อบค าถามขอ้ 8 และขอ้ 9 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8) ก าหนดให้ABC เป็นรูปตน้แบบ GHI เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุน ดว้ยขนาดของมุม 

    180 องศา จุดใดต่อไปน้ีเป็นจุดหมุน 

ก. จุด S     ข. จุด V 

ค. จุด T     ง. จุด O 
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9) ขอ้ใดต่อไปน้ีกล่าวไดถู้กต้อง  

ก. JKL เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ ABC รอบจุด S  

    ทิศทางทวนเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ข. JKL เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ GHI รอบจุด V  

    ทิศทางตามเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ค. DEF เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ GHI รอบจุด T  

     ทิศทางทวนเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

ง. ABC เป็นภาพท่ีเกิดจากการหมุนของ DEF รอบจุด O  

    ทิศทางตามเขม็นาฬิกา ขนาด 90 องศา 

 

10) ขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นการหมุน 

ก. เงาของตน้ไมใ้นล าธาร 

ข. ชิงชา้สวรรค ์

ค. รถไฟท่ีแล่นตรงไป 

ง. นาฬิกาแบบตวัเลขท่ีก าลงัเดิน 
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 

หน่วยการเรียนรู้การแปลงทางเรขาคณติ ระดบัช้ันมัธยมศึกษาปีที ่2 

 เร่ืองการหมุน (Rotation) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1) ตอบ    ง 

2) ตอบ ก 

3) ตอบ ค 

4) ตอบ ข 

5) ตอบ ง 

6) ตอบ ค 

7) ตอบ  ง  

8) ตอบ ก 

9) ตอบ ก 

10) ตอบ ข 
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