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ค าแนะน าการใช้แบบฝึกส าหรับครู 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

 

 

 

 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง จ  านวนเชิงซอ้น  ใชป้ระกอบการจดักิจกรรมการเรียนการ
สอนรายวชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหสัวชิา ค32202  ระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5  ในการใช ้แบบ
ฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เล่มน้ี  ครูผูส้อนควรปฏิบติัตามขั้นตอน  ต่อไปน้ี 
 1. ศึกษาแบบฝึกทกัษะและท าความเขา้ใจกบัเน้ือหาสาระก่อนน าไปใชจ้ดักิจกรรมการ
เรียนสอน 
 2. ช้ีแจงขั้นตอนการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์น้ีใหน้กัเรียนเขา้ใจและเนน้ย  ้า
ความซ่ือสัตยไ์ม่ดูเฉลยก่อน  หรือไม่ลอกเพื่อน  เพื่อใหน้กัเรียนเขา้ใจบทบาทตวัเองในการเรียน
โดยใชแ้บบฝึกทกัษะ 
 3. ทดสอบความรู้ก่อนเรียนของนกัเรียนโดยการท าแบบทดสอบก่อนเรียน  เพื่อประเมิน
ความรู้พื้นฐาน  ของนกัเรียน 
 4. แจง้ผลการเรียนรู้และจุดประสงคก์ารเรียนรู้ใหน้กัเรียนทราบ 
 5. ด าเนินการสอนตามกิจกรรมการเรียนรู้โดยใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เล่มน้ีควบคู่กบั
แผนการจดัการเรียนรู้ 
 6.สังเกต  ดูแล  ช่วยใหค้  าแนะน าแก่นกัเรียนเม่ือมีปัญหามีขอ้สงสัยซกัถาม 
 7. เม่ือนกัเรียนท าแบบฝึกทกัษะเสร็จแลว้  ใหเ้ปล่ียนกนัตรวจค าตอบภายในกลุ่มจากเฉลย
แบบฝึกทกัษะ 
 8. ประเมินผลการเรียนของนกัเรียนอยา่งต่อเน่ืองและใหแ้รงเสริมในการปฏิบติักิจกรรม
ของนกัเรียน 
 9. ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน  เม่ือศึกษาเน้ือหาจากใบความรู้และท าแบบฝึก
ทกัษะเสร็จส้ิน  เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของนกัเรียน     
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ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เร่ืองจ านวน  เชิงซอ้นใชป้ระกอบการจดักิจกรรมการเรียนการ
สอนรายวชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  รหสัวชิา  ค32202   ระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  5   ในการใชแ้บบ
ฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เล่มน้ีนกัเรียนควรปฏิบติัตามขั้นตอนต่อไปน้ี 

1. อ่านค าแนะน าการใชแ้บบฝึกทกัษะส าหรับนกัเรียนใหเ้ขา้ใจก่อนศึกษา 
2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้พื้นฐานของนกัเรียน 
3. ศึกษาเน้ือหาในใบความรู้และท ากิจกรรมในแบบฝึกทกัษะดว้ยตนเองถา้ท าแบบฝึก

ทกัษะไม่ไดใ้หก้ลบัไปศึกษาเน้ือหาใหม่อีกคร้ังหรือปรึกษาครูผูส้อน 
4. ท าแบบทดสอบหลงัเรียนเม่ือศึกษาเน้ือหาจากใบความรู้และท าแบบฝึกทกัษะเสร็จส้ิน

เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
5. การท ากิจกรรมในแบบฝึกทกัษะแบบทดสอบก่อนเรียนและหลงัเรียนใหน้กัเรียนตั้งใจ

ท าและมีความซ่ือสัตยโ์ดยไม่เปิดดูเฉลยก่อน 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

 

 

 

  เม่ือเรียนจบเร่ืองน้ีแลว้ นกัเรียนสามารถ  
 1. หาจ านวนเชิงซอ้นท่ีเท่ากนัได ้ 
 2. หาผลบวก ผลลบ  ผลคูณ  และผลหารของจ านวนเชิงซอ้นได ้ 
 3. น าสมบติัต่างๆ เก่ียวกบัจ านวนเชิงซอ้น  การด าเนินการไปใชแ้กปั้ญหา 

  ได ้
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แบบทดสอบก่อนเรียน 
เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน  เล่มที ่2  สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 

รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม  รหัสวชิา  ค32202  ระดับช้ันช้ันมธัยมศึกษาปีที ่ 5 

 

 

 

 

    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
1) ก าหนด  2x + 5i = 2 + (y - 1)i  แลว้  x + y มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 
 ก. 1       
 ข.   2 
 ค.   5       
 ง.   7 
 
2)   ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 ก.   (1 – 3i) + (3 + i) = 4 –2i    
 ข.   (4 + 5i) + (-5 - 4i) = 0 
 ค.   (2 – 7i) - (1 - 2i) = 1 –9i    
 ง.   (-5 – 6i) - (3 + 3i) = -2 –3i 
 
 
 
 
 

ค าช้ีแจง 
1. แบบทดสอบก่อนเรียน  เล่มที่ 1  เร่ือง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
จ านวน 10 ข้อ  ใช้เวลาสอบ 10 นาท ี
2. นักเรียนเลอืกค าตอบที่ถูกต้องทีสุ่ดในแต่ละข้อแล้วท าเคร่ืองหมายกากบาท ( x ) 
ข้อ  ก  ข  ค  หรือ ง  ในกระดาษค าตอบ 
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3)   3(4 – 2i) + 
3

2 (6 + 12i)  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.  
 3

2 + 
3

5 i      

 ข.   16 + 2i 
 ค.   12 – 6i     
 ง.   4 + 8i 
 
4)   (5 + 2i)(3 -4i)  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   23 –14i     
 ข.   -20 + 6i 
 ค.   15 – 8i      
 ง.   10 -12i 
 

5)  3i2
5i3


   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.  
 3

5

2

3
 i      

 ข.   
13

15

13

6
 i 

 ค. 
 13

9

13

9
 i      

 ง.   
5

8

5

4
 i 

   

6)   (7 - 11i ) - (2 + 3i )   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   -5 - 14i      
 ข.   5 - 14i 
 ค.   5 – 9i      
 ง.   -5 – 9i 
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7)   i(4 + i)(4 – i )   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   -8 - 3i      
 ข.   8 + 3i 
 ค.   -17i       
 ง.   17i 
 

8)  ก าหนดให ้z  = (2+5i)   แลว้  -1z  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.   -1z = 2

29
- 5

29
i      

 ข.   -1z = 2

29
+ 5

29
i  

 ค.   -1z = - 2

29
- 5

29
i      

 ง.   -1z = 2

29
i- 5

29
i  

 

9)   ขอ้ใด  ไม่ถูกตอ้ง  เก่ียวกบัสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น 

 ก.   ถา้  z = 7 - 11i    แลว้  z  = 7 + 11i   
 ข.   ถา้  z =  -5  แลว้  z  =   -5  
 ค.   ถา้  z =  -i  แลว้  z  =  i    
 ง.   ถา้  z = (-1,  3) แลว้  z  = (1,  3) 
 
10)   ขอ้ใด  ไม่ถูกตอ้ง  เก่ียวกบัตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น 

 ก.   ถา้  z = (-1,  3) แลว้  -z = (1,  -3)   
 ข.   ถา้  z = 7 - 11i แลว้  -z = 7 + 11i 
 ค.   ถา้  z =  -5แลว้  -z = 5    
 ง.   ถา้  z =  -i แลว้  -z = i 
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ผู้ตรวจ................................................................ 

 

ข้อ ก. ข. ค. ง. คะแนน 

1)      

2)      

3)      

4)      

5)      

6)      

7)      

8)      

9)      

10)      

รวมคะแนนทีไ่ด้  

กระดาษค าตอบ  แบบทดสอบก่อนเรียน 

เร่ือง   สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 

ช่ือ………………………………  เลขที่………….  ระดับช้ัน………….ห้อง………… 

ค าช้ีแจง :  ให้เลอืกค าตอบจากข้อสอบก่อนเรียนแล้วท าเคร่ืองหมาย  x  ลงในช่องทีถู่กทีสุ่ด 
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ใบความรู้ที ่2.1 

การบวกจ านวนเชิงซ้อน   

ก าหนดให ้ z 1  = a + bi 

     z 2  = c + di 

จะได ้     z 1  +  z 2  = (a + bi) + (c + di) 

       = a + bi + c + di 

       = a + c + bi + di 

       = (a + c) + (bi + di) 

         z 1  +  z 2  = (a + c) + (b + d)i                                

 หลกัการ ก าหนดให ้ z 1  = a + bi 

   และ  z 2  = c + di 

   จะได ้      z 1  +  z 2  = (a + c) + (b + d)i 

                    จากหลกัการดงักล่าว สรุปไดว้า่ การบวกจ านวนเชิงซอ้นใด ๆ สามารถท าไดโ้ดย 

                              1.   น าส่วนจริงบวกกบัส่วนจริง 

                              2.   น าส่วนจินตภาพมาบวกกบัส่วนจินตภาพ 
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  ตวัอยา่งท่ี  1 จงหาค่าของ (2 + 3i) + (6 + 4i) 

   วธีิท า  (2 + 3i) + (6 + 4i) = (2 + 6) + (3 + 4)i     

         = 8 + 7i  

    

  ตวัอยา่งท่ี  2 จงหาค่าของ (4 + 2i) + (5 - 4i) 

   วธีิท า  (4 + 2i) + (5 - 4i) = [4 + 5] + [2 + (-4)]i     

         = 9 - 2i   

   

  ตวัอยา่งท่ี  3 จงหาค่าของ (1 + i) + (2i) + (3 + 8i) 

  วธีิท า   (1 + i) + (2i) + (3 + 8i) = (1 + i) + (0 + 2i) + (3 + 8i)   

          = (1 + 0 + 3) + (1 + 2 + 8)i   

         = 4 + 11i  
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แบบฝึกทกัษะที ่2.1 
 

เร่ือง การหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
1. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  3) + (1,  2)  

ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  3) + (1,  2) คือ  (5,  5) 
2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (-5 + 4i) + (-2 – 3i) ในรูปของ a + bi 

ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (-5 + 4i) + (-2 – 3i)  คือ  -7 + i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (3,  2 ) + (1,  1)   
2) (4,  -2 ) + (-3,  1)  
3) (-2,  -1 ) + (-7,  2)  
4) (2,  -5 ) + (3,  5)   
5) (2, 3  ) + (-1, 3 )  
6) 4 + ( + i)   
7)  ( 2  + 3i ) + (1 + 2i)  
8)  (-1 + 5i ) + 2i        
9) (2 3  + i ) + (4 3 - 3i )  

10) ( 2 + 2 i ) + (- 2 - 2 i ) + 3 i  
 (คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 

คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  
 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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ใบความรู้ที ่ 2.2 

การลบจ านวนเชิงซ้อนด้วยจ านวนเชิงซ้อน  

สมบติั  ก าหนดให ้z 1  , z 2  และ z 3  เป็นจ านวนเชิงซอ้น จะไดว้า่ 

    1. z 1  +  z 2  เป็นจ านวนเชิงซอ้น 

    2. z 1  +  z 2    =   z 2  + z 1  

    3. (z 1  +  z 2 ) + z 3    =   z 1  + (z 2  + z 3 ) 

    4. z + 0   =   0 + z   =   z 

    5. z + (-z)   =   0   โดยท่ี     z   =   a + bi   จะได ้  -z   =   -a – bi 

ตวัอยา่งท่ี  1 ก าหนดให ้z1 และ z2 เป็นจ านวนเชิงซอ้นใด ๆ จงแสดงวา่ z1 + z2 เป็น

จ านวนเชิงซอ้น 

วธีิท า  ให ้ z 1  = a + bi เม่ือ a, b     R   

      z 2  = c + di เม่ือ c, d     R   

   จะได ้ z 1  +  z 2  = (a + c) + (b + d)i     

   เน่ืองจาก a + c   R     

      b + d   R     

   ให ้ m = a + c จะไดว้า่  m      R   

     n = b + d จะไดว้า่  n       R   

   จะได ้ z 1  + z 2  = m + ni     
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   ดงันั้น z 1  + z 2      เป็นจ านวนเชิงซอ้น 

ตวัอยา่งท่ี  2 ก าหนดให ้z = 3 + 4i จงแสดงวา่ z + (-z) = 0 

วธีิท า  จาก z = 3 + 4i     

    จะได ้ -z = -3 - 4i     

         z + (-z)  = [3 + (-3)] + [4 + (-4)]i     

        = 0 + 0i     

   ดงันั้น      z + (-z) = 0 

หลกัการ ก าหนดให ้z, z 1  และ z 2  เป็นจ านวนเชิงซอ้น 

z 1  -  z 2  = z 1  +  (-z 2 ) 

    โดยท่ี z = a + bi 

    แลว้ -z = -a – bi 

จากหลกัการขา้งตน้ 

ถา้ก าหนดให ้ z 1  = a + bi 

      z 2  = c + di 

   จะได ้ - z 2   = -c - di 

   จาก z 1  -  z 2  = z 1  +  (-z 2 ) 

   จะได ้ z 1  -  z 2  = (a + bi) +  (-c - di) 
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        = [a + (-c)] + [b + (-d)]i 

   ดงันั้น z 1  -  z 2  = (a - c) + (b - d)i 

ตวัอยา่งท่ี  3 จงหาค่าของ  (5 + 4i) - (3 + i) 

วธีิท า   (5 + 4i) - (3 + i) = (5 - 3) + (4 - 1)i     

         = 2 + 3i 

ตวัอยา่งท่ี  4 จงหาค่าของ (7 + 2i) - (4 - 2i) 

วธีิท า   (7 + 2i) - (4 - 2i) = [7 - 4] + [2 - (-2)]i     

         = 3 + 4i  

ตวัอยา่งท่ี  5 ก าหนดให ้z1 = -5 + 3i และ z2 = -6 - 2i จงหา z1 -  z2 

วธีิท า  จาก z 1  = -5 + 3i     

      z 2  = -6 - 2i     

       จะได ้   z 1  -  z 2  = [-5 - (-6)] + [3 - (-2)]i     

        = i + 5i 

 

 

 

 



กญัญา  พิลาวธุ  โรงเรียนโกรกพระ หนา้ 14 

  

หลกัการ ก าหนดให ้  z  =  a + bi  และ  k  เป็นจ านวนจริงใด ๆ 

   จะไดว้า่ kz = ka + kbi 

 

ตวัอยา่งท่ี  6 จงหาค่าของ 2(3 + 4i) 

วธีิท า  2(3 + 4i) = 2(3) + (2)(4)i     

        = 6 + 8i 

 

ตวัอยา่งท่ี  7 จงหาค่าของ )33(3   

 วธีิท า   )33(3   = )3)(3()3)(3(  i 

     = 3 3  + 3i 

ตวัอยา่งท่ี  8 จงหาค่าของ 
2

1  (4 + 6i) 

วธีิท า  
2

1  (4 + 6i) = (
2

1 )(4) + (
2

1 ) (6)i 

    = 2 + 3i 

 
 
 
 
 
 



กญัญา  พิลาวธุ  โรงเรียนโกรกพระ หนา้ 15 

  

แบบฝึกทกัษะที ่2.2 
 

ตอนที ่ 1   เร่ือง การหาผลลบของจ านนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
1. จงหาผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (2 – 5i) – (4 + 2i) ในรูปของ a + bi 

ผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (2 – 5i) – (4 + 2i) คือ  -2 – 3i 
2. จงหาผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (-7 + 4i) – (5 – 8i)ในรูปของ a + bi 

ผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (-7 + 4i) – (5 – 8i) คือ  -12 + 12i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (7 - 11i ) - (2 + 3i )              
2) (5 - 6i ) - (-3 + i )              
3) ( 3 + i ) - (2 + 2 i )      
4) ( 4 - i ) - 2 3 i   
5) (1 - i ) - 2i - (3 + 5i )          
6) (6 + 4i) – (8 - 3i )   
7) 10i – ( 7,   6)  
8) (2 + i ) + (3 – 2i)  
9) (1 - 3i ) - (6 + 2i )  

10) (5 - 2 9 ) - (3 + 2 9 )  

 
 (คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 

คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  
 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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ตอนที ่ 2   จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนด้วยจ านวนจริงใดๆ 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
1. จงหาผลคูณของ   3(2 – 5i) ในรูปของ a + bi 

ผลคูณของจ านวนเชิงซอ้น  (3 2 – 3 5i) คือ  6 – 15i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) 6(7 - 11i )   
2) -2( 6i )   
3) ( 3 + i ) 4    
4) ( 4 - i ) 2 3 i   
5) 2i(3 + 5i )          
6) 4i(8 - 3i )   
7) 10i( 7 +  6)  
8) i(3 – 2i)  
9) 3i(6 + 2i )  

10) (5 - 2 9 ) 9   

 
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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ใบความรู้ที ่ 2.3 

การคูณจ านวนเชิงซ้อนด้วยจ านวนเชิงซ้อน  

ก าหนดให ้ z 1  = a + bi 

    z 2  = c + di 

จะได ้        z 1  z 2  = (a + bi)(c + di) 

      = a(c + di) + (bi)(c +di) 

      = ac + adi + bic + bidi 

      = ac + adi + bci + bdi 2  

      = ac + adi + bci + bd(-1) 

      = ac - bd + adi + bci 

      = (ac - bd) + (adi + bci) 

ดงันั้น       z 1  z 2  = (ac - bd) + (ad + bc)i 
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หลกัการ ก าหนดให ้ z 1  = a + bi   

   และ  z 2  = c + di 

   จะไดว้า่       z 1  z 2  = (ac - bd) + (ad + bc)i 

 

ตวัอยา่งท่ี  1 จงหาค่าของ (3 + 2i)(3 - 2i) 

วธีิท าวธีิท่ี 1 ใชสู้ตร  

    (3 + 2i)(3 - 2i)  = [(3)(3) - (2)(-2)] + [(3)(-2) + (2)(3)]i     

        = (9 + 4) + (-6 + 6)i     

        = 13 + 0i     

        = 13     

  วธีิท่ี 2 ใชว้ธีิคูณกระจาย  

    (3 + 2i)(3 - 2i)  = (3)(3) + (3)(-2i) + (2i)(3) + (2i)(-2i)     

        = 9 - 6i + 6i + (-4) i 2      

        = 9 + (-4)(-1)     

        = 9 + 4     

        = 13 
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ตวัอยา่งท่ี  2 ก าหนดให ้  z1 = 2 + 3i,    z2 = 6 + i,   z3 = -2i   และ   z4 = -1 - 4i   จงหา

ค่าของ  1.   2(z1 + z2) 

2.   3z1 + 4z3 

3.   3z1z4 - 4z2 

4.    
2

1
  z3 + z4 

วธีิท า  1. 2(z 1  + z 2 ) = 2[(2 + 3i) + (6 + i)]     

        = 2[(2 + 6) + (3 + 1)i]     

        = 2(8 + 4i)     

        = 16 + 8i     

   2. 3 z 1  + 4 z 3  = 3(2 + 3i) + 4(-2i)     

        = 6 + 9i - 8i     

        = 6 + i  
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   3. 3 z 1 z 4  - 4 z 2  = 3[(2 + 3i)(-1 - 4i)] - 4(6 + i)     

        = 3[(2)(-1) + 2(-4i) + (3i)(-1) + (3i)(-4i)] - 24 - 4 

        = 3[-2 - 8i - 3i - 12 i 2 ] - 24 - 4i     

        = 3[-2 - 11i - 12(-1)] - 24 - 4i     

        = 3[-2 - 11i + 12] - 24 - 4i     

        = 3(10 - 11i) - 24 - 4i     

        = 30 - 33i - 24 - 4i     

        = 6 - 37i   

   

 4. 
2

1
  z3 + z4 = (

2

1
  )(-2i)  + (-1 - 4i)        

        = i - 1 - 4i     

        = -1 - 3i 
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แบบฝึกทกัษะที ่2.3 
 

เร่ือง การผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง 1. จงหาค่า 
ของ (3 + 2i)(3 - 2i) 

วธีิท าวธีิท่ี 1 ใชสู้ตร   (3 + 2i)(3 - 2i) =  [(3)(3) - (2)(-2)] + [(3)(-2) + (2)(3)]i    

              = (9 + 4) + (-6 + 6)i  =   13 + 0i  =  13    

  วธีิท่ี 2 ใชว้ธีิคูณกระจาย   (3 + 2i)(3 - 2i)  =  (3)(3) + (3)(-2i) + (2i)(3) + (2i)(-2i)   

     = 9 - 6i + 6i + (-4) i 2   = 9 + (-4)(-1) = 9 + 4    = 13  

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (3 , - 4)( 6 ,  2 )  
2) (-2 – i  ) (5 -  3i )  
3) (2, 5)(3, 6)  
4) (2 - 5i)(6, -3)  
5) (1 + 2i)(2 + 3i)(3 + 4i)  
6) 2i (2 - 3i ) – 3i ( -3 + 4i )  
7) ( 3 + 4i)(2 + 5i) – (2 + 3i)(3 - 7i)  
8) (2i - 1)(1 + 3i)  
9) i(4 + i)(4 – i )  

10)  (2+i)(3-2i)(2-i)(3+2i)  
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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ใบความรู้ที ่ 2.4 

สังยุคของจ านวนเชิงซ้อนและตัวผกผนัของการบวกของจ านวนเชิงซ้อน 

หลกัการ ก าหนดให ้ z = a + bi   

   สังยคุ (conjugate) ของ  z  เขียนแทนดว้ย   โดยท่ี   z  = a – bi 

ตวัอยา่งท่ี 1 สังยคุของ 2 + 3i คือ 2 -3i   

    สังยคุของ -6 + 4i คือ -6 - 4i   

    สังยคุของ 3 - 2i คือ 3 + 2i   

    สังยคุของ -5 - i คือ -5 + i   

   สังยคุของ -2i คือ 2i   

   สังยคุของ 3 คือ 3 

หลกัการ ก าหนดให ้ z = a + bi   

   ตวัผกัผนัการบวก ของ  z  เขียนแทนดว้ย โดยท่ี    -z = -a – bi   

ตวัอยา่งท่ี 2 ตวัผกัผนัการบวก 2 + 3i คือ -2 -3i   

    ตวัผกัผนัการบวก -6 + 4i คือ 6 - 4i  

   ตวัผกัผนัการบวก 6i คือ -6i   

    ตวัผกัผนัการบวก -2i คือ 2i   

    ตวัผกัผนัการบวก 7 คือ -7 
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แบบฝึกทกัษะที ่2.4 
 

เร่ือง สังยุคของ z 
ตอนที ่ 1    

ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 
ตัวอย่าง  

1. จงหาสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  
สังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  คือ  (3,  4) 

2. จงหาสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  
สังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  คือ  8 - 7i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = (-2,  1)  
2) z = (-1,  3)  
3) z = 7 - 11i   
4) z =  -5  
5) z =  -i  
6) z = 3 + 2i  
7) z = (3 - 2i)(-2 + 3i)  
8) z = 1+ 3i   
9) z = 2(-3 + 2i)  

10) z = -5 – 7i  
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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ตอนที ่2   
 เร่ือง ตัวผกผนัของการบวก 

ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 
ตัวอย่าง  

3. จงหาตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  
ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  คือ  (-3,  4) 

4. จงหาตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  
ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  คือ  8 - 7i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = (-2,  1)  
2) z = (-1,  3)  
3) z = 7 - 11i   
4) z =  -5  
5) z =  -i  
6) z = 3 + 2i  
7) z = (3 - 2i)(-2 + 3i)  
8) z = -2 2(1+ 3i)   
9) z = 2 2(-2 + 3i) - 2(-3 + 2i)  

10) z = 2(1+ i)  + (2 – 3i)  
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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ใบความรู้ที ่ 2.5 

ตัวผกผนัของการคูณ 

สมบติั  ก าหนดให ้z, z 1  และ z 2  เป็นจ านวนเชิงซอ้น จะไดว้า่  

  1.  Re(z)  =  
2

1 (z + z ) 

  2.  z   =  z  

  3.  ถา้  z  0  แลว้  
z

1   =  








z

1  

  4.  21 zz   =  21 zz   

  5.  21 zz   =  21 zz   

  6.  21zz  =  21 zz  

  7.  








2

1

z

z  =  
2

1

z

z   เม่ือ   z 2  0  

หลกัการ ตัวผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซ้อน z 

 เม่ือ z   0 เป็นจ านวนเชิงซอ้นแลว้ตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น z  

 เขียนแทนดว้ย   z-1  คือ   ซ่ึง   z z-1 = z-1 z  =  1+0i  =  (1, 0)  

เม่ือ  z  =  (a,  b)  แลว้   z-1 = 












 2222 ba

b
,

ba

a  

เม่ือ z  =  a+bi  แลว้   z-1 = i
ba

b

ba

a
2222 




   หรือ  z-1 = 
22 ba

bia
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 ตวัอยา่งท่ี  1 จงหาตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น  z   ท่ีก  าหนดให ้

   1.  z = 2 - 3i 

   วธีิท า จาก           เม่ือ z  =  a + bi  แลว้   z-1 = i
ba

b

ba

a
2222 




    

       หรือ        z-1 = 
22 ba

bia



   

        z-1 = 
22 32

i32



                    

             =  
13

i32                                         

   2.   z  = (-9,  8)                         

   วธีิท า จาก  เม่ือ  z  =  (a,  b)  แลว้   z-1 = 












 2222 ba

b
,

ba

a  

               z-1 = (
6481

8
,

6481

9







 )         

                    = (
145

8
,

145

9  )                          
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แบบฝึกทกัษะที ่2.5 
 

เร่ือง ตัวผกผนัของการคูณ 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตวัผกผนัการคูณของ  z  เขียนแทนดว้ย  -1z  

เม่ือเขียน  z = a + bi  จะไดว้า่   -1z  = i2b2a
b

2b2a
a





   หรือ  -1z = 2b2a

bia

  

ตัวอย่าง 1. จงหาตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  -3)  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  -3)  คือ  ( 4
25 ,  3

25 ) 

2. จงหาตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น  -3 + 2i  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -3 + 2i คือ  3

13
 - 2 i13  

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = 8 + 3i  
2) z = 2(2 - i)   
3) z = (7 - -50 ) + (3 - -72  )  
4) z =  ( 1 , 1 )3  
5) z =  cos  - i sin   
6) z = (5-3i) + (2+5i)         

7) z =(5- 125 ) + ( -4+ 20 )  

8) z = 
2

i
2

2

2

2













            

9) z  =
2

883 
  

10) z  = (2+5i)         
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ใบความรู้ที ่ 2.6 

การหารจ านวนเชิงซ้อน 
 ให ้ z1 =  a + bi  

 z2   =   c + di 

 จะได ้
   2

1

z

z  =  
dic

bia



   

     

   =  
 dic

bia






dic

dic



  

 
   =

   di)di)(c(c

di)bi)(c(a



  

 

  =
   222 idcdicdic

di)bi)(c(a



  

 
  =

   1)(dc

di)bi)(c(a
22 

  

 

 ดงันั้น    
2

1

z

z   =
   22 dc

di)bi)(c(a



  

 

หลกัการ ให ้z1  =  a + bi 

                              z2  =  c + di 
 

 จะไดว้า่
 2

1

z

z

 
 =  

22 dc

di)bi)(c(a
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ตวัอยา่งท่ี  1 จงหาค่าของ    
i32

i53



  

i32

i53



   =  
i32

i53






i32

i32



  

 =  
22 32

i)3i)(25(3



  

 =  
94

i15i10i96 2



  

 =  
13

15i916   

 =  
13

i99   

ดงันั้น  
i32

i53



   = -
13

9 - 
13

9 i 

ตวัอยา่งท่ี  2 จงหาค่าของ  
i23

i2





 

i23

i2



 =  
i23

i2






i23

i23



  

   =  
22 23

i)2i)(3(2



  

   =  
49

i2i3i46 2



  

   =  
13

i2i3i76 2  

   =  
13

74 i  

 

ดงันั้น  
i23

i2



 =
13

4 -
13

7 i 
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ตวัอยา่งท่ี  3 ก าหนดให ้z(2 + i) = -1 - 2i จงหาค่าของ z 

 จาก z(2 + i)  = -1 - 2i 

 z = 
i2

i21



  

   =
i2

i21






i2

i2



  

   =
22 12

i)i)(221(



  

   =
14

i2i4i2 2



  

   =
5

2i32   

   =
5

i34   

 ดงันั้น z  = -
5

4  - 
5

3 i 
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แบบฝึกทกัษะที ่2.6 
 

เร่ือง การหารจ านวนเชิงซ้อน 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

1.   จงหาผลหารของจ านวนเชิงซ้อนโดยใช้การคูณด้วยตัวผกผนัของจ านวนเชิงซ้อน 

1)  
i52

i1



           

                           

     
i52

i1



   = (1+i)(2-5i)-1                                               

               = (1+i)(
29

i52   )                             

   = 
29

i73        

2)    
i125

13


   =  ( 

i125

13


)(

i125

i125



   )                       

                        = 
169

i)1213(5    

                       = 
13

i125    

3)  
i1

i32



        

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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4)  
i2

i64       

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  

5)  
i21

i10



       

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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 2.   จงหาผลหารของจ านวนเชิงซ้อนโดยใช้การคูณด้วยสังยุคของจ านวนเชิงซ้อน 

1)  z   =   
i1

i6



                            

   z-1 = 
i6

i1



  

  z-1 =   (
i6

i1



 )(
i6

i6



 ) 

   = 
37

i75   

2)  z =  
10

i43       

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  

3)  z =  
i2

i64           

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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4)  z =  
i52

i1



                                     

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  

5)  z =   
i125

13


     

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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3.  จงหาจ านวนเชิงซ้อน  z ทีส่อดคล้องกบัสมการต่อไปนี้ 
1)     z(1 - 2i)2  = 1 + 2i  
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………… 
2)        z(3 - i)(2 + i) = 1 - 2i 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………… 
3)      z(1 + 2i) = 2 + 3i  
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………… 
4)        z(4 + 6i) = 2i 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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5)     10z  = 3 - 4i  
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
6 )         zi = 2 + i 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………… 
7)   -10z = 1 + 2i  
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
………………………………………………………………………………………………… 
8)         z(2 - i) = 12 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………  
…………………………………………………………………………………………………  
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4.  จงท าให้เป็นผลส าเร็จและเขยีนค าตอบให้อยู่ในรูป a+bi 

1)      
 

i1

i2
i3

2




   

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
 

2 )    
























i4

i1

i2

i6  

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
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3)     






 













i2

i2

i43

i21   

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
 

4)     
i

1

i22

5

i3

2






 

…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………… 
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1)   3(4 – 2i) + 
3

2 (6 + 12i)  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.  
 3

2 + 
3

5 i    ข.   12 – 6i  

 ค.   16 + 2i     ง.   4 + 8i 
 
2)    ก าหนด  2x + 5i = 2 + (y - 1)i  แลว้  x + y มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 
 ก.   5     ข.   7 
 ค.  1     ง.   2 
  
3)   ขอ้ใด  ไม่ถูกตอ้ง  เก่ียวกบัตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น 

 ก.   ถา้  z =  -5แลว้  -z = 5   ข.   ถา้  z =  -i แลว้  -z = i 
 ค.   ถา้  z = (-1,  3) แลว้  -z = (1,  -3) ง.   ถา้  z = 7 - 11i แลว้  -z = 7 + 11i 
  
4)   (5 + 2i)(3 -4i)  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   15 – 8i     ข.   10 -12i 
 ค.   23 –14i    ง.   -20 + 6i 

แบบทดสอบหลงัเรียน 
เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน  เล่มที ่2  สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 

รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม  รหัสวชิา  ค32202  ระดับช้ันช้ันมธัยมศึกษาปีที ่ 5 

 

 

 

 

    

ค าช้ีแจง 
1. แบบทดสอบหลงัเรียน  เล่มที่ 2  สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 
จ านวน 10 ข้อ  ใช้เวลาสอบ 10 นาท ี
2. นักเรียนเลอืกค าตอบที่ถูกต้องทีสุ่ดในแต่ละข้อแล้วท าเคร่ืองหมายกากบาท ( x ) 
ข้อ  ก  ข  ค  หรือ ง  ในกระดาษค าตอบ 
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5)   ขอ้ใดถูกตอ้ง 
 ก.   (2 – 7i) - (1 - 2i) = 1 –9i  ข.  (-5 – 6i) - (3 + 3i) = -2 –3i 
 ค.   (1 – 3i) + (3 + i) = 4 –2i  ง.   (4 + 5i) + (-5 - 4i) = 0 
 
6)  (7 - 11i ) - (2 + 3i )   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   5 – 9i     ข.   -5 – 9i 
 ค.   -5 - 14i     ง.   5 - 14i 
 

7) 
 3i2

5i3

   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.  
13

9

13

9
 i    ข.  

 5

8

5

4
 i 

 ค.   
3

5

2

3
 i     ง.  

 13

15

13

6
 i 

   

8)   ขอ้ใด  ไม่ถูกตอ้ง  เก่ียวกบัสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น 

 ก.   ถา้  z =  -i  แลว้  z  =  i    
 ข.   ถา้  z = (-1,  3) แลว้  z  = (1,  3) 
 ค.   ถา้  z = 7 - 11i    แลว้  z  = 7 + 11i  
 ง.   ถา้  z =  -5  แลว้  z  =   -5  
 
9)   i(4 + i)(4 – i )   มีค่าตรงกบัขอ้ใด 
 ก.   -17i     ข.   17i 
 ค.   -8 - 3i     ง.   8 + 3i 
 

10)  ก าหนดให ้z  = (2+5i)   แลว้  -1z  มีค่าตรงกบัขอ้ใด 

 ก.   -1z = 2

29
- 5

29
i    ข.   -1z = 2

29
+ 5

29
i  

 ค.   -1z = - 2

29
- 5

29
i    ง.   -1z = 2

29
i- 5

29
i  
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ผู้ตรวจ................................................................ 

 

ข้อ ก. ข. ค. ง. คะแนน 

1)      

2)      

3)      

4)      

5)      

6)      

7)      

8)      

9)      

10)      

รวมคะแนนทีไ่ด้  

กระดาษค าตอบ  แบบทดสอบหลงัเรียน 

เร่ือง   สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 

ช่ือ………………………………  เลขที่………….  ระดับช้ัน………….ห้อง………… 

ค าช้ีแจง :  ให้เลอืกค าตอบจากข้อสอบหลงัเรียนแล้วท าเคร่ืองหมาย  x  ลงในช่องทีถู่กทีสุ่ด 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ 
เร่ือง จ านวนเชิงซ้อน 

เล่มที่ 2 
สมบัติพชีคณิตของจ านวนเชิงซ้อน 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
 
 

เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน  เล่มที ่2   สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 
รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม  รหัสวชิา ค32202  ระดับช้ันมธัยมศึกษาปีที่ 5 

 
1)  ง   6)  ข 
2)  ก   7)  ง 
3)  ข   8)  ก 
4)  ก   9)  ง 
5)  ค   10)  ข 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.1 
 

เร่ือง การหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
1. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  3) + (1,  2)  

ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  3) + (1,  2) คือ  (5,  5) 
2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (-5 + 4i) + (-2 – 3i) ในรูปของ a + bi 

ผลบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (-5 + 4i) + (-2 – 3i)  คือ  -7 + i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (3,  2 ) + (1,  1)   (4,  3) 
2) (4,  -2 ) + (-3,  1)  (1,  -1) 
3) (-2,  -1 ) + (-7,  2)  ( -9, 1) 
4) (2,  -5 ) + (3,  5)   (5,  0 ) 
5) (2, 3  ) + (-1, 3 )  (1,  2 3 ) 
6) 4 + ( + i)   (4+,  ) 
7)  ( 2  + 3i ) + (1 + 2i)  ( 2 +1,  5) 
8)  (-1 + 5i ) + 2i        ( -1,  7 ) 
9) (2 3  + i ) + (4 3 - 3i )  (6 3 ,  -2) 

10) ( 2 + 2 i ) + (- 2 - 2 i ) + 3 i  (0,  3 ) 
 (คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 

คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  
 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.2 
 

ตอนที ่ 1   เร่ือง การหาผลลบของจ านนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
3. จงหาผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (2 – 5i) – (4 + 2i) ในรูปของ a + bi 

ผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (2 – 5i) – (4 + 2i) คือ  -2 – 3i 
4. จงหาผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (-7 + 4i) – (5 – 8i)ในรูปของ a + bi 

ผลลบของจ านวนเชิงซอ้น  (-7 + 4i) – (5 – 8i) คือ  -12 + 12i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (7 - 11i ) - (2 + 3i )             5 - 14i 
2) (5 - 6i ) - (-3 + i )             8 - 7i 
3) ( 3 + i ) - (2 + 2 i )     ( 3  - 2 ) + ( 1 - 2 )i 
4) ( 4 - i ) - 2 3 i  2 - ( 1 + 2 3 )i 
5) (1 - i ) - 2i - (3 + 5i )         –2 - 8i 
6) (6 + 4i) – (8 - 3i )  - 2 + 7i 
7) 10i – ( 7,   6) ( - 7,  4) 
8) (2 + i ) + (3 – 2i) 5 - i 
9) (1 - 3i ) - (6 + 2i ) –5 - 5 i 

10) (5 - 2 9 ) - (3 + 2 9 ) 2 - 12i 
 

 (คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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ตอนที ่ 2   จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนด้วยจ านวนจริงใดๆ 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
2. จงหาผลคูณของ   3(2 – 5i) ในรูปของ a + bi 

ผลคูณของจ านวนเชิงซอ้น  (3 2 – 3 5i) คือ  6 – 15i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) 6(7 - 11i )  42 - 66i 
2) -2( 6i )   - 12i 
3) ( 3 + i ) 4    2 3  + 2i 
4) ( 4 - i ) 2 3 i  2 3  +  4 3 i 
5) 2i(3 + 5i )         - 10 + 6i  
6) 4i(8 - 3i )  12 + 28i 
7) 10i( 7 +  6) 130i 
8) i(3 – 2i) 2 + 3i 
9) 3i(6 + 2i ) –6 + 18i 

10) (5 - 2 9 ) 9  18 - 15i 
 
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.3 
 

เร่ือง การผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนในรูปของ a + bi 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง 1. จงหาค่าของ (3 + 2i)(3 - 2i) 
 

วธีิท าวธีิท่ี 1 ใชสู้ตร   (3 + 2i)(3 - 2i) =  [(3)(3) - (2)(-2)] + [(3)(-2) + (2)(3)]i    

              = (9 + 4) + (-6 + 6)i  =   13 + 0i  =  13    

  วธีิท่ี 2 ใชว้ธีิคูณกระจาย   (3 + 2i)(3 - 2i)  =  (3)(3) + (3)(-2i) + (2i)(3) + (2i)(-2i)   

     = 9 - 6i + 6i + (-4) i 2   = 9 + (-4)(-1) = 9 + 4    = 13  

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) (3 , - 4)( 6 ,  2 ) ( 26 , -18 ) 
2) (-2 – i  ) (5 -  3i ) - 13  +   i 
3) (2, 5)(3, 6) –24 + 27i 
4) (2 - 5i)(6, -3) –3 - 36i 
5) (1 + 2i)(2 + 3i)(3 + 4i) –40 + 5i 
6) 2i (2 - 3i ) – 3i ( -3 + 4i ) 18+13i 
7) ( 3 + 4i)(2 + 5i) – (2 + 3i)(3 - 7i) –41+28i 
8) (2i - 1)(1 + 3i) -7 - i 
9) i(4 + i)(4 – i ) 17i 

10)  (2+i)(3-2i)(2-i)(3+2i) 65 
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.4 
 

ตอนที ่ 1   เร่ือง สังยุคของ z 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
1. จงหาสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  

สังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  คือ  (3,  4) 
2. จงหาสังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  

สังยคุของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  คือ  8 - 7i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = (-2,  1) (2,  -1) 
2) z = (-1,  3) (1,  -3) 
3) z = 7 - 11i  7 + 11i 
4) z =  -5 -5 
5) z =  -i i 
6) z = 3 + 2i 3 – 2i 
7) z = (3 - 2i)(-2 + 3i) -13i 
8) z = 1+ 3i  1 - 3i 
9) z = 2(-3 + 2i) -6 – 4i 

10) z = -5 – 7i -5 + 7i 
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. …………. 
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ตอนที ่2   เร่ือง ตัวผกผนัของการบวก 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตัวอย่าง  
3. จงหาตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (3,  -4)  คือ  (-3,  4) 
4. จงหาตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -8 + 7i  คือ  8 - 7i 
 

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = (-2,  1) (2,  -1) 
2) z = (-1,  3) (1,  -3) 
3) z = 7 - 11i  -7 + 11i 
4) z =  -5 5 
5) z =  -i i 
6) z = 3 + 2i -3 – 2i 
7) z = (3 - 2i)(-2 + 3i) -13i 
8) z = -2 2(1+ 3i)  -16 + 12i 
9) z = 2 2(-2 + 3i) - 2(-3 + 2i) 4 – 20i 

10) z = 2(1+ i)  + (2 – 3i) 2 + 3i 
 

(คะแนนเตม็ 10 คะแนน) 
คะแนนท่ีไดรั้บ …………….คะแนน  

 เวลาท่ีใช ้…………….นาที  วนัท่ี ……… เดือน …………………….พ.ศ. ………….
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.5 
 

เร่ือง ตัวผกผนัของการคูณ 
ช่ือ………………………………………………ชั้น……………เลขท่ี…………. 

ตวัผกผนัการคูณของ  z  เขียนแทนดว้ย  -1z  

เม่ือเขียน  z = a + bi  จะไดว้า่   -1z  = i2b2a
b

2b2a
a





   หรือ  -1z = 2b2a

bia

  

ตัวอย่าง 1. จงหาตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  -3)  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  (4,  -3)  คือ  ( 4
25 ,  3

25 ) 

2. จงหาตวัผกผนัการคูณของจ านวนเชิงซอ้น  -3 + 2i  

ตวัผกผนัการบวกของจ านวนเชิงซอ้น  -3 + 2i คือ  3

13
 - 2 i13  

ขอ้ท่ี โจทย ์ ค าตอบ 
1) z = 8 + 3i -1z = 8

73
- 3 i3  

2) z = 2(2 - i)  -1z = 3

25
+ 4

25
i  

3) z = (7 - -50 ) + (3 - -72  ) -1z = 10

342
+ 11 2

342
i  

4) z =  ( 1 , 1 )3 -1z = 
4

i1   

5) z =  cos  - i sin  -1z = cos  + i sin  
6) z = (5-3i) + (2+5i)        -1z =  

53

i27   

7) z =(5- 125 ) + ( -4+ 20 ) -1z =  
46

i531  

8) z = 
2

i
2

2

2

2













           

-1z =  -i 

9) z  =
2

883 
 -1z = 

3

i21  

10) z  = (2+5i)        -1z = 2

29
- 5

29
i  
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่2.6 

 
เร่ือง การหารจ านวนเชิงซ้อน 

1)  จงหาผลหารของจ านวนเชิงซ้อนโดยใช้การคูณด้วยตัวผกผนัของจ านวนเชิงซ้อน 

 1) 
29

i73  2) 
13

i125   3)   
2

i51  4)  3-2i  5)  -4-2i 

2.   จงหาผลหารของจ านวนเชิงซ้อนโดยใช้การคูณด้วยสังยุคของจ านวนเชิงซ้อน 

 1)
37

i75   2) 
5

i86   3) 
13

i23  4) 
29

i73  5) 
13

i125   

3.  จงหาจ านวนเชิงซ้อน  z ทีส่อดคล้องกบัสมการต่อไปนี้ 

 1) 
25

i211  2) 
10

i31  3)  
5

i8   4) 
13

i23  

 5)  
10

i43  6)  1-2i  7) 
10

i2   8) 
5

i1224   

4.  จงท าให้เป็นผลส าเร็จและเขยีนค าตอบให้อยู่ในรูป a+bi 

 1) 
2

i57   2)  
85

i7331  3) 
50

7 - 
25

i12  4) 
20

i913  
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
 
 

เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน  เล่มที ่2   สมบัติพชีคณติของจ านวนเชิงซ้อน 
รายวชิาคณติศาสตร์เพิม่เติม  รหัสวชิา ค32202  ระดับช้ันมธัยมศึกษาปีที่ 5 

 
1)  ค   6)  ง 
2)  ข   7)  ก 
3)  ง   8)  ข 
4)  ค   9)  ข 
5)  ค   10)  ก 
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