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ค ำน ำ 

 

สาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์เป็นสาระการเรียนรูห้ลกัที่ส าคญัในหลกัสูตรแกนกลางการศึกษาขัน้พ้ืนฐาน 

พุทธศกัราช 2551 ซ่ึงชว่ยในการพฒันาความคดิของมนุษย ์ท าใหค้ดิอยา่งมเีหตุผล เป็นระบบ และเป็นพ้ืนฐานใน

การเรียนวิชาอ่ืน โดยธรรมชาติของวิชาคณิตศาสตร์เป็นวิชาที่มีลกัษณะเป็นนามธรรม ตอ้งคิดค านวณ จึงตอ้ง

อาศยัการท าซ า้ๆ ซ่ึงเป็นการฝึกใหเ้กดิทกัษะ จนเกดิความเขา้ใจและช านาญ ในการคดิค านวณไดอ้ยา่งรวดเร็ว 

แบบฝึกทกัษะวิชาคณิตศาสตร์ เร่ือง ความรูเ้บื้ องตน้เกี่ยวกบัเรขาคณิตวิเคราะห์ ส าหรับนักเรียนชัน้

มธัยมศึกษาปีที่  4 จดัท าขึ้นเพ่ือใชป้ระกอบการจดักิจกรรมการเรียนรู ้วิชาคณิตศาสตร์เพิ่ มเติม มุง่ใหผู้เ้รียนมี

ความรูพ้ื้นฐานการค านวณ มทีกัษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ สามารถแกโ้จทยปั์ญหาไดถู้กตอ้ง พฒันาทกัษะ 

กระบวนการคิดอย่างมีเหตุผล เช่ือมโยงความรูไ้ดอ้ย่างสรา้งสรรค ์ซ่ึงเป็นพ้ืนฐานการค าน วณ และมีทกัษะ

กระบวนการคดิในระดบัที่สูงขึ้นไป ประกอบดว้ยแบบฝึกทกัษะจ านวน 7 เลม่ ดงัน้ี 

เลม่ที่ 1  เร่ือง  ระยะทางระหวา่งจุดสองจุด  

  เลม่ที่ 2  เร่ือง  จุดก่ึงกลางระหวา่งจุดสองจุด     

 เลม่ที่ 3  เร่ือง  ความชนัของเสน้ตรง  

      เลม่ที่ 4  เร่ือง  เสน้ขนาน  

 เลม่ที่ 5  เร่ือง  เสน้ตัง้ฉาก 

เลม่ที่ 6  เร่ือง  ความสมัพนัธซ่ึ์งมกีราฟเป็นเสน้ตรง        

เลม่ที่ 7  เร่ือง  ระยะหา่งระหวา่งเสน้ตรงกบัจุด  

 หวงัเป็นอยา่งยิ่ งวา่แบบฝึกทกัษะวิชาคณิตศาสตร์ เร่ือง ความรูเ้บื้องตน้เกี่ยวกบัเรขาคณิตวิเคราะห ์

ส าหรับนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีที่  4 น้ี จะเป็นส่วนหน่ึงของเคร่ืองมือที่จะชว่ยใหผู้เ้รียนเกิดการเรียนรูอ้ยา่ง

สมบูรณ์ มปีระสิทธิภาพ และคงเอ้ือประโยชน์แกนั่กเรียน ครูผูส้อนคณิตศาสตร์และผูท้ ี่สนใจตามสมควร 
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ค ำช้ีแจง 

 

กำรใชแ้บบฝึกทกัษะ 

 ครูและนักเรียนตอ้งท าความเขา้ใจบทบาทของตนเอง  เพ่ือด าเนินกจิกรรมการเรียนรูใ้หบ้รรลุตามตวัชี้วดั 

และมปีระสิทธิภาพดงัน้ี 

 

บทบำทของคร ู: 

1. ครูตอ้งท าความเขา้ใจคูมื่อครูและแผนการจดัการเรียนรูใ้หเ้กดิความเขา้ใจอยา่งชดัเจน เพ่ือใหส้ามารถ

น าแบบฝึกทกัษะแตล่ะเลม่ไปจดักจิกรรมการเรียนรูไ้ดอ้ยา่งมปีระสิทธิภาพตอ่ไป 

2. ใหค้  าแนะน าแกนั่กเรียนขณะที่ใชแ้บบฝึกทกัษะตามค าแนะน าที่ก  าหนดไวห้รือเม่ือนักเรียนตอ้งการ

ความชว่ยเหลือ 

3. ประเมินผลการเรียนของนักเรียนหลงัจากใชแ้บบฝึกทกัษะ เพ่ือตรวจสอบความเขา้ใจอกีครั้งหน่ึง 

 

บทบำทของนักเรียน : 

 1. ศึกษาคูมื่อนักเรียนใหเ้ขา้ใจกอ่นที่จะลงมือปฏิบตักิจิกรรมในแบบฝึกทกัษะ 

2. ปฏิบตักิจิกรรมตามล าดบัข ัน้ตอน 

3. ปรึกษาครูเม่ือมปัีญหาในการใชแ้บบฝึกทกัษะหรือเม่ือมปัีญหาอ่ืนๆในการเรียน 
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ค ำช้ีแจงส ำหรบัคร ู
 

 

ค าชี้แจงส าหรับครูที่ใชแ้บบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์ เร่ือง ความรูเ้บื้องตน้เกี่ยวกบัเรขาคณิตวเิคราะห ์

ส าหรบันักเรียนชัน้มธัยมศึกษาปีที่ 4 มดีงัน้ี 

1. ครูควรศึกษาวธิีการใชแ้บบฝึกทกัษะ  แผนการจดัการเรียนรู ้วธิกีารสอน วธิวีดัและประเมินผล ของ

แบบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจชดัเจน 

2. ครูควรคน้ควา้และอา่นเน้ือหาที่เกี่ยวขอ้งเพิ่ มเตมิ 

3. ครูควรเตรียมการสอนลว่งหนา้ เตรียมสถานที่  ตลอดจนส่ือการสอนตา่งๆที่ใชใ้นการจดักจิกรรมการ

เรียนรูโ้ดยใชแ้บบฝึกทกัษะใหพ้รอ้ม  

4. ครูชี้แจงบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะ 

5. ครูมบีทบาทเพยีงผูแ้นะน าเม่ือนักเรียนมปัีญหาในการใชแ้บบฝึกทกัษะเทา่น้ันแตม่ิไดส้อนนักเรียนใน

เน้ือหาของแบบฝึกทกัษะ 

6. ส่ิงที่ครูตอ้งเตรียม 

    6.1) แบบฝึกทกัษะ และแบบทดสอบใหเ้พยีงพอตอ่ความตอ้งการของนักเรียน 

    6.2) อุปกรณ์ส าหรับท ากจิกรรมของแบบฝึกทกัษะ 
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ค ำช้ีแจงส ำหรบันกัเรียน 

 

เพ่ือใหก้ารใชแ้บบฝึกทกัษะเลม่น้ีเป็นไปตามวตัถุประสงคใ์นการจดัการเรียนรูข้องครูและเกดิประโยชน์

สูงสุดตอ่การเรียนรูข้องนักเรียน จึงใหนั้กเรียนปฏิบตัติามล าดบัดงัน้ี  

           1. นักเรียนแตล่ะคนอา่นค าชี้แจงวธิกีารเรียนใหเ้ขา้ใจกอ่นที่จะเร่ิมเรียน โดยตอ้งท าตามล าดบั 

ขัน้ตอนในค าชี้แจงวธิกีารใชจ้ะท าใหเ้ขา้ใจงา่ยขึ้น 

2. ตัง้ใจศึกษาใบความรูใ้หเ้สร็จทนัเวลาที่ครูก  าหนด 

 3. เร่ิมท ากจิกรรมในแบบฝึกทกัษะหลงัจากศึกษาใบความรูด้ว้ยความตัง้ใจ  หากมปัีญหาสามารถยกมือ

สอบถามครูได ้

4. นักเรียนตอ้งเรียนดว้ยความตัง้ใจและไมเ่ลน่หรือคุยกบัเพ่ือนในระหวา่งเรียน 

5. นักเรียนควรมคีวามซ่ือสตัยต์อ่ตนเอง ไมล่อกค าตอบจากเพ่ือนหรือเฉลยจนกวา่จะท าแบบทดสอบ

เสร็จเสยีกอ่น 

6. นักเรียนสามารถทบทวนเน้ือหาได ้
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ค ำแนะน ำกำรใชแ้บบฝึกทกัษะวิชำคณิตศำสตร ์เร่ือง ควำมรูเ้บ้ืองตน้เก่ียวกบัเรขำคณิต

วิเครำะห ์ส ำหรบันกัเรียนชัน้มธัยมศึกษำปีท่ี 4 

เล่มท่ี 1 ระยะทำงระหว่ำงจุดสองจุด 

1. แบบฝึกทกัษะน้ีใชเ้วลา 2 ชัว่โมง  โดยนักเรียนอา่นค าชี้แจงใหเ้ขา้ใจกอ่นลงมือท ากจิกรรม 

2. ศึกษาสาระส าคญั  จุดประสงคก์ารเรียนรูแ้ละเน้ือหาอยา่งละเอยีดกอ่นท ากจิกรรมในแบบฝึกทกัษะ 

3. เม่ือท าเสร็จใหนั้กเรียนตรวจค าตอบ  ถา้นักเรียนมขีอ้สงสยัในขัน้ตอนใดขัน้ตอนหน่ึงในแบบฝึกทกัษะ  

นักเรียนสามรถซกัถามปัญหาน้ันๆจากเพ่ือน  หรือครูผูส้อน 

4. หลงัจากที่ นักเรียนไดศึ้กษาแบบฝึกทกัษะเสร็จแลว้ ใหนั้กเรียนท าแบบทดสอบ ซ่ึงคะแนนที่ไดจ้าก

แบบทดสอบจะเป็นคะแนนระหวา่งเรียนของนักเรียน 
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จุดประสงคก์ำรเรียนรู ้

 
 

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ความรูเ้บื้องตน้เกี่ยวกบัเรขาคณิตวเิคราะห ์ส าหรับนักเรียนชัน้

มธัยมศึกษาปีที่  4  เลม่ที่ 1 ระยะทางระหวา่งจุดสองจุด มจุีดประสงคก์ารเรียนรูด้งัน้ี 

ดำ้นควำมรู ้: นักเรียนสำมำรถ 

1. หาระยะทางระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน X ได ้

2. หาระยะทางระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน Y ได ้

3. หาระยะทางระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ไมข่นานกบัแกน X    

   และแกน Y ได ้

4. ใชค้วามรูเ้กี่ยวกบัระยะทางระหวา่งจุดสองจุดแกโ้จทยปั์ญหาได ้

 

ดำ้นทกัษะ/กระบวนกำร :  นักเรียนมีควำมสำมำรถ 

1. ในการแกปั้ญหา 

2. ในการใหเ้หตุผล 

 

ดำ้นคุณลกัษณะท่ีพึงประสงค ์ 

1. มคีวามซ่ือสตัยสุ์จริต 

  2. มรีะเบยีบวนัิย  

  3. การท างานร่วมกบัผูอ่ื้น 

  4. มุง่มัน่ในการท างาน 
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สำระกำรเรียนรู ้

 

ระยะทำงระหว่ำงจุดสองจุด  

     ถา้ P และ Q เป็นจุด 2 จุดใดๆ ระยะหา่งระหวา่งจุด P และ Q เขยีนแทนดว้ย  PQ 

แตนิ่ยมใช ้PQ แทนระยะระหวา่งจุด P และ Q 

 

     1.  เสน้ตรงขนำนกบัแกน X  ก าหนดจุด P(x1, y1)  และ จุด Q(x2, y1)  (สมาชิกตวัหลงัมคีา่เทา่กนั) 

จะได ้ PQ = x1 – x2 หรือ PQ =  x2 – x1  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

2.  เสน้ตรงขนำนกบัแกน Y   ก าหนดจุด P(x1, y1)  และ จุด Q(x1, y2)  (สมาชิกตวัหนา้มคีา่เทา่กนั) 

          จะได ้ PQ = y1 – y2 หรือ PQ =  y2 – y1  
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3. เสน้ตรงไม่ขนำนกบัแกน X และไม่ขนำนกบัแกน Y ก าหนดจุด P(x1, y1)  และจุด Q(x2, y2)   

                    

  

 

 

 

 

 

 

 

                                                                     

                    

              จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก PRQ  

                      โดยทฤษฎบีทปีทาโกรัส  

    จะได ้    PQ
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ทฤษฎีบท   

ถา้ P(x1,y1)  และ Q(x2,y2)  เป็นจุดสอง

จุดใดๆ บนระนาบแลว้ 

 
2
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21 )y(y)x(xPQ   
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   x1 – x2 
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P(x1, y1)   R(x2, y1)   

Q(x2, y2)    
     

   y1 – y2   
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ใบควำมรูท่ี้ 1.1 

 

 

เร่ือง  ระยะทำงระหว่ำงจดุสองจุด ท่ีอยู่บนเสน้ตรง ซ่ึงขนำนกบัแกน  X 

 

จุดประสงคก์ำรเรียนรู ้: หาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน X ได ้

 

ระยะทำงระหว่ำงจุดสองจุด ท่ีอยู่บนเสน้ตรง ซ่ึงขนำนกบัแกน  X 

     ถา้จุด P(x1 y1)  และจุด Q(x2,y1) อยูบ่นเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน X (สมาชิกตวัหลงัเทา่กนั)                     

  

 

 

 

 

 

 

 

                        

 

 

 

 

จะได ้ AB = x1 – x2 หรือ AB =  x2 – x1 แต ่AB = PQ  

 

                สรุป   PQ = x1 – x2 หรือ PQ =  x2 – x1   

 

 

                                       PQ ขนำนกบัแกน X จะไดว้่ำ  PQ = x1 – x2  
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P(x1, y1)   Q(x2, y1)   

 A(x1, 0)   B(x2,0)   
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  ตวัอย่ำงท่ี 1  จงหาระยะหา่งระหวา่ง  A และ B เม่ือก าหนด A(-3,2) และB(1,2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 1 ท ำควำมเขำ้ใจกบัปัญหำ 

 

นักเรียนดูกอ่นวา่โจทยก์  าหนดอะไรมาใหบ้า้ง โจทยต์อ้งการอะไร 

โจทยก์  าหนดอะไรให ้: โจทยก์  าหนดพิกดัของ A และพิกดัของ B      

คือ A(-3, 2) และB(1, 2)        

โจทยถ์ามอะไร  : ตอ้งการใหห้าวา่จุด A และ B อยูห่า่งกนักี่หน่วย 

 

ขัน้ตอนท่ี 2 วำงแผนแกปั้ญหำ 

เลือกใชยุ้ทธวธิกีารวาดรูปหรือสรา้งแบบจ าลอง ส่ือตา่งๆ โดยจะท าการ

วางพิกดับนระบบพิกดัฉากดงัน้ี     

 

 
X

2, 

3
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A(-3, 2)   B(1, 2)   
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x

 

Q

(

-

3

   -3       1  

 2 

 

วธิกีารใดที่ใชใ้นการแกปั้ญหาจากโจทยถ์าม แลว้คดิวา่ท  าอยา่งไร 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 3 ด ำเนินกำรตำมแผน 

จากรูป        

เราจะเหน็วา่ จุด A มพีิกดัคือ (-3, 2) และจุด B มพีิกดัคือ (1, 2)  

จะได ้(x1,y1) = (-3, 2)  และ (x2,y2) = (1, 2)                                    

         x1 = -3 และ  x2 = 1      คา่ y มคีา่เทา่กนัคือ  y1 = y2 = 2    

        จะไดว้า่เสน้ตรง AB   จะขนานกบัแกน x                                                                         

ดงัน้ัน จะหาระยะหา่งระหวา่งจุด A และ B จากสูตร   

                         AB = x1 – x2    

ดงัน้ันจะได ้   AB   =   -3 – 1     

                        =   -4                        

                        =    4          หน่วย        

 

ด าเนินการหาระยะทางจากส่ิงที่เราวางแผนไว ้
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ดงันั้นจะไดว่้ำ  จดุ A อยู่ห่ำงจำกจุด B   =         4              หน่วย 

 

 

กำรน ำไปใช ้

ตวัอย่ำงท่ี 1 จงหาระยะหา่งระหวา่งจุด A(–3, 2) และ B(5, 2) 

วิธีท ำ   เน่ืองจากจุด A(–3, 2) และ B(5, 2) อยูบ่นแนวเสน้ตรงขนานกบัแกน X ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

    จะได ้ AB = x1 – x2 

              = –3 – 5  

              = 8 

 ดงันั้น   ระยะระหวา่งจุด A(–3, 2) และ B(5, 2) เทา่กบั 8 หน่วย 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนที ่4 ตรวจสอบ 
 

ตรวจสอบความถูกตอ้ง หรือลองดูวา่มวีธิอ่ืีนอกีหรือไมใ่นการหา

ค าตอบ 

 

วธิอ่ืีนๆ เชน่ อาจจะใชก้ารนับจาก x = -3 ถึง x = 1 หา่งกนั 4 ชอ่ง 

หมายถึงหา่งกนั 4 หน่วย      
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 ตวัอย่ำงท่ี 2  จงหาจุด A เม่ือ AB ขนานแกน X และ A(x,5)  หา่งกบั  B(3,5) เป็นระยะ 6 หน่วย 

วิธีท ำ       จาก AB ขนานกบัแกน x ดงัน้ันสามารถหาระยะหา่งจากสูตร AB = x1 – x2   

    จะได ้  AB   =      x1 – x2  =     6   

                                                 x – 3    =     6   

                                                  (x– 3)
2
   =     36  (ยกก าลงัสองทัง้สองขา้ง)  

                                             x 
2
- 6x + 9  =     36   

                                             x 
2
- 6x - 27 =     0   

                                         (x – 9)(x + 3)   =     0   

                                                           x =  9,-3 

                                 จุด A  คือ (9,5)  หรือ (–3,5)  
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แบบฝึกทกัษะท่ี 1.1 

 

 
 

 

 

 1. จากรูป จงหาระยะหา่งระหวา่ง C และ D    

 

 

 

 

 

 

 

วิธีท ำ  

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................. ................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

 

 

 

ค ำช้ีแจง  ใหน้กัเรียนหำค ำตอบของปัญหำ แลว้แสดง

วิธีกำรหำค ำตอบตำมล ำดบัขัน้ตอน 
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2. จงหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด  ถา้ก าหนดใหจุ้ด Q(7, 4)  และจุด R(–7, 4)  

วิธีท ำ  

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

............................................................................................................................... ...............................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

 

3. จากรูป จงหาความยาว  AB   

 

 

 

 

 

              

 

    

AB   =   x1 – x2  = ……………….………….  = ………………………….... หน่วย  
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4. จากรูป จงหาความยาวของ  CD   

 

 

 

 

 

 

              

                  

CD   =   x1 – x2  =…………………………….=……………………………….หน่วย    

 

  

5.จงหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุดแตล่ะคูต่อ่ไปน้ี     

5.1. Q(6, 1)  และ R(–5, 1)  

                QR   = ………………………………  = ………………………… หน่วย   

5.2. C(–5, –3)  และ D(–15, –3)  

                CD   = ………………………………. = ………………………… หน่วย 
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ใบควำมรูท่ี้ 1.2 

 

เร่ือง  ระยะทำงระหว่ำงจดุสองจุด ท่ีอยู่บนเสน้ตรง ซ่ึงขนำนกบัแกน  Y 

 

จุดประสงคก์ารเรียนรู ้: หาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน Y ได ้

 

ระยะห่ำงระหว่ำงจุดสองจุด ท่ีอยู่บนเสน้ตรง ซ่ึงขนำนกบัแกน  Y 

           ถา้จุด P(x1, y1) และจุด Q(x1, y2) อยูบ่นเสน้ตรงที่ขนานกบัแกน Y   (สมาชิกตวัหนา้มคีา่เทา่กนั)                  

  

 

 

 

 

 

 

 

                       

 

 

จะได ้ AB = y1 – y2  หรือ  AB =  y2 – y1 แต ่AB = PQ  

 

                         สรุป   PQ = y1 – y2 หรือ PQ = y2 – y1 

 

                                  PQ ขนำนกบัแกน Y จะไดว้่ำ  PQ = y1 – y2 
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ตวัอย่ำงท่ี 1 จากรูป จงหาระยะหา่งระหวา่ง  A และ B  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 1 ท ำควำมเขำ้ใจปัญหำ 

 

นกัเรียนดูกอ่นนะคะ่วา่โจทยก์  าหนดอะไรมาใหบ้า้งและโจทยต์อ้งการอะไร 

โจทยก์  าหนดอะไรมาใหบ้า้ง : โจทยก์  าหนดพิกดัของ A และพิกดัของ B     

คือ A(4, 6) และ B (4, 2)      

โจทยต์อ้งการอะไร  : ตอ้งการใหห้าวา่จุด A และ B อยูห่า่งกนักี่หน่วย 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 2 วำงแผนแกปั้ญหำ 

จากรูป         

เราจะเหน็วา่ จุด A มพีิกดัคือ (4, 6) และจุด B มพีิกดัคือ (4, 2)   

จะได ้(x1,y1) = (4, 6)  และ (x2,y2) = (4, 2)                                       

         y1 = 6 และ  y2 = 2        คา่ x มคีา่เทา่กนัคือ  x1 = x2 = 4     

        จะไดว้า่เสน้ตรง AB   จะขนานกบัแกน Y                                                                          

ดงัน้ัน จะหาระหา่งระหวา่งจุด A และ B จากสูตร AB = y1 – y2  

 

วธิกีารใดที่ใชใ้นการแกปั้ญหาจากโจทยถ์าม แลว้เราคดิวา่ท  าอยา่งไร 
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ดงันั้นจะไดว่้ำ  จดุ A อยู่ห่ำงจำกจุด B   =         4              หน่วย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 3 ด ำเนินกำรตำมแผน 

จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด   

จะได ้ AB   =   y1 – y2       

ดงัน้ัน AB   =   6 – 2     

               =   4                        

               =    4          หน่วย        

 

ด าเนินการหาระยะทางจากส่ิงที่เราวางแผนไว ้

 

 

ขัน้ตอนท่ี 4 ตรวจสอบ 

 

ตรวจสอบความถูกตอ้ง หรือลองดูวา่มวีธิอ่ืีนอกีหรือไมใ่นการหา

ค าตอบ 

 

วธิอ่ืีนๆ เชน่ อาจจะใชก้ารนับจาก y = 2 ถึง y = 6 หา่งกนั 4 ชอ่ง 

หมายถึงหา่งกนั 4 หน่วย 
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แบบฝึกทกัษะท่ี 1.2 

 

 

 

   

 

จงหำระยะห่ำงระหว่ำงจุดสองจุดแต่ละคู่ต่อไปน้ี   

1.  Q(–3, 17)  และ R(–3, 4)  

วิธีท ำ  

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

..............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................. 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2. C(–1, –7)  และ D(–1, –27)  

วิธีท ำ   

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………..……………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………..……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

ค ำช้ีแจง  ใหน้กัเรียนหำค ำตอบของปัญหำ แลว้แสดง

วิธีกำรหำค ำตอบตำมล ำดบัขัน้ตอน 

 



แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ วิ ช า ค ณิ ต ศ า ส ต ร์ เ ล่ ม ที่  1  | หนา้ 21 

 

 

 

3. จากรูป จงหาความยาว  AB   

 

 

 

 

 

                                                                                        AB   =   y1 – y2   

    =                            =  ……………………..  หน่วย   

               =  ……………………..  หน่วย   

   

 

 

 

 

4.จากรูป จงหาความยาว  CD   

 

 

 

 

 

CD   =   y1 – y2   

    =                      =  ……………………..  หน่วย   

         =  ……………………..  หน่วย     

 

 

 

5.จงหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุดแตล่ะคูต่อ่ไปน้ี   

5.1.  Q(2, 8)  และ R(2, 1)  

               QR   =    …………………………..   =  ………………………………..   หน่วย   

5.2.  C(–2, 5)  และ D(–2, –3)  

               CD   =    …………………………..   =  ………………………………..   หน่วย   

5.3.  R(0, –10)  และ S(0, 55)  

               RS   =    …………………………..   =  ………………………………..   หน่วย   
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ใบควำมรูท่ี้ 1.3 

  

เร่ือง  ระยะทำงระหว่ำงจดุสองจุดท่ีก ำหนดใหซ่ึ้งอยู่ในแนวเสน้ตรงท่ีไม่ขนำนกบัแกน X และแกน Y  

 

จุดประสงคก์ารเรียนรู ้: หาระยะทางระหวา่งจุดสองจุดที่ก  าหนดใหซ่ึ้งอยูใ่นแนวเสน้ตรงที่ไมข่นานกบัแกน X และ    

                           แกน Y ได ้

 

ระยะทำงระหว่ำงจุดสองจุดท่ีก ำหนดใหซ่ึ้งอยู่ในแนวเสน้ตรงท่ีไม่ขนำนกบัแกน X และแกน Y 

 

 

             ถา้เสน้ตรงไมข่นานกบัแกน X  และ ไมข่นานกบัแกน Y   

             ก าหนดจุด P(x1, y1)  และ จุด Q(x2, y2)   

                    

  

                                        

                                                                จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก PRQ  

                                                                                                โดยทฤษฎบีทปีทาโกรัส  

                                                      จะได ้ PQ
2
  =   x1 – x2

 2 
+ y1 – y2

 2
 

                           
2

21

2

21
yyxxPQ   

                                                                                          

2

21

2

21
)y(y)x(xPQ   

              

               จะเหน็ไดว้า่ ไมว่า่ เสน้ตรงที่ขนานกบัแกน X  หรือ ขนานกบัแกน Y  กส็ามารถใชสู้ตรน้ีได ้

 

          สรปุ   

                       ทฤษฎีบท  ถำ้ P(x1,y1)  และ Q(x2,y2)  เป็นจุดสองจุดใดๆ บนระนำบแลว้ 

 

                                                  2 2
1 2 1 2PQ (x x ) (y y )     

 

 

    

Y 

x

 

Q

(

-

3

, 

2

) 

P

(

2

, 

2

) 

R(x2, y1)    

X

2, 

3

) 

(-

3, 

-

1

) 

0 

   

   x1 – x2 

P(x1, y1)   

Q(x2, y2)   
     

   y1 – y2 
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    ตวัอย่ำงท่ี 1 จงหาระยะหา่งระหวา่งจุด  A(1, –3) กบั B(–4,9) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 1 ท ำควำมเขำ้ใจปัญหำ 

 

นกัเรียนดูกอ่นนะคะ่วา่โจทยก์  าหนดอะไรมาใหบ้า้งและโจทยต์อ้งการอะไร 

โจทยก์  าหนดอะไรมาใหบ้า้ง : โจทยก์  าหนดพิกดัของ A และพิกดัของ B     

คือ A(1, –3) กบั B(–4,9)      

โจทยต์อ้งการอะไร  : ตอ้งการใหห้าวา่จุด A และ B อยูห่า่งกนักี่หน่วย 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 2 วำงแผนแกปั้ญหำ 

เลือกใชยุ้ทธวธิกีารวาดรูปหรือสรา้งแบบจ าลอง ส่ือตา่งๆ โดยจะท าการ

วางพิกดับนระบบพิกดัฉากดงัน้ี      

 

 

 X 
-4 

Y  

(0,0) 

A(1,-3) 

B(-4,9) 9 

1 

 

วธิกีารใดที่ใชใ้นการแกปั้ญหาจากโจทยถ์าม แลว้คดิวา่ท  าอยา่งไร 
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ขัน้ตอนท่ี 4 ตรวจสอบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ขัน้ตอนท่ี 3 ด ำเนินกำรตำมแผน 

จากรูป         

เราจะเหน็วา่ จุด A มพีิกดัคือ (1,–3) และจุด B มพีิกดัคือ (–4,9)  

จะได ้(x1,y1) = (1,–3)  และ (x2,y2)= (–4,9)                                      

        จะไดว้า่เสน้ตรง AB   จะไมข่นานทัง้แกน X และแกน Y                                                                       

ดงัน้ัน จะหาระยะหา่งระหวา่งจุด A และ B จากสูตร    

   221

2

21 yyxxAB       

จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด     

   221

2

21 yyxxAB                   

      2 2(1 ( 4)) (( 3) 9)                     

      2 25 ( 12)          

      169         

      13     หน่วย      

 ดงัน้ันจะไดว้า่  จุด A อยูห่า่งจากจุด B  =  13   หน่วย 

 

 

 

 

 

ด าเนินการหาระยะทางจากส่ิงที่เราวางแผนไว ้

 

ตรวจสอบความถูกตอ้ง หรือลองดูวา่มวีธิอ่ืีนอกีหรือไมใ่นการหาค าตอบ 

 

อาจจะตรวจสอบโดยใชท้ฤษฎบีทปีทาโกรัส    

 

 X 
-4 

Y  

(0,0) 

A(1,-3) 

B(-4,9) 9 

1 

 

จะได ้   22 BCACAB       

 22 125AB  14425                          

                      169        

                     13     หน่วย      

ดงัน้ันจะไดว้า่  จุด A อยูห่า่งจากจุด B เทา่กบั 13  หน่วย  

  

 

 

C(-4, -3)   
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ตวัอย่ำงท่ี 2 จงหาระยะหา่งระหวา่งจุด A(0, 0) และ B(–4, 2) 

    วิธีท ำ จาก AB ไมข่นานแกน X และแกน Y จะหาระยะของ AB ไดจ้ากสูตร                  

                                         2
21

2
21 )y(y)x(xAB   

     จะได ้ 22 2)(04)(0AB   

            416  

                               20  

            52  

   ดงันั้น ระยะหา่งระหวา่งจุด A(0, 0) และ B(–4, 2) เทา่กบั 52  หน่วย 

 

 

    ตวัอย่ำงท่ี 3 จงหาระยะหา่งระหวา่งจุด (–3,6) และ (–9,-2) 

    วิธีท ำ ก าหนดให ้P(–3, 6) และ Q(–9,-2) 

     จะได ้        22 2)(69)3(PQ   

         22 86   

                                     6436  

         100  

              = 10 

    ดงันัน้ ระยะระหวา่งจุด (–3, 6) และ (–9, –2) เทา่กบั 10 หน่วย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-2 

A(0, 0) -4 

B(-4, 2) 

             

X 0 

 

Y2

, 

3) 

(-

3, 

-1) 

0 
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แบบฝึกทกัษะท่ี 1.3 

 

 

ค ำช้ีแจง  ใหน้กัเรียนหำค ำตอบของปัญหำ แลว้แสดงวิธีกำรหำค ำตอบตำมล ำดบัขัน้ตอน 

 

1.วงกลมวงหน่ึง มจุีดศูนยก์ลางที่จุด (–5,4) และ ผา่นจุด (3, –2)   

จงหารัศมขีองวงกลม 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………..……………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………..……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………… 

2. วงกลมวงหน่ึง มจุีดศูนยก์ลางที่จุด (–2, –5) และมแีกน Y เป็นเสน้สมัผสั จงหาจุดสมัผสั   

วิธีท ำ   

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………..……………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………..……………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………..…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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3.  จงหาพิกดัของจุด C บนแกน Y ซ่ึงอยูห่า่งจากจุด A(6,4) แล B(–3,5) เป็นระยะเทา่กนัๆ  

วิธีท ำ        ใหจุ้ด C มพีิกดั (0,y) 

                  จะไดว้า่           CA               =          CB           

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

   ____________________________________  =  _____________________________________ 

                  

 ดงัน้ัน   มพีิกดั    _____________________________________ 

 

4.  จงหาระยะหา่งระหวา่งจุดแตล่ะคูต่อ่ไปน้ี 

4.1  (1 ,2) และ (4,6)     เทา่กบั.........................................หน่วย 

4.2  (-2,3) และ (-5,7)    เทา่กบั.........................................หน่วย 

4.3  (5,-4) และ (13,2)   เทา่กบั.........................................หน่วย 

 

5.  วงกลมวงหน่ึง มจุีดศูนยก์ลางที่จุด (2, 3) และมแีกน Y เป็นเสน้สมัผสั จงหาจุดสมัผสั   

     วิธีท ำ  

 

 

 

 

 

 

 

   

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………..……………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………..…………………………………………………………………………………………… 

 

X

0 

0 

Y 

x

 

Q

(

-

3

, 

2

) 

P

(

2

, 

2

) 
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ใบควำมรูท่ี้ 1.4 

 

เร่ือง โจทยปั์ญหำระยะห่ำงระหว่ำงจุดสอง 

 

จุดประสงคก์ารเรียนรู ้: ใชค้วามรูเ้กี่ยวกบัระยะทางระหวา่งจุดสองจุดแกโ้จทยปั์ญหาได ้

 

กำรแสดงว่ำจุดสำมจุดเป็นจุดยอดของรปูสำมเหล่ียมมุมฉำกหรือไม่ โดยอาศยัทฤษฎบีทปีทาโกรัส 

น่ันคือ ก าหนด a, b และ c เป็นความยาวของดา้นทัง้สามของรูปสามเหลี่ยม ถา้ a
2
+ b

2
 = c

2
  หรือ  

           a
2
 + c

2
 = b

2
  หรือ b

2
 + c

2 
= a

2
   แลว้ สามเหลี่ยมน้ีจะเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ดงัรูป 

 
ตวัอย่ำงท่ี 1 จงแสดงวา่ จุด (1, 1) , (–1, 1) และ (–4, 2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

วิธีท ำ ก าหนดให ้A(1, 1) , B(–1, 1) และ C(–4, 2) 

 จะได ้ 84421)(121)(1AB   

  189922)1(24)1(BC   

  2612522)(124)(1AC   

 ซ่ึง  261882)18(2)8(2BC2AB     และ 262)26(2AC   

 น่ันคือ 222
ACBCAB   

 แสดงวา่ จุด (1, 1) , (–1, 1) และ (–4, 2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

 

 

 

 

 

c 

c 

c a a a 

b 

b 

b 

b
2
+c

2
=a

2
    a

2
+c

2
=b

2
   a

2
+b

2
=c

2
   

A 

C 

C B 

B B 

A A C 
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กำรพิจำรณำว่ำจุดทัง้สำมท่ีก ำหนดใหอ้ยู่บนเสน้ตรงเดียวกนัหรือไม่ 

น่ันคือ   ก าหนดให ้A, B และ C เป็นจุดในระนาบ ถา้ AB+BC = AC   หรือ AB+AC = BC หรือ 

 BC+AC = AB แสดงวา่จุดทัง้สามอยูบ่นเสน้ตรงเดยีวกนั 

 ถา้หาก  AB+BC   AC หรือ AB+AC   BC หรือ BC+AC   AB แสดงวา่จุดทัง้สามไมอ่ยูบ่น

เสน้ตรงเดยีวกนั ดงัตวัอยา่งตอ่ไปน้ี 

 

ตวัอย่ำงท่ี 2   จุดสามจุดในแตล่ะขอ้ตอ่ไปน้ีอยูบ่นเสน้ตรงเดยีวกนัหรือไม ่

(1)  A(–2, 3) , B(–6, 1) และ C(–10, –1) 

วิธีท ำ 

52

20

416

24

1)3()62(AB

22

22











 

52

20

416

24

)11()106(BC

22

22











 

54

80

1664

48

1)3()102(AC

22

22











 

จะได ้AB+BC = AC 

ดงันั้น จุด A, B และ C อยูบ่นเสน้ตรงเดยีวกนั 

 

(2)  A(5, 3) , B(–2, 2) และ C(–1, 1) 

วิธีท ำ 

 25

50

149

17

)23()25(AB

22

22











 

2

11

1)1(

)12()12(BC

22

22









 

   102

40

436

26

1)3()15(AC

22

22











 

จะได ้AB+BC   AC และ  AB+AC   BC และ 

BC+AC   AB 

ดงันั้น จุด A, B และ C ไมอ่ยูบ่นเสน้ตรงเดยีวกนั 
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แบบฝึกทกัษะท่ี 1.4 

 

ค ำช้ีแจง  ใหน้ักเรียนแสดงวิธีท ำ 

1. จงแสดงวา่จุด A(–1, –2) , B(5, –2) และ C(2, 2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่ 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………..……………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 

2. จงแสดงวา่จุด A(2, 3) , B(9, 2) และ C(5, 6) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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3. วงกลมวงหน่ึงมจุีดศูนยก์ลางที่จุด (2, 3) และวงกลมน้ีผา่นจุด (5, 7) จงหาความยาวของเสน้ผา่นศูนยก์ลาง

ของวงกลมน้ี 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 

4. จงหาจุดบนแกน X ซ่ึงอยูห่า่งจากจุด P(5, 9) และ Q(–2, –4) เป็นระยะเทา่กนั 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………................................................................................. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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แบบทดสอบประจ ำแบบฝึกทกัษะเล่มท่ี 1 

         

ค ำช้ีแจง  ใหน้ักเรียนท ำเคร่ืองหมำย X ทบัตวัอกัษรหนำ้ค ำตอบท่ีถูกตอ้งท่ีสุดเพียงขอ้เดียว 

 

1. ระยะหา่งระหวา่งจุด (–10,7) กบัแกน Y เป็นเทา่ไร   

    ก.  10                                      ข.  7                                                   

  ค.  –7                                     ง. – 10    

 

          2. ระยะหา่งระหวา่งจุด (1,2) กบัแกน X  เป็นเทา่ไร    

    ก.  1                                      ข.  2                                                  

  ค.  3                                     ง.   4 

 

3. ระยะหา่งระหวา่งจุด (–3,11) และ จุด (–3, –5) เป็นเทา่ไร   

    ก.  16                                      ข.  10                                                  

  ค.  9                                     ง.   0 

 

4. ระยะหา่งระหวา่งจุด (–1,3) และ จุด (6,3) เป็นเทา่ไร  

    ก.  - 7                                      ข.  -5                                                 

  ค.  5                                     ง.   7 

 

5. ระยะหา่งระหวา่งจุด (–2,1) และ จุด (3,5) เป็นเทา่ไร  

    ก.  37                                      ข.  65  

  ค.  41                                     ง.   13  

 

6. ระยะหา่งระหวา่งจุด (1,1) และ จุด (3,2) เป็นเทา่ไร  

    ก.  5                                     ข.  10 

  ค.  5                                     ง.   58  

 

7. จุดบนแกน X  ซ่ึงหา่งจากจุด (2,4) และจุด (6,8) เป็นระยะทางเทา่กนัคือจุดใด  

  ก.  (5,0)                                      ข.  (10,0)                                      

  ค.  (15,0)                                       ง.  (20,0)    
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8. จุดบนแกน Y  ซ่ึงหา่งจากจุด (1,2) และจุด (5,6) เป็นระยะทางเทา่กนั คือจุดใด  

  ก.  (0,-3)                                      ข.  (0,-10)                                      

  ค.  (0,12)                                        ง.  (0,6)                                      

            

9.. ถา้ A(–4,7) ,B(2,5) และ C(4, –1) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยม ABC แลว้รูปสามเหลี่ยม  

       ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมชนิดใด 

       ก. รูปสามเหลี่ยมดา้นเทา่                     ข. รูปสามเหลี่ยมดา้นไมเ่ทา่   

       ค.  รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก                      ง.  รูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่ 

 

10. ถา้ A(6,5) ,B(1,3) และ C(5,–7) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยม ABC แลว้รูปสามเหลี่ยม  

       ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมชนิดใด 

       ก. รูปสามเหลี่ยมดา้นเทา่                 ข. รูปสามเหลี่ยมดา้นไมเ่ทา่   

       ค. รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก                 ง. รูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่  
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เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 1.1 

 

1. เฉลย     4    หน่วย 

วิธีท ำ จากโจทยก์  าหนดพิกดัของ C และพิกดัของ D  คือ C(-5,-1) และ D(-1,-1)ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากรูปจะเหน็วา่ จุด C มพีิกดัคือ (-5,-1) และจุด D มพีิกดัคือ (-1,-1)     

 จะได ้(x1,y1)= (-5,-1) และ (x2,y2)= (-1,-1)       

   x1=-5 และ  x2=-1        คา่ y มคีา่เทา่กนัคือ  y1=y2= -1       

          จะไดว้า่เสน้ตรง CD จะขนานกบัแกน X        

ดงัน้ัน จะหาระหา่งระหวา่งจุด C และ D จากสูตร CD= x1 – x2     

จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด        

จะได ้ CD   =    x1 – x2         

ดงัน้ัน CD   =    -5 – (-1)         

               =    -5 +1            

      =    -4          

      =    4     หน่วย ดงัน้ันจะไดว้า่ ระยะหา่งระหวา่งจุด C และ D หา่งกนั 4 หน่วย  

 

2. เฉลย  14  หน่วย      

วิธีท ำ จากรูปจะเหน็วา่ จุด R มพีิกดัคือ (–7, 4) และจุด Q มพีิกดัคือ (7, 4)     

   ให ้ (x1,y1) = (–7, 4) และ (x2,y2) = (7, 4)         

             x1=-7 และ  x2=7        คา่ y มคีา่เทา่กนัคือ  y1=y2= 4        

         จะไดว้า่เสน้ตรง RQ   จะขนานกบัแกน X                                                                             

ดงัน้ัน จะหาระยะหา่งระหวา่งจุด R และ Q จากสูตร RQ= x1 – x2     

   จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด       

 จะได ้ RQ   =   x1 – x2        

           ดงัน้ัน RQ   =   -7 – 7         

 X  

0 

C(–5, –1)   D(–1, –1)   

Y 

x 

Q

(-

3

, 

2

) 

P

(

2

, 

2

) 

–1 

–1 

-5   
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                 =   -14         

                 =    14          หน่วย      

              ดงัน้ันจะไดว้า่ ระยะหา่งระหวา่งจุด R และ Q หา่งกนั 14 หน่วย   

 

  3.  AB   =    x1 – x2       4.   CD   =    x1 – x2    

             =    – 5 – 3          =    – 7 –(–1)    

             =    – 5 +(– 3)          =    – 7 +1    

             =    – 8           =    – 6    

             =    8      หน่วย                                                   =   6     หน่วย        

 

  5.  5.1.   QR   =   6 –(–5)                                    5. 2.   CD   =   – 5 –(–15)       

                        =   6 +5                                                     =   – 5 +15       

                        =   11                                                        =   10    

                        =   11       หน่วย                                            =   10     หน่วย 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 1.2 

 

1. เฉลย     13    หน่วย 

วิธีท ำ โจทยก์  าหนดพิกดัของ Q และพิกดัของ R คือ Q(–3, 17) และ R(–3, 4)ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

     จะเหน็วา่ จุด Q มพีิกดัคือ (-3,17) และจุด R มพีิกดัคือ (-3,4)     

  จะได ้(x1,y1) = (-3,17) และ (x2,y2) = (-3,4)       

          y1 = 17  และ  y2 = 4       คา่ x มคีา่เทา่กนัคือ  x1 = x2 =  -3     

         จะไดว้า่เสน้ตรง QR   จะขนานกบัแกน y                                                                             

           ดงัน้ัน จะหาระหา่งระหวา่งจุด Q และ R จากสูตร QR =  y1 – y2    

          จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด       

          จะได ้ QR   = y1 – y2         

          ดงัน้ัน QR   = 17 – 4         

                             = 13          

                             = 13      หน่วย        

ดงัน้ัน จะไดว้า่ระยะหา่งระหวา่งจุด Q และจุด R เทา่กบั 13 หน่วย      

 

2. เฉลย  34  หน่วย      

วิธีท ำ 

      จากรูปจะเหน็วา่ จุด C มพีิกดั คือ (–1, 7) และจุด D มพีิกดัคือ (-1, -27)      

       จะได ้(x1,y1) = (–1, -7)และ (x2,y2) = (-1, -27)       

            y1 = -7 และ  y2 = -27   คา่ x มคีา่เทา่กนัคือ  x1 = x2 =  -1    

         จะไดว้า่เสน้ตรง CD   จะขนานกบัแกน y                                                                            

ดงัน้ัน จะหาระหา่งระหวา่งจุด C และ D จากสูตร CD= y1 – y2     

     จากสูตรการหาระยะหา่งระหวา่งจุดสองจุด       

     จะได ้ CD    =  y1 – y2         

 

X2

, 

3) 

(-

3, 

-1) 

0 

0 

R(–3, 4) 

Q(-3, 17)   

 Y 

4   

17   

-3   
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     ดงัน้ัน CD    =  -7 – (-27)         

                          =  -7 +27         

                         =  20          

                         =   20     หน่วย        

 

3.    AB   =    y1 – y2      4. CD   =   y1 – y2   

               =    7– (-6)         =    4 –(–4)           

               =    7+6         =    4 +4           

               =    13         =    8           

               =    13   หน่วย                =    8    หน่วย   

 

5.     5.1   QR  =    17 –(4)         =    17 +(-4)   =    17 +4     =  13          หน่วย     

        5.2    CD  =    – 7 –(–27)    =         20          หน่วย     

        5.3    RS  =    – 10 –55       =        65           หน่วย   
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เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 1.3 

 

1.เฉลย     10    หน่วย 

วธิที  า  

 จากโจทยก์  าหนดพิกดัของจุดศูนยก์ลางของวงกลมคือจุด (–5,4)  และวงกลมน้ีผา่นจุด   (3, –2)    

ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

จากรูป ให ้จุด O เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลมมพีิกดัคือ (-5,4) = (x1,y1)      

ใหจุ้ด A เป็นจุดบนเสน้รอบวงมพีิกดั (3,–2) = (x2,y2)                 

และให ้R แทนความยาวรัศมขีองวงกลมน้ี  จะเหน็ไดว้า่ R คือระยะทางระหวา่งจุด O และ จุด A              

จะเหน็วา่ถา้ลากสว่นของเสน้ตรงจากจุดทัง้สองแลว้สว่นของเสน้ตรง OA ไมข่นานทัง้แกน X   

และแกน Y  ดงัน้ัน เราสามารถหา R ไดจ้ากสูตร      221

2

21 yyxxOA            

จากสูตร                    221

2

21 yyxxOA        

      จะได ้            22
2435OA        

      ดงัน้ัน               22
68          

             3664         

                 100         

                         10OA      หน่วย             

ดงัน้ัน จะไดว้า่วงกลมที่มจุีดศูนยก์ลางที่จุด (–5,4) และ ผา่นจุด (3, –2)                                   

      จะมรีัศมยีาวเทา่กบั  10  หน่วย        

 

 

 

 

 

 

 

 

O(–5, 4) 

A(3,-2)   

R   
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2. เฉลย  จุดสมัผสับนแกน Y คือ พิกดั B(0,-5) 

วิธีท ำ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ให ้จุด O เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลมมพีิกดัคือ O(-2,-5) = (x1,y1)                 

ใหจุ้ด B เป็นจุดบนแกน Y ที่สมัผสัวงกลม ดงัน้ัน จุด B มพีิกดั B(0,y) = (x2,y2)     

จะเหน็วา่ ถา้ลากสว่นของเสน้ OB จะเป็นรัศมขีองวงกลมน้ี และสว่นของเสน้ตรงน้ีจะขนานกบัแกน X 

 จากทราบวา่ สว่นของเสน้ตรง OB ขนานกบัแกน X แลว้น้ัน      

 ท  าใหท้ราบวา่ คา่ y ตอ้งเทา่กนั (สมาชิกตวัหลงัมคีา่เทา่กนั)  ดงัน้ัน คา่ y = -5    

      ดงัน้ัน จะไดจุ้ดสมัผสับนแกน Y คือพิกดั B(0,y) = (0,-5)       

 

3.  เฉลย พิกดั (0, – 9)                                                                                            

 วิธีท ำ         

 

 

 

 

 

 

                       ใหจุ้ด C มพีิกดั (0,y)         

                  จะไดว้า่       CA        =         CB                  

                   2222
5)(y)3(04y60    

                2222
5)(y34y6   

                            22
5)(y94y36   

                       2510yy9168yy36 22   

                                   2y        =      –18          

                                    y         =      – 9         

                  ดงัน้ัน   มพีิกดั  (0, – 9)                                                                                                    

B(0, y) 

 x 

O(-2,-5)   

 Y 

-2 

-5 

 x 

A(6, 4) 
B(-3,5)   

 Y 

C(0, y) 

5   
4   

-3   6   
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4.  4.1          525169436241
222

    

    4.2           525169437352
222

  

    4.3          1010036646824135
222

  

 

5. จุดสมัผสับนแกน y คือ จุด (0,3) 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

X

2, 

3

) 

(-

3, 

-

1

) 

0 

0 

Y 
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Q
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-

3

, 

2

) 

P

(

2
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2

) 
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(2, 3)   

(0, 3)   
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เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 1.4 

 

1. เฉลย จุด A (-1,-2) , B (5,-2) และ C (2,2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่                                 

วิธีท ำ  จากโจทยก์  าหนดจุดยอดของรูปสามเหลี่ยม มพีิกดัดงัน้ี A (-1,-2) , B (5,-2)และ C (2,2)ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

       จากนิยามของรูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่ จะตอ้งมดีา้นเทา่กนั 2 ดา้น     

        ดงัน้ัน จะตอ้งหาความยาวของดา้นทัง้สามดา้น คือ AB , BC และ AC    

จำกสูตร    221

2

21 yyxxAB   จะได ้     22
2251AB                  

               22
06   

                 036   

                36  

                6  

จำกสูตร    221

2

21 yyxxBC  จะได ้    22
2225BC   

                   22
43   

               169  

                     25  

     5  

จำกสูตร    221

2

21 yyxxAC  จะได ้    22
2221AC             

                  22
43   

               169  

                 25  

            5  

    จาก ความยาวของดา้น BC = AC  จะเหน็วา่มดีา้นเทา่กนั 2 ดา้น     

     ดงัน้ัน จุด A (-1,-2) , B (5,-2) และ C (2,2) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมหนา้จัว่   

 X 

 Y 

B(5, -2) A(-1,-2)   

C(2, 2) 
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2. จงแสดงวา่จุด A(2, 3) , B(9, 2) และ C(5, 6) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

วิธีท ำ      ก าหนดให ้จุด A(2, 3) , B(9, 2) และ B(5, 6) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก   

      จะได ้  AB  =        50149172392
222

    

                             BC  =     321616446259 2222
    

                                         AC  =     1899(-3)3)(6352 2222
   

       เน่ืองจาก       AB 50                 

       และ  50)18()32(ACBC 2222       

               จะไดว้า่                22 ACBCBA  2        

         ดงันัน้ จุด A(2, 3) , B(9, 2) และ B(5, 6) เป็นจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก    

 

 3. วงกลมวงหน่ึงมจุีดศูนยก์ลางที่จุด (2, 3) และวงกลมน้ีผา่นจุด (5, 7) จงหาความยาวของเสน้ผา่น 

    ศูนยก์ลางของวงกลมน้ี 

 วิธีท ำ   ก าหนดให ้วงกลมวงหน่ึงมจุีดศูนยก์ลางที่จุด A(2, 3) และวงกลมน้ีผา่นจุดฺ B(5,7)   

       จะได ้  AB  =     525159(-4)3)(7352 2222
   

        เน่ืองจาก ความยาวของเสน้ผา่นศูนยก์ลางของวงกลม  เทา่กบั  2 x 5 = 10 หน่วย   

          ดงันั้น ความยาวของเสน้ผา่นศูนยก์ลางของวงกลม เทา่กบั 10 หน่วย   

                

 4. จงหาจุดบนแกน X ซ่ึงอยูห่า่งจากจุด P(5, 9) และ Q(–2, –4) เป็นระยะเทา่กนั 

   วิธีท ำ     ก าหนดให ้จุด R เป็นจุดบนแกน X มพีิกดัเป็น (x,0)      

      จะได ้                        RP   =    RQ       

                          2222 (-4))(02))(-(x905)(x     

              2222 4)(02)(x905)(x      

                    1644xx812510xx 22        

                                                    -10 x + 106 = 4x + 20      

                                                                x     =    
7

43

14

86
      

                                   ดงันั้น จุดบนแกน  X  คือ  ,0)
7

43
(     
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เฉลยแบบทดสอบประจ ำแบบฝึกทกัษะเล่มท่ี 1 

 

1)  ก  

2)  ข   

3)  ก   

4)  ง   

5)  ค  

6)  ค   

7)  ข   

8)  ข 

9)  ง   

10)  ค 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


