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ค าน า 

 ชุดฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง ภาคตัดกรวย ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4  ชุดที่ 1 เรื่อง วงกลมท่ีมีจุด
ศูนย์กลางท่ี (0,  0) มีเนื้อหาสาระเกี่ยวกับการหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมและการหา
ส่วนประกอบของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี  (0, 0) กิจกรรมท่ีใช้ในการเสริมสร้างทักษะ โดยใช้รูปแบบ
การเรียนรู้แบบร่วมมือ (Cooperative Learning) ซึ่งประกอบด้วย กิจกรรมทบทวนความรู้  ใบความรู้ 
ใบงาน แบบทดสอบย่อยระหว่างเรียนและแบบทดสอบหลังเรียนด้วยชุดฝึกทักษะท่ี 1 นักเรียน
สามารถใช้ชุดฝึกทักษะท้ังในชั้นเรียนและศึกษาเพิ่มเติมด้วยตนเองได้ 
 ในการจัดท าชุดฝึกทักษะได้ส าเร็จลุล่วงไปด้วยดีนี้ ได้รับการสนับสนุนส่งเสริมจากผู้อ านวยการ 
รองผู้อ านวยการ ผู้เชี่ยวชาญ หัวหน้ากลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์และคณะครู นักเรียน  โรงเรียน
ขุนยวมวิทยา ขอขอบพระคุณทุกท่านท่ีได้น าชุดฝึกทักษะไปทดลองใช้ พร้อมท้ังให้ข้อเสนอแนะและ
ค าแนะน าจนท าให้ชุดฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าเร็จสมบูรณ์ 
 ผู้สอนหวังเป็นอย่างยิ่งว่า ชุดฝึกทักษะเล่มนี้จะเป็นประโยชน์ต่อการเรียนการสอนคณิตศาสตร์
ในเรื่อง  ภาคตัดกรวย  ท าให้ผู้เรียนเกิดทักษะกระบวนการคิดทางคณิตศาสตร์และการท างานร่วมกัน
อย่างมีประสิทธิภาพ  
 

เสาวลักษณ์  พลศรี 
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หลักการและองค์ประกอบของชุดฝึกทักษะ 
 
ชุดฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง ภาคตัดกรวย ส าหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4 จัดท าขึ้น 

โดยใช้รูปแบบการเรียนรู้แบบร่วมมือ (Cooperative Learning) มีรายละเอียดดังนี้ 
ขั้นที่ 1    ขั้นชี้แจงวัตถุประสงค์ 
ขั้นที่ 2    ขั้นให้ข้อมูล 
ขั้นที่ 3    ขั้นจัดนักเรียนเป็นกลุ่ม 
ขั้นที่ 4    ขั้นให้ความช่วยเหลือ 
ขั้นที่ 5    ขั้นทดสอบ 
ขั้นที่ 6    ขั้นให้การเสริมแรง 
จากรูปแบบการเรียนรู้แบบร่วมมือ ผู้เขียนได้จัดท าชุดฝึกทักษะโดยให้นักเรียนศึกษาตาม

ขั้นตอน คือ เริ่มจากให้นักเรียนทบทวนความรู้  ศึกษาวัตถุประสงค์ของการเรียน ศึกษากิจกรรมและ
เนื้อหาจากใบความรู้ โดยนักเรียนศึกษาและท ากิจกรรมการเรียนเป็นกลุ่ม  มีการทดสอบความรู้และ
ครูเสริมแรงในการท ากิจกรรม ในหน่วยการเรียนรู้เรื่อง ภาคตัดกรวย ได้จัดท าชุดฝึกทักษะท้ังหมด 4 
ชุด เพื่อฝึกทักษะ ดังนี้ 
 ชุดฝึกทักษะท่ี 1  เรื่อง  วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) มีกิจกรรมฝึกทักษะ  5 ใบงาน คือ 
  ใบงานท่ี1.1  การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลม  
  ใบงานท่ี 1.2 กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน(การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลม)  
  แบบทดสอบท่ี 1.1 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
  ใบงานท่ี1.3 การหาส่วนประกอบของวงกลม  

ใบงานท่ี1.4 กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน (การหาส่วนประกอบของวงกลม) 
ใบงานท่ี1.5 การเขียนกราฟของวงกลมโดยใช้โปรแกรม GSP 
แบบทดสอบท่ี 1.2 การหาส่วนประกอบของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนท่ีคะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 
แบบทดสอบหลังเรียน(Post-Test) 
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ชุดฝึกทักษะท่ี 2  เรื่อง  พาราโบลาท่ีมีจุดยอดที่ (0, 0)  มีมีกิจกรรมฝึกทักษะ  5 ใบงาน คือ 
 ใบงานท่ี2.1 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นพาราโบลา เมื่อ แกนพาราโบลา  

      คือ แกน x  
 ใบงานท่ี2.2 การหาส่วนประกอบของพาราโบลา เมื่อ แกนพาราโบลา  

               คือ แกน x  
ใบงานท่ี2.3 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นพาราโบลา เมื่อ แกนพาราโบลา  
             คือ แกน y  
ใบงานท่ี2.4 การหาส่วนประกอบของพาราโบลา เมื่อ แกนพาราโบลา  
             คือ แกน y 
ใบงานท่ี2.5 การเขียนกราฟของพาราโบลาโดยใช้โปรแกรม GSP 
กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนท่ีคะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 
แบบทดสอบหลังเรียน(Post-Test) 
 

ชุดฝึกทักษะท่ี 3  เรื่อง  วงรีท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) มีแบบฝึกทักษะย่อย 4 แบบฝึก คือ 
ใบงานท่ี3.1 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงรี เมื่อแกนเอกอยู่บนแกน x 

  ใบงานท่ี3.2 การหาส่วนประกอบของวงรี เมื่อแกนเอกอยู่บนแกน x  
ใบงานท่ี3.3 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงรี เมื่อแกนเอกอยู่บนแกน y  
ใบงานท่ี3.4 การหาส่วนประกอบของวงรี เมื่อแกนเอกอยู่บนแกน y 
ใบงานท่ี3.5 การเขียนกราฟของวงรีโดยใช้โปรแกรม GSP 
กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนท่ีคะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 
แบบทดสอบหลังเรียน(Post-Test) 

      
ชุดฝึกทักษะท่ี 4 เรื่อง ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0)มีแบบฝึกทักษะย่อย4 แบบฝึกคือ 

ใบงานท่ี4.1 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา เมื่อแกนตามขวาง 
      อยู่บนแกน x 

ใบงานท่ี4.2 การหาส่วนประกอบของไฮเพอร์โบลา เมื่อแกนตามขวาง 
      อยู่บนแกน x 
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ใบงานท่ี4.3 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา เมื่อแกนตามขวาง 
      อยู่บนแกน y 

ใบงานท่ี4.4 การหาส่วนประกอบของไฮเพอร์โบลา เมื่อแกนตามขวาง 
      อยู่บนแกน y 

  ใบงานท่ี 4.5 การเขียนกราฟของไฮเพอร์โบลาโดยใช้โปรแกรม GSP 
กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนท่ีคะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 
แบบทดสอบหลังเรียน(Post-Test) 

 
หมายเหต ุใบงานและกิจกรรมในแต่ละชุดฝึกทักษะท่ีให้นักเรียนท า มีเฉลยใบงานและกิจกรรมตาม 

    เกณฑ์การให้คะแนนแยกไว้ต่างหาก เพื่อให้นักเรียนน าไปใช้เทียบในการตรวจและเฉลย 
    หลังจากนักเรียนท าใบงานในแต่ละชุดฝึกทักษะเสร็จสิ้น 
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    สาระส าคัญ 

 
วงกลม (circle) คือ เซตของจุดทั้งหมดในระนาบท่ีห่างจากจุด ๆ หนึ่งท่ีตรึงอยู่กับ 

ท่ีเป็นระยะทางคงตัว จุดที่ตรึงอยู่กับท่ีนี้เรียกว่า  จุดศูนย์กลาง  (center) ของวงกลม   
และระยะทางคงตัวดังกล่าวเรียกว่า  รัศมี (radius) ของวงกลม 

 

  

     วัตถุประสงค์การเรียนรู ้

 

1. เมื่อก าหนดความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมให้ สามารถหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของ
วงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของวงกลมได้ 

2. เมื่อก าหนดเงื่อนไขต่าง ๆ ให้ สามารถเขียนความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมได้ 
 

 

    สาระการเรียนรู ้

 
1. ความหมายของวงกลม 

2. ความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลม จุดศูนย์กลางอยู่ท่ี (0, 0) 
  

   

     ระยะเวลาที่ใช ้ 4   ชั่วโมง 
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     กิจกรรมการเรียนรู ้

 
กิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้ชุดฝึกทักษะชุดที่ 1 วงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (0, 0) ใช้รูปแบบ 

การเรียนรู้แบบร่วมมือ (Cooperative Learning) มีรายละเอียดดังนี้ 
 

   ขั้นที่ 1 ขั้นช้ีแจงวัตถุประสงค์ 

นักเรียนศึกษาวัตถุประสงค์ของการเรียนเร่ือง วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ให้เข้าใจ 

ขั้นที่ 2 ขั้นให้ข้อมูล 

นักเรียนศึกษาใบความรู้ เรื่อง วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) โดยแยกเป็น 

 2.1 นักเรียนศึกษาใบความรู้ท่ี 1.1 เรื่อง การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมี
จุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ซักถามในเรื่องท่ียังไม่เข้าใจโดยครูให้ค าแนะน าท าใบงานท่ี 1.1 – 1.2 และท า
แบบทดสอบท่ี 1.1 

 2.2 นักเรียนศึกษาใบความรู้ท่ี 1.2 เรื่องการหาส่วนประกอบของวงกลมท่ีมีจุด
ศูนย์กลางท่ี (0, 0)  ซักถามในเรื่องท่ียังไม่เข้าใจโดยครูให้ค าแนะน า ท าใบงานท่ี 1.3-1.5 และท า
แบบทดสอบท่ี 1.2 

 
   ขั้นที่ 3  ขั้นจัดนักเรียนเป็นกลุ่ม 

  3.1 นักเรียนจัดกลุ่มกลุ่มละ 4 คน โดยให้นักเรียนคละความสามารถ คละเพศ 
 3.2 นักเรียนแต่ละกลุ่มปฏิบัติใบงานท่ี 1.1, ใบงานท่ี 1.3 และใบงานท่ี 1.5           

เรื่องวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) โดยนักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษาหัวข้อท่ีได้รับ  
  3.3 นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันท าใบงานท่ี 1.5 โดยการปฏิบัติงานคร้ังนี้ท าลงใน
คอมพิวเตอร์ ใช้โปรแกรมคณิตศาสตร์  GSP 

 3.4 ทุกกลุ่มน า เสนองานท่ีได้รับโดยโปรแกรม GSP นักเรียน ในห้องซักถามกลุ่มท่ี
น าเสนอ 
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   ขั้นที่ 4    ขั้นให้ความช่วยเหลือ 

      เม่ือนักเรียนมขีอ้สงสัยในเร่ือง วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ให้ขอค าแนะน าจาก

ครูผู้สอนทันที 

   ขั้นที่ 5    ขั้นทดสอบ 

ทดสอบหลังเรียนจบเรื่องวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) น าคะแนนท่ีได้มาคิดเป็น 
คะแนนของกลุ่มและจะเป็นคะแนนของสมาชิกทุกคนในกลุ่ม 
 
   ขั้นที่ 6    ขั้นให้การเสริมแรง 

กลุ่มท่ีได้คะแนนมากท่ีสุด จะได้รับค าชมเชยจากครู 

 

     สื่อ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู ้

 
 ส่ือการเรียนรู้ประกอบการเรียนด้วยชุดฝึกทักษะท่ี 1 วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
เป็น สื่อประสม  ได้แก่ 

1. คอมพิวเตอร์ 
2. ใบความรู้ท่ี 1.1 – 1.2 
3. ใบงาน ท่ี 1.1 – 1.5 
4. กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนท่ีคะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 
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     การวัดผลและประเมินผลการเรียนรู ้

 
 การวัดและประเมินผล ชุดฝึกทักษะท่ี 1 วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ท าการวัดโดย 

1. การวัดและประเมินผลระหว่างเรียน 

1.1  ใบงาน ท่ี 1.1 การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
1.2  ใบงานท่ี 1.2 กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน(การหาความสัมพันธ์ท่ีมีกราฟเป็นวงกลม) 
1.3  ใบงาน ท่ี 1.3 การหาส่วนประกอบของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
1.4  ใบงานท่ี1.4 กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน (การหาส่วนประกอบของวงกลม) 
1.5  ใบงานท่ี 1.5 การเขียนกราฟของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ด้วยโปรแกรมGSP 
1.6  แบบทดสอบระหว่างเรียน  แบบทดสอบท่ี 1.1 - 1.2 

 

2. การวัดและประเมินผลหลังเรียน 

แบบทดสอบหลังเรียน เรื่อง วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 
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ทบทวนความรู ้
 

ความรู้เบื้องต้นเกี่ยวกับวงกลม (circle) 

 
วงกลม   เป็นรูปเรขาคณิตบนระนาบซึ่งแต่ละจุดบนรูปเรขาคณิตนี้ อยู่ห่างจากจุดคงที่จุดหนึ่ง

บนระนาบเดียวกันเป็นระยะเท่ากัน เรียกจุดคงที่นี้ว่า จุดศูนย์กลางของวงกลม เรียกระยะที่เท่ากันนี้ว่า  
รัศมีของวงกลม  ส่วนต่างๆเกี่ยวกับวงกลมท่ีนักเรียนเคยรู้จักมาแล้วมีดังนี้ 

 

 

 

 

 

รัศมี (r) 

 

จุดศูนย์กลาง (0, 0) 

 

 

 

เส้นรอบวง 
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การเขียนกราฟ 
 

    จงเขียนพิกัดของ A(4, 3) ,B(-3, 4) , C(-2, -3) ,D(3, -2), E(-4, 0) ,F(0, 5) และ     
     G(7, 0)  ลงบนตารางกราฟ 

วิธีท า 

 
 

 

 

 

 

 การลงพิกัดจุด (x, y) ใดๆ จะนับระยะจาก 
0 ถึงค่า x ตามแนวแกน x  แล้วนับระยะ
จาก 0 ถึงค่า y ตามแนวแกน y แล้ว
ลากเส้นขนานกับแกน xและแกน yได้จุดตัด
ของเส้นตรงเป็นพิกัดของ (x, y) นั่นเอง 

 
A(4, 3) 

B(-3, 4) 

 

 

 

 

 

C(-2, -3) 

D(3, -2) 

E(-4, 0) 

F(0, 5) 

ตัวอย่างที่ 1     
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ตัวอย่างที่ 2     
 
                       จงเขียนกราฟของสมการ  2x + y =  3 
 

วิธีท า ขั้นตอนการเขียนกราฟ มีดังนี้  
1. จัดรูปสมการใหม่     จาก 2x + y =  3 เขียนได้เป็น   y  = 3 – 2x 
2. ก าหนดค่า x และ y ให้สอดคล้องกับสมการ  y  = 3 – 2x   

 จากสมการ              y    =  3 -2x   (ก าหนดค่า x แล้วหาค่า y) 
ถ้า  x = -2    แทนค่าในสมการ  จะได้   y    =  3 –2(-2)   =  3 + 4   =  7 
ถ้า  x = -1    แทนค่าในสมการ  จะได้   y    =  3 –2(-1)   =  3 + 2   =  5 
ถ้า  x =  0    แทนค่าในสมการ  จะได้   y    =  3 –2(0)    =  3 - 0    =  3 
ถ้า  x =  1    แทนค่าในสมการ  จะได้   y    =  3 –2(1)    =  3 – 2    =  1 
ถ้า  x =  2    แทนค่าในสมการ  จะได้   y    =  3 –2(2)    =  3 – 4    =  -1 

ได้ค่า (x, y) ดังตาราง 
x -2 -1 0 1 2 

y = 3 -2x 7 5 3 1 -1 
 

3.  ลงพิกัดของจุด (-2, 7) , (-1, 5) , (0, 3) , (1, 1) , (2, -1) แล้วลากเส้นกราฟ ดังรูป  

 
 

 

 

 

 

 

(-2, 7) 

(-1, 5) 

(0, 3) 

(1, 1) 

(2, -1) 

2x + y =  3 
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         จงเขียนกราฟของสมการ   x2 + y2  =  1 
 

วิธีท า ขั้นตอนการเขียนกราฟ มีดังนี้  
ก าหนดค่า  x และ y ท่ีท าให้สมการเป็นจริง  
ถ้า  x = 0   และ    y =  1    แทนค่าในสมการ  จะได้    02 + 12       =    1      
ถ้า  x = 0   และ    y =  -1   แทนค่าในสมการ  จะได้    02 + (-1)2     =    1       
ถ้า x =  1   และ    y =  0   แทนค่าในสมการ  จะได้     12 +  02       =    1       
ถ้า x =  -1   และ    y =  0   แทนค่าในสมการ  จะได้    (-1)2 +  02     =    1       

ถ้า x =  
2

1    และ  y =  
2

3    แทนค่าในสมการ  จะได้  2
2

1
)(  +  2

2

3
)(   =  1 

ถ้า x =  -
2

1    และ  y =  
2

3    แทนค่าในสมการ  จะได้  2
2

1
- )(  +  2

2

3
)(   =  1 

 

(มีจ านวนจริง x และ y อีกมากมายนับไม่ถ้วนท่ีท าให้สมการเป็นจริง) 
 

ยกตัวอย่างคู่อันดับเพ่ือน าไปเขียนกราฟ ดังตารางต่อไปนี้ 
x -1 0 1 

y   0 1 ,  -1 0 
 

ลงพิกัดของจุด (-1, 0) , (0, 1) , (0, -1) , (1, 0)   แล้วลากเส้นกราฟ ดังรูป 

           

ตัวอย่างที่ 3     

 

 

  

(0, -1) 

(-1, 0) 

ถ้าเป็นไปได้ควร
ก าหนดค่า x และ  y 

เป็นจ านวนเต็มเพื่อให้
ง่ายต่อการเขียนกราฟ 
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ความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตวิเคราะห์เบื้องต้น 
 

1. การหาระยะระหว่างจุดสองจุด 
ถ้า P1(x1, y1)  และ P2(x2, y2)  เป็นจุดสองจุดใดๆ บนระนาบแล้ว 

                             2)
2

y-
1

(y+2)
2

x-
1

(x=
2

P
1

P  

 
      จงหาระยะระหว่างจุด  P1(1, -5)  และ  P2(5, -2) 

  วิธีท า           จาก  2)
2

y-
1

(y+2)
2

x-
1

(x=
2

P
1

P  

แทนค่า   2(-2)) - ((-5)+2 5) - (1=
2

P
1

P  

                      22)+((-5)+2 5)-(1=             

   2(-3)+2 (-4)=  
=  9+16  
= 9+16  

    =  25  
    =   5 
 
ดังนั้น  ระยะห่างระหว่าง  P1 และ  P2   
         เท่ากับ  5  หน่วย 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง 
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 

 P1(1, -5) 

P2(5, -2) 

ระยะระหว่าง P1และ P2 
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2. จุดกึ่งกลางระหว่างจุดสองจุด 

  ถ้า   P( x , y  )  เป็นจุดกึ่งกลางระหว่างจุด  P1(x1, y1)  และ P2(x2, y2)  แล้ว 

                               
2

2
x+

1
x

  =  x           ,      
2

2
y+

1
y

  =  y  

 
 

                จงหาจุดกึ่งกลางของ  AB    เมื่อก าหนด  A(-3, 6)  และ  B(7, -4) 
  วิธีท า       ให้จุดกึ่งกลางของ  A(-3, 6)  และ  B(7, -4)   คือ   )y ,x(  

                        แทนค่า         
2

7+(-3)
 =  x     ,      

2

(-4)+6
    =   y  

         =    
2

4     =     
2

2  

          =     2     =       1 
      ดังนั้น   จุดกึ่งกลางของ  AB    คือ    (2, 1)  

 
 
 
 

ตัวอย่าง  

10 

 

 

 

A(-3, 6) 

B(7, -4) 

(2, 1) 

จุดกึ่งกลาง 
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3. ระยะระหว่างเส้นตรงกับจุด 
      ระยะระหว่างเส้นตรง  Ax + By + C  =  0  เมื่อ A , B และC เป็นค่าคงตัว 

      กับ จุด  P(x1, y1)  คือ    d   =   
2B+2A

|C+
1

By+
1

Ax|
 

 
                 จงหาระยะทางระหว่างเส้นตรง    3x + 4y  =  10   กับจุด   (-2, -1) 

  วิธีท า                จาก         d   =   
2B+2A

|C+
1

By+
1

Ax|
  

จากโจทย์  สมการเส้นตรง  คือ  3x + 4y        =  10    
จัดให้อยู่ในรูป     3x + 4y – 10  =  0      
จะได้ว่า   A =  3   , B = 4   , C = - 10   
และจุด   (-2, -1)    จะได้ว่า   x1 = -2  ,  y1 = -1 

 แทนค่าจะได้       d   =   
24+23

10-(4)(-1)+(3)(-2)
     =     4        

 ดังนั้น ระยะห่างระหว่างเส้นตรง   3x + 4y  =  10    กับจุด  (-2, -1)  เท่ากับ  4  หน่วย 

   
 

ตัวอย่าง 

 

 

 

3x + 4y  =  10     

 (-2, -1)   

 

ระยะของจุด

กับเส้นตรง 
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ทบทวนการใช้โปรแกรม The Geometer''s Sketchpad (GSP) 
 

1. หน้าจอหลักของโปรแกรม GSP 

 
 

2. เลือกเมนูกราฟ    เลือกเมนู  วาดกราฟของฟังก์ชันใหม่ 
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3. พิมพ์ฟังก์ชันท่ีตอ้งการเขียนกราฟ โดยจัดสมการในเทอมของ x   

เช่น    สมการ   x2 + y2  =   4      จัดรูปสมการจะได้    y   =   2 x-4±  
 3.1 พิมพ์สมการ  โดยเลือกเมนูฟังก์ชัน  เลือก sqrt  แล้วพิมพ์   4 – x2    ดังรูป 

 
  

3.2 คลิ๊ก ตกลง  จะได้กราฟ ดังรูป 
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 3.3  พิมพ์สมการ  โดยเลือกเมนูฟังก์ชัน  เลือก sqrt  แล้วพิมพ์ เครื่องหมายลบ (-) หน้า sqrt   
แล้วพิมพ์  4 – x2    จะได้ฟังก์ชัน ดังรูป 

 
 
 3.4 คลิ๊ก  ตกลง  จะได้กราฟดังรูป  (สมการคือ   x2 + y2  =  4 )     

 
 
  

  

 

พร้อมแล้ว  นักเรียนไปศึกษาเรื่อง วงกลม 
ที่มีจุดศูนยก์ลางที่ (0, 0) ได้เลยค่ะ 
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ใบความรู้ที่ 1.1  
 

 

 
  
 
 บทนิยาม    

วงกลม (circle) คือ เซตของจุดทั้งหมดในระนาบท่ีห่างจากจุด ๆ หนึ่งท่ีตรึงอยู่กับ 
ท่ีเป็นระยะทางคงตัว จุดที่ตรึงอยู่กับท่ีนี้เรียกว่า  จุดศูนย์กลาง  (center) ของวงกลม   
และระยะทางคงตัวดังกล่าวเรียกว่า  รัศมี (radius) ของวงกลม 

 
 จากบทนิยามของวงกลม ให้นักเรียนศึกษา ตัวอย่างจากกราฟของวงกลมต่อไปนี้  

 

 
 
 

การหาความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (0, 0) 

(-5, 0) (5, 0) 

(0, 5) 

(0, -5) 

 

 

 

 
O(0, 0) 

r = 5    

 

P(2, y) 
 
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 พิจารณาจากกราฟ   
1. วงกลมมีจุดศูนย์กลางท่ี  O(0, 0) 
2. วงกลมนี้มีรัศมียาว   5   หน่วย  
3. จุดต่าง ๆ ท่ีอยู่บนวงกลมนี้  ได้แก่  {(5, 0), (0, 5), (-5, 0), (0, -5), (3, 4), (4, 3),  

(-3, -4), …}   มีจุดอื่น ๆ อีกมากมายนับไม่ถ้วน 
 4.  ต้องการหาพิกัดของจุด P(2, y) 

จุด P ห่างจากจุด O  เป็นระยะ   5  หน่วย  เพราะ  PO   เป็นรัศมีของวงกลม 
 

ถ้า p1(x1, y1) และ  p2(x2, y2) เป็นจุดในระนาบ ระยะทาง 

ระหว่างจุด p1 และ p2  เท่ากับ  2)2y-1(y+2)2x-1(x  

 
 เนื่องจาก ระยะจากพิกัดจุด P(2, y)  และ  O(0, 0) เท่ากับ  5 หน่วย 

แทนค่า จะได้ว่า 

         5    =   20)-(y+20)-(2  

    5 = 2(y)+2(2)  
 ยกก าลังสองท้ังสองข้างของสมการ  จะได้ 
    52 = 22  +  y2                 

หรือ 22  +  y2        = 52        ……..(1)   * 
        y2 = 25 – 4 
    y2 = 21 
    y = 21   หรือ  - 21   

แต่พิกัดของจุด  P   อยู่ในควอดรันต์ที่ 1  ค่า  y  เป็นค่าบวก  ดังนั้นจะได้ว่า  y = 21  
นั่นคือ  พิกัดของจุด P  คือ   (2, 21 )   

   
 
 
 

     ใช้ความรู้เดิม 
การหาระยะระหว่างจุด          
   สองจุด  นั่นเอง 

เราหาพิกัดของจุด P ได้แล้ว 
เรามาตรวจสอบกันว่าจุดอ่ืน ๆ
เป็นจริงตามสมการ …… (1) 
หรือไม่   ไปดูกันเลยค่ะ 
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 จากสมการ  …..(1)         22  +  y2           =    52       
 จุด P(2, 21  )  แทนค่าในสมการ  จะได้ 22  +  21 2        =    52     เป็นจริง 
  
 
 
 
 
  จุด (5, 0) หาได้จากสมการ  52  +  02     =    52      จริง        
     จุด (-5, 0) หาได้จากสมการ       (-5)2  +  02     =    52    จริง    

จุด (0, 5) หาได้จากสมการ      02  +  52     =    52    จริง    
จุด (0, -5) หาได้จากสมการ       02  +  (-5)2     =    52    จริง    
จุด (3, 4) หาได้จากสมการ      32  +  42     =    52    จริง    
จุด (4, 3) หาได้จากสมการ      42  +  32     =    52    จริง    
จุด (-3, 4) หาได้จากสมการ       (-3)2  +  42     =    52    จริง    

                                                      
                                                      
                                                       
  

     จะได้ว่า  ถ้าจุด (x, y) เป็นจุดใด ๆบนวงกลมนี้ จะเป็นจริงตามสมการ   x2  +  y2  =   52   
นั่นคือ   

1. จะเขียนเซตของจุดต่าง ๆเหล่านี้แบบแจกแจงสมาชิก  คือ  {(5, 0), (0, 5), (-5, 0), (0, -5), 
(3, 4), (4, 3), (-3, -4), …}   

2. จะเขียนเซตของจุดต่าง ๆเหล่านี้แบบบอกเง่ือนไขของสมาชิก  คือ   

{(x, y) x2 + y2  =  52}   
 
 
 
 
 
  

จากจุดต่างๆ บนวงกลม  จะหามา
จากสมการนี้หรือเปล่านะ       
ไปตรวจสอบกันเลยค่ะ 

 

จะเรียกลักษณะการเขียนแบบนี้ว่า  

“ความสัมพันธ์ที่มีกราฟเป็นวงกลมที่มีจุด

ศูนย์กลางที่ (0, 0)  รัศมียาว 5 หน่วย”  ค่ะ 
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ถ้าใหจุ้ด  P(x, y) เป็นจุดใด ๆ บนวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี C(0, 0) และ  
ความยาวรัศมี ยาว  r  หน่วย    

จะเขียนสมการของวงกลม   คือ  2y+2x  =  r2  
    และจะเขียนความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี C(0, 0) และ 

ความยาวรัศมียาว  r  หน่วย    คือ     (x, y) 2y+2x = r2 
 

          

 

ตัวอย่างท่ี 1  จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม มีจุดศูนย์กลางท่ีจุด  (0, 0) และ                      
                 รัศมียาว  6 หน่วย พร้อมท้ังเขียนกราฟ 
วิธีท า      จาก  สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี  C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r  หน่วย 

             คือ  2r=2y+2x  
  โจทย์ก าหนด  r  =  6  ดังนั้น  สมการคือ  26  =2y+2x  
     หรือ     สมการคือ  36  =2y+2x  
ดังนั้น  ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม  คือ  (x, y) 36  =2y+2x  
 

เขียนกราฟได้ดังนี้  (ก าหนดค่า x และ  y เป็นจ านวนเต็มให้สมการเป็นจริงเพื่อเขียนกราฟได้ง่าย) 

  จากสมการ    36   =2y+2x   
 

x -6 0 6 0 
y 0 -6 0 6 
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เขียนคู่อันดับที่ได้  คือ   (-6, 0) , (0, -6) , (6, 0) , (0, 6)   ลงบนตารางกราฟ แล้วเขียน      
กราฟของสมการ  คือ  

 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   ถ้าโจทยก์ าหนดมาเป็นความยาวเส้นผ่าน
ศูนยก์ลางจะหาสมการได้ยังไงนะ 

 

(-6, 0) (6, 0) 

(0, 6) 

(0, -6) 

 

 

 

 (0, 0) 

r  =  6    

 
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    ตัวอย่างท่ี  2  จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม มีจุดศูนย์กลางท่ีจุด  (0, 0) และ  
                 เส้นผ่านศูนย์กลางยาว  14  หน่วย พร้อมท้ังเขียนกราฟ 
วิธีท า   เนื่องจาก    รัศมียาวเป็นครึ่งหนึ่งของความยาวเส้นผ่านศูนย์กลาง 
          จากโจทย ์   ถ้าเส้นผ่านศูนย์กลางยาว  14  หน่วย  จะได้รัศมี  r  =  7 

สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี  C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r  หน่วย   คือ  2r=2y+2x  
เมื่อ  r = 7     แทนค่าในสมการ  จะได้สมการคือ  27  =  2y+2x  
                       หรือ          สมการคือ  49  =  2y+2x  
ดังนั้น  ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม  คือ  (x, y) 49  =  2y+2x  
เขียนกราฟได้คือ 
 

 
 
 
 
 
 

(-7, 0) (7, 0) 

(0, 7) 

(0, -7) 

 

 

 

 (0, 0) 

r  =  7    

 

 
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ตัวอย่างท่ี 3  จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม มีจุดศูนย์กลางท่ีจุด  (0, 0) และ                      
                 ผ่านจดุ (2, 3)  พร้อมท้ังเขียนกราฟ 
วิธีท า      จาก  สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี  C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r  หน่วย 

             คือ  2r=2y+2x   (โจทยไ์ม่ได้ก าหนดความยาวรัศมี  r) 
  จากโจทย์  เขียนกราฟคร่าว ๆ ของวงกลมได้ดังนี้  

 
หาความยาวรัศมีจากระยะระหว่างจุด (2, 3) กับ  (0, 0) 

  จะได้    r = 2)2y-1(y+2)2x-1(x  

      = 20)-(3+20)-(2  

      = 23  +22  =   9  +4
  
 =  13  

   จาก สมการ    2r    =2y+2x  

  จะได้     
213   =2y+2x  

       13   =  2y+2x  
ดังนั้น  ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม  คือ  (x, y) 13   =  2y+2x  

 

O(0, 0) 
 

(2, 3) 
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          ค าถามชวนคิด 
          

 ถ้าก าหนดสมการต่อไปนี้ นักเรียนคิดว่าควรก าหนดจ านวนเต็ม x  และ y เท่าไร 
เพื่อให้ง่ายต่อการเขียนกราฟ 

1. x2 + y2  =  4 
 

2. x2 + y2  =  9 
 

3. x2 + y2  =  16 
 

4. x2 + y2  =  36 
 

5. x2 + y2  =  100 
 

6. x2 + y2  =  144 
 

7. x2 + y2  =  169 
 

8. x2 + y2  =  225 
 
 

 
 
 
 
 

 
 

x     
y     

 x     
y     

 
x     
y     

 
x     
y     

 
x     
y     

 
x     
y     

 
x     
y     

 
x     
y     
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ใบงานที่ 1.1 
 

 
   

 
 
 

 
 
 
 
 

   จงเขียนความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีสอดคล้องกับเงื่อนไขต่อไปนี้ พร้อมท้ังเขียนกราฟ       
1.  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และรัศมียาว  8  หน่วย 

วิธีท า   จาก  สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี  C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r  หน่วย 

           คือ  2r=2y+2x  
  โจทย์ก าหนด  r  =  …………..  ดังนั้น  สมการคือ  2......=2y+2x  
             หรือ     สมการคือ  …………………………………………... 

ดังนั้น  ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม  คือ  (x, y) 2y+2x = ………  
เขียนกราฟได้คือ 

 
 
 
 
 
 
 

การหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ r หน่วย 
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2. จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ (0, 0) และกราฟของวงกลมตัดแกน x ท่ีจุด (4, 0)   
และ (-4, 0) 

วิธีท า
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 

 
 
 
 
 
 
 

 ง่าย ๆแบบนี ้
ท าข้อต่อไปเลยค่ะ 
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3. จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ (0, 0) และกราฟของวงกลมตัดแกน y ท่ีจุด (0, 7)  
และ (0, -7) 

วิธีท า
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 
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 4.  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และเส้นผ่านศูนย์กลาง  18 หน่วย 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 
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5.  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และผ่านวงกลมผ่านจุด (-3, 1) 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  

เขียนกราฟได้คือ 
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ใบงานที่ 1.2 (กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน) 
 

 
   

 
 
 

 
 
 
 

1. จงเขียนความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีสอดคล้องกับเงื่อนไขต่อไปนี้ พร้อมท้ังเขียนกราฟ       
1.1  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และรัศมียาว  5  หน่วย 

วิธีท า   จาก  สมการวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี  C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r  หน่วย 

           คือ  2r=2y+2x  
  โจทย์ก าหนด  r  =  …………..  ดังนั้น  สมการคือ  2......=2y+2x  
             หรือ     สมการคือ  …………………………………………... 

ดังนั้น  ความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม  คือ  (x, y) 2y+2x = ………  
เขียนกราฟได้คือ 

 
 
 
 
 
 
 
 

การหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ r หน่วย 
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1.2 จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ (0, 0) และกราฟของวงกลมตัดแกน x ท่ีจุด ( 7 , 0)   
และ (- 7 , 0) 

วิธีท า
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 

 
 
 
 
 
 
 

 ง่าย ๆแบบนี ้
ท าข้อต่อไปเลยค่ะ 
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 1.3  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และผ่านวงกลมผ่านจุด (-1, 4) 
วิธีท า
................................................................................................................................................... ...... 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 
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2.  ในท้องถิ่นอ าเภอขุนยวม  จังหวัดแม่ฮ่องสอนมีชนเผ่าไทยใหญ่ ท่ีมีหมวกซึ่งเป็นเอกลักษณ์ของชาว
ไทยใหญ่เรียกว่า กุ๊บ ลักษณะฐานเป็นรูปวงกลม ดังรูป ถ้าให้ฐานของกุ๊บมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และมี
ความยาวของเส้นผ่านศูนย์กลางของฐานกุ๊บยาว 50 เซนติเมตร (1หน่วย : 10 ซม.) จงหาความสัมพันธ์
ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมบริเวณท่ีเป็นฐานของกุ๊บใบนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
วิธีท า 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
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3.  “ถั่วเน่าแผ่น”  เป็นอาหารท่ีได้จากการถนอมอาหารวิธีหนึ่งของคนในท้องถิ่นจังหวัดแม่ฮ่องสอน 
เป็นผลิตภัณฑ์ท่ีท าจากเมล็ดถั่วเหลืองหรือถั่วเน่า มีลักษณะเป็นรูปวงกลม ดังรูป ถ้าให้ถั่วเน่าแผ่น มี
จุดศูนย์กลางท่ี  (0, 0) และมีความยาวของเส้นรอบรูปยาว 44  เซนติเมตร จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมี
กราฟเป็นวงกลมของถั่วเน่าแผ่นนี้  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
วิธีท า 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
 
 
 
 
 

 
 

 

 
ตัวอย่างถั่วเน่าแผ่น 
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แบบทดสอบที่ 1.1 
หน่วยการเรียนรู้   ภาคตัดกรวย 

เร่ือง  การหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางอยู่ที่ C(0, 0)  
และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย 

 

ค าช้ีแจง  ข้อสอบฉบับนี้เป็นแบบอัตนัยจ านวน 2 ข้อ เกี่ยวข้องกับหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็น 
   วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย ให้นักเรียนท าด้วยตนเองเพื่อ 
    ทดสอบความเข้าใจหลังจากท ากิจกรรมตามใบงานท่ี 1.1-1.2  ครบแล้ว โดยแสดงวิธีท า      
    ลงในกระดาษค าตอบเท่านั้น (ข้อละ 5 คะแนน) 

************************************ 
1. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และความยาวเส้นผ่าน

ศูนย์กลางเท่ากับ  6 หน่วย พร้อมท้ังเขียนกราฟ  
 

2. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี (0, 0) และกราฟของวงกลมตัด
แกน y ท่ีจุด (0, 10) และ (0, -10)   
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบที่ 1.1 
เร่ือง  การหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางอยู่ที่ C(0, 0)  

และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย 
 

ชื่อ.....................................นามสกุล...........................ชั้น ม. ………..เลขที.่............ 
1. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และความยาวเส้นผ่าน

ศูนย์กลางเท่ากับ  6 หน่วย พร้อมท้ังเขียนกราฟ  
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 

เขียนกราฟได้คือ 
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2. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี (0, 0) และกราฟของวงกลมตัด
แกน y ท่ีจุด (0, 10) และ (0, -10)   

…………………………………………………………………………………………………….………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 

 
 
 

  
 
 
 

 
 
หมายเหตุ : ให้นักเรียนบอกระดับความพึงพอใจของคะแนนที่ได้จากแบบทดสอบ  

คะแนนที่ได้ / คะแนนเต็ม 

 

 

            พอใจมาก 

            พอใจปานกลาง 

            พอใจนอ้ย 
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ใบความรู้ที่ 1.2 
 

 

  
 
 

                                                                            
          

  ตัวอย่างท่ี 1    จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟ 

  ของความสัมพันธ์    (x, y)x2 + y2 = 9 

วิธีท า  จากโจทย์    สมการคือ  2y+2x  =   9 

       2y+2x =   32 

  ดังนั้น  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และรัศมี  3  หน่วย  
เขียนกราฟ ดังนี้ 

 
 

ลองดูสิว่า... ถ้าเราต้องการรู้ว่า
วงกลมมีรัศมียาวเท่าไร  จะดูจาก
สมการของวงกลมนั้น ได้อย่างไร? 

 

 ง่ายจังเลย 
อีกข้อสิ 

 

 

การหาส่วนประกอบของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (0, 0) 

 

(-3 0) 

(0, -3) 

(0, 3) 

(3, 0) 

 

 

  
(0, 0) 

r  =  3    
 
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  ตัวอย่างท่ี 2    จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของ 

            ความสัมพันธ์       (x, y)x2 + y2 -  7  = 0 

วิธีท า    จากโจทย์   สมการคือ   2y+2x - 7     =  0 

       2y+2x      =  7 
2y+2x    =   2)7(   

  ดังนั้น  จุดศูนย์กลางของวงกลมคือ  (0, 0)   และรัศมี  7   หน่วย  ( 7   2.65) 
เขียนกราฟ ดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
                                                        

 ง่าย ๆ แบบนี้  ทุกคนคงท าถูก 
ทุกข้อนะจ๊ะ สรุปแล้ว  ถ้าจัดรูปสมการวงกลมในรูป       

x2+y2 = r2  แสดงว่า  วงกลมนั้นมีจุดศูนย์กลาง  
ท่ี (0, 0)  และรัศมียาว  r  หน่วย   นั่นเอง 

( 7 , 0) (- 7 , 0) 

(0, 7 ) 

(0, - 7 ) 

 

 

 

 

(0, 0)  
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ใบงานที่ 1.3 
 

 
การหาส่วนประกอบของวงกลม ท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 

จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของความสัมพันธ์ต่อไปนี้                    

1.  (x, y) 2y+2x =  16 

วิธีท า  จากโจทย์   สมการคือ    2y+2x =   16 

       2y+2x =   42 

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  
เขียนกราฟได้คือ 
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2.  (x, y) 2y+2x =  10 
วิธีท า    

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 
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3.  (x, y) 2y+2x - 121  = 0 

วิธีท า    จากโจทย์   สมการคือ   2y+2x -121   = 0 

       2y+2x    = 121 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  

 
เขียนกราฟได้คือ 
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4.  (x, y)  2y+2x - 225= 0 
วิธีท า 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  

 
เขียนกราฟได้คือ 
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5.  (x, y)  2y+2x - 18 = 0 
วิธีท า 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  

 
เขียนกราฟได้คือ 
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ใบงานที่ 1.4 (กิจกรรมเสริมนอกเวลาเรียน) 
 

 
 

   

 
 

 
การหาส่วนประกอบของวงกลม ท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) 

1. จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของความสัมพันธ์ต่อไปนี้                    

1.1 (x, y) 2y+2x =  9 

วิธีท า  จากโจทย์   สมการคือ    2y+2x =   9 

       2y+2x =     

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  
เขียนกราฟได้คือ 
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1.2   (x, y) 2y+2x =  11 
วิธีท า    

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  
 

เขียนกราฟได้คือ 
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3.  (x, y) 2y+2x - 64  = 0 

วิธีท า    จากโจทย์   สมการคือ   2y+2x - 64    = 0 

       2y+2x     =  .......... 
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  
.................................................................................................................................................................  

 
เขียนกราฟได้คือ 
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2. ขนมของชาวไทยใหญ่ชนิดหนึ่ง ภาษาไทยใหญ่ เรียกว่า “ข้าวมูนข่วย” (ขนมวง) มีลักษณะเป็นรูป
วงกลม  ดังรูป ถ้าก าหนดให้จุดศูนย์กลางของ “ข้าวมูนข่วย” (ขนมวง) อยู่ท่ีจุด (0, 0) ซึ่งลักษณะของ
วงกลมภายนอกมีขนาดตามสมการคือ x2 + y2 = 16  และ  ลักษณะของวงกลมภายในมีขนาดตาม
สมการคือ  x2 + y2 = 4  จงหาความยาวของรัศมีภายนอกและรัศมีภายในของ “ข้าวมูนข่วย”  
(ขนมวง) นี้ พร้อมท้ังเขียนกราฟของวงกลม 
วิธีท า    

 
 

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  

.................................................................................................................................................................  
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ใบงานที่ 1.5 
 

 
การเขียนกราฟของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) ด้วยโปรแกรม GSP 

 

กลุ่มที่ .......................... 

 

สมาชิกกลุ่ม 

1……………………………………………………….……………………………………………ประธาน 

2……………………………………………………………….……………………………………รองประธาน 

3……………………………………………………………………………….……………………สมาชิก 

4……………………………………………………………………………….……………………สมาชิก 

5…………………………………………………………………………………..…………………เลขานุการ 

 

ค าชี้แจง ให้แต่ละกลุ่มช่วยกันแต่งโจทย์เกี่ยวกับ วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0)          

กลุ่มละ 2 ข้อ  จากนั้นแสดงวิธีการหาค าตอบ (เขียนกราฟ) โดยใช้โปรแกรม 

GSP แล้วน าเสนอ พร้อมท้ังตั้งค าถาม 2 ค าถามให้เพื่อนในห้องตอบ 
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แบบทดสอบที่ 1.2 
หน่วยการเรียนรู้   ภาคตัดกรวย 

เร่ือง  การหาส่วนประกอบของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางอยู่ที่ C(0, 0)  
และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย 

 

ค าช้ีแจง  ข้อสอบฉบับนี้เป็นแบบอัตนัยจ านวน 2 ข้อ เกี่ยวข้องกับหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็น 
   วงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางอยู่ท่ี C(0, 0) และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย ให้นักเรียนท าด้วยตนเองเพื่อ 
    ทดสอบความเข้าใจหลังจากท ากิจกรรมตามแบบฝึกทักษะท่ี 1.2  ครบแล้ว โดยท าการ 
    แสดงวิธีท าลงในกระดาษค าตอบเท่านั้น (ข้อละ 5 คะแนน) 

************************************ 
1. จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของความสัมพันธ์                   

(x, y) 2y+2x =  49 
2. จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวของเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟ

ของความสัมพันธ์    (x, y) 2y+2x - 64  =  0 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบที่ 1.2 
เร่ือง  การหาส่วนประกอบของวงกลมที่มีจุดศูนย์กลางอยู่ที่ C(0, 0)  

และรัศมีเท่ากับ  r หน่วย 
 

ชื่อ.....................................นามสกุล...........................ชั้น ม. ………..เลขที.่............ 
1. จงหาจุดศูนย์กลางและรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของความสัมพันธ์                   

(x, y) 2y+2x =  9 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 

เขียนกราฟได้คือ 
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2. จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวของเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟ

ของความสัมพันธ์    (x, y) 2y+2x - 64  =  0 
…………………………………………………………………………………………………….………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………….……………………………………… 

 
 
 

  
 
 
 

 
 
หมายเหตุ : ให้นักเรียนบอกระดับความพึงพอใจของคะแนนที่ได้จากแบบทดสอบ  

คะแนนที่ได้ / คะแนนเต็ม 

 

 

            พอใจมาก 

            พอใจปานกลาง 

            พอใจนอ้ย 
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กิจกรรมเสนอแนะส าหรับนักเรียนที่คะแนนไม่ผ่านเกณฑ์และคนเก่ง 

 
 

 กิจกรรมเสนอแนะสาหรับนักเรียนที่คะแนนไม่ผ่านเกณฑ์ 
1. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม ซึ่งมีจุดปลายของเส้นผ่านศูนย์กลาง 

อยู่ท่ี  (7, 0) และ (-7, 0) 
2. จงหาจุดศูนย์กลางและความยาวของรัศมีของวงกลม พร้อมท้ังเขียนกราฟของ

ความสัมพันธ์ (x, y) 2y+2x - 16  =  0 
 
 
 
 กิจกรรมเสนอแนะสาหรับนักเรียนคนเก่ง 

1. จงหาความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลม ซึ่งมีจุดปลายของเส้นผ่านศูนย์กลาง 
อยู่ท่ี  (3, 4) และ (-3, -4) 

2. จงหาความยาวของเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และ 

เส้นรอบวงยาว 14  หน่วย   
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ศึกษาเข้าใจแล้ว 
นกัเรียนมาท าแบบทดสอบหลงัเรียนนะคะ 
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http://www.google.co.th/imgres?q=%E0%B8%82%E0%B8%AD%E0%B8%9A%E0%B8%AB%E0%B8%99%E0%B9%89%E0%B8%B2%E0%B8%81%E0%B8%A3%E0%B8%B0%E0%B8%94%E0%B8%B2%E0%B8%A9&start=140&sa=X&biw=1280&bih=522&tbm=isch&tbnid=BNS68hXyVrn8bM:&imgrefurl=http://kmddc.go.th/headlineitem.aspx?itemid=3989&docid=U_66vP3RIgQ3lM&imgurl=http://kmddc.go.th/Library/headlines/_images/pr_guide_present_network_pic6.jpg&w=138&h=182&ei=Y57JUdTEBcPmrAfi-YHoBw&zoom=1&iact=hc&dur=109&page=7&tbnh=145&tbnw=110&ndsp=29&ved=1t:429,r:43,s:100,i:133&tx=94&ty=77&vpx=424&vpy=91&hovh=145&hovw=110


 
แบบทดสอบหลังเรียน (Post - test) 

ชุดฝึกทักษะคณิตศาสตร์ ชุดที่ 1  เรื่อง วงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (0, 0) 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4  

 
****************************************************************** 

ค าชี้แจง  ให้นักเรียนอ่านค าถามต่อไปนี้ทีละข้อ แล้วท าเครื่องหมายกากบาทลงในกระดาษค าตอบใน
ตัวเลือก ก ข ค ง  ท่ีนักเรียนเห็นว่าถูกต้องท่ีสุดเพียงข้อเดียว  ใช้เวลาท าแบบทดสอบ 15 นาที 
 
1.  ข้อใดเป็นความสัมพันธ์ซึ่งมีกราฟเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมีของวงกลมยาว        
     9  หน่วย 

 ก .  (x, y) 2y+2x =  9  ข. (x, y) 2y+2x =  19  

 ค.  (x, y) 2y+2x =  81  ง.  (x, y) 2y+2x =  9  
 
2. ข้อใดเป็นสมการของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ี (0, 0) และรัศมีของวงกลมยาว  5   หน่วย 
 
 
 
 
 
 ก .  x2 + y2  =  5  ข.  x2 + y2  =  10  
 ค.  x2 + y2  =  25  ง.  x2 + y2  =  5  
 
3. ข้อใดเป็นสมการของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ีจุดก าเนิดและความยาวของเส้นผ่านศูนย์กลาง     

    ยาว  2 7   หน่วย 

 ก .  x2 + y2  =  7   ข.  x2 + y2  =  7  
 ค.  x2 + y2  =  49  ง.  x2 + y2  =  14 
 

( 5 , 0) (- 5 , 0) X 

Y 
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4. ข้อใดเป็นสมการของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ีจุดก าเนิดและจุดปลายของเส้นผ่านศูนย์กลางของ 
    วงกลมอยู่ท่ี (7, 0) และ (-7, 0)    

 ก .  (x, y) 2y+2x =  5  ข.  (x, y) 2y+2x =  7 

 ค.  (x, y) 2y+2x = 49  ง.  (x, y) 2y+2x = 14 
 
5. ข้อใดเป็นสมการของวงกลมท่ีมีจุดศูนย์กลางท่ีจุดก าเนิดและเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลมยาว   

16  หน่วย 
 ก .  x2 + y2  =  16   ข.  x2 + y2  =  16  

 ค.  x2 + y2  =  4   ง.  x2 + y2  =  4 
 
6. จากความสัมพันธ์  {(x, y)| x2+ y2 = 16}   วงกลมจะมีจุดศูนย์กลางและรัศมีตรงกับข้อใด 
 ก.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  4  หน่วย 
 ข.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  8  หน่วย 
  ค.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  16  หน่วย 
     ง.  ไม่มีข้อใดถูก 
 
7. วงกลมมีสมการ  x2+ y2 – 15  = 0   วงกลมจะมีจุดศูนย์กลางและรัศมีตรงกับข้อใด 
 ก.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว 15  หน่วย 
 ข.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  7.5  หน่วย 
  ค.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  15   หน่วย 
     ง.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  57.   หน่วย 
 
8.  จากความสัมพันธ์  {(x, y)| x2+ y2 = 100}   วงกลมจะมีจุดศูนย์กลางและรัศมีตรงกับข้อใด 
 ก.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  100  หน่วย 
 ข.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  10  หน่วย 
  ค.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  50  หน่วย 
     ง.  จุดศูนย์กลาง (0, 0) ,  รัศมียาว  50   หน่วย 
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9.  จากความสัมพันธ์  {(x, y)| x2+ y2 – 100 = 0}   ข้อใดกล่าวไม่ถูกต้อง 
 ก.  วงกลมมีรัศมียาว  10  หน่วย 
 ข.  วงกลมมีรัศมียาว  50  หน่วย 
  ค.  วงกลมมีจุดศูนย์กลางท่ีจุดก าเนิด และจุด (8, 6) เป็นจุดที่อยู่บนวงกลม 
     ง.  วงกลมมีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว 20 หน่วย 
 
10. ข้อใดกล่าวถูกต้อง 
 ก.  วงกลมท่ีมีสมการ  x2+ y2 – 4  = 0   จะรัศมียาว 2 หน่วย 
 ข.  วงกลมท่ีมีสมการ  x2+ y2   = 5   จะรัศมียาว 5 หน่วย 

  ค.  สมการวงกลมมีจุดศูนย์กลางท่ีจุดก าเนิด และ รัศมียาว 7  คือ x2+ y2 = 7  
     ง.  สมการวงกลมท่ีมีเส้นผ่านศูนย์กลางยาว 9 หน่วย คือ x2 + y2  =  4.5 
 

************************************** 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตรวจสอบความเรียบร้อยถูกต้อง 
ก่อนส่งคุณครูนะคะ 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลังเรียนชุดฝึกทักษะที่ 1 

เร่ือง วงกลมที่มีจุดศูนย์กลางที่ (0, 0) 
 
 

ชื่อ.....................................นามสกุล...........................ชั้น ม.………..เลขที่............. 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2    

 

3    
 

4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

 

หมายเหตุ : ให้นักเรียนบอกระดับความพึงพอใจของคะแนนท่ีได้จากแบบทดสอบ 

 

ลงชื่อ .................................................... ผู้ประเมิน 

(..............................................) 

วันท่ี ........ เดือน ..................... พ.ศ....... 

 

คะแนนที่ได้ / คะแนนเต็ม 

 

 

 

          พอใจมาก 

          พอใจปานกลาง 

          พอใจน้อย 
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