
   แบบฝกทักษะณิตศาสตร 
                
          กลุมสาระคณิตศาสตร  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 4 
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        โรงเรียนวังหมีพิทยาคม   องคการบรหิารสวนจังหวัดนครราชสีมา 

 
         

เผย
แพ
ร่บ
นเ
ว็บ
ไซ
ต์

ww
w.
kr
oo
ba
nn
ok
.co
m



 
 
 
 
   

1

   
 
  
 แบบฝกทักษะทางคณิตศาสตรชุด  เมทริกซ  กลุมสาระคณิตศาสตร   
ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4   เลมท่ี 6  เรื่อง ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3×3  
จัดทําขึ้นเพื่อเปนสื่อประกอบการเรียนการสอน   เพื่อพัฒนาการเรียนการสอนใหประสบ
ผลสําเร็จ   นกัเรียนสามารถศึกษาคนควาดวยตนเอง  เปนสื่อการสอนที่ชวยแบงเบา
ภาระของครผููสอนไดมาก  และใชไดดีมีประสิทธิภาพ  สามารถอํานวยประโยชนตอ 

การเรียนการสอนใหบรรลุตามวัตถุประสงคของหลักสูตรไดเปนอยางดี 
  ผูจัดทําหวังวาแบบฝกทักษะทางคณิตศาสตรเลมนี้  คงจะเปนประโยชนตอ 

การสอนของครูและการเรยีนรูของนักเรียน  นักเรียนสามารถนําความรูนี้ไปใชประโยชน
ในชีวิตประจําวันไดอยางถูกตองตอไป 
 
                                                                            นางกนิษภาดา  แสงนารี 
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 หนา 
คําชี้แจงในการเรียน  1   
จุดประสงคของการใชแบบฝกทักษะทางคณิตศาสตร 2 
สาระสําคัญ  3 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 4 
แบบทดสอบกอนเรียน 5 
เฉลยแบบทดสอบกอนเรียน 7 
เนื้อหาการเรียนรู  ดีเทอรมินันทมิติ 3×3 8 
แบบฝกทักษะที่ 1 12 
เฉลยแบบฝกทักษะที่ 1 13 
เนื้อหาการเรียนรู  ดีเทอรมินันทมิติ 3×3 15 
แบบฝกทักษะที่ 2 20  
เฉลยแบบฝกทักษะที่ 2 21 
สมบัติของดีเทอรมินันท 24 
แบบฝกทักษะที่ 3 27 
เฉลยแบบฝกทักษะที่ 3 28 
แบบฝกทักษะที่ 4 29 
เฉลยแบบฝกทักษะที่ 4 30 
แบบทดสอบหลังเรียน 31 
เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 33 
เอกสารอางอิง 34 
 
 

  

สารบัญ 
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       คําชี้แจงในการใชแบบฝกทักษะคณิตศาสตร   
 

1. แบบฝกทักษะคณิตศาสตร  ชุด  เมทรกิซ  ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4  แบงเปน  

10  เลม  แตละเลมมีสวนประกอบดังนี้ 

1.1  ชื่อของแบบฝกทักษะ 

      1.2  แบบทดสอบกอนเรียน และเฉลยแบบทดสอบกอนเรียน 

      1.3  เนื้อหาของเรื่องที่เรียนในเรื่องนั้น ๆ 

1.4  แบบฝกทักษะ  และเฉลยแบบฝกทักษะ 

1.5  แบบทดสอบหลังเรียน และเฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

2. แบบฝกทักษะนี้เปนเลมที่ 6  เรื่อง ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 

      3.   การทําแบบฝกทักษะแตละชุดใหปฏิบัติดังนี้ 

            3.1 ทําแบบทดสอบกอนเรียน จํานวน 10 ขอ  เปนแบบปรนัย 4  ตัวเลือก  

เวลาทํา  20 นาที   แลวตรวจคําตอบ บันทึกผลการสอบลงในตารางบันทึกคะแนน 

           3.2  ศกึษาเนื้อหาพรอมตัวอยางประกอบใหเขาใจ กอนจะทําแบบฝกทักษะ  

           3.3  ทําแบบฝกทักษะทีละแบบฝกใหเสร็จ  แลวจึงเปดหนาถัดไปเพื่อดูเฉลยหาก
กิจกรรมใดนักเรียนไมผานเกณฑ 75 %  ควรกลับไปศึกษาเนื้อหานั้นซ้ําอีกรอบ  

     3.4. ทําแบบทดสอบหลังเรียน  แลวตรวจคําตอบ  พรอมบนัทึกผลการสอบลงใน
ตารางบันทึกคะแนนเดิมที่ใชกับแบบบันทึกผลกอนเรียน 

                                                                                                       
 

ควรอานคําชี้แจง 
ใหเขาใจกอนนะคะ 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
เลมท่ี 6   เรื่อง ดีเทอรมินนัทของเมทริกซมิติ 3×3 

 
    จุดประสงค 

1.  เพื่อสงเสริมการอานและพัฒนาทักษะกระบวนการ การเรียนรูดวยตนเอง 
ของนักเรียน 

      2.  เพื่อสงเสริมสนับสนุนใหนักเรียนแสวงหาความรูดวยตนเองและกาวหนาไป 

ตามศักยภาพของตนและไดรับความรูตรงตามที่ผูสรางกําหนดไว 

           3.  เพื่อหาประสิทธิภาพของสื่อการเรียนรูแบบฝกทักษะคณิตศาสตร   

ชุด เมทริกซ  เรื่อง   ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 

           4.  เพื่อหาคาดัชนีประสิทธิผลของการพัฒนาทักษะกระบวนการการเรียนรูดวย
ตนเองโดยใชสื่อการเรียนรู  ชุด เมทริกซ  เรื่อง   ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้เรารีบไปเรียนกัน
ดีกวา เมื่อวานนี้เรียนเร่ือง
ดีเทอรมินันทสนุกมากเลย

จริง เรารีบไป
ดีกวา … เผย
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร  ชุด  เมทริกซ 
เร่ือง ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 

 
สาระสําคัญ 

       
วิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ 3× 3 โดยวิธีลัด 

วิธีที่ 1  โดยการนําสมาชิกในหลักที ่1 และ 2 มาเขียนตอจากหลักที่ 3 เพิ่มขึ้นอีก 2 หลกั  
หลังจากนั้น  หาดีเทอรมินันท  โดยใชวิธีการคูณตามแนวทแยงลงเครื่องหมายคงเดิม  
และคูณทแยงขึ้นตองเปลี่ยนเครื่องหมาย  แลวนําผลที่ไดมารวมกัน  ดังแผนภาพ 

       __ __    __   

                               
3231

2221

1211

333231

232221

131211

aa
aa
aa

aaa
aaa
aaa

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

  

           

        +       +      + 
หรือวิธีที่ 2 
ขั้นที่ 1. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ A ขึ้นมา 
ขั้นที่ 2. หาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถวนั้น 
ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  
            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 
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ใหนักเรียนทําขอสอบจากแบบทดสอบกอนเรียนเพื่อวัดความรูกอนเรียน
ดวยตนเองโดยทําทุกขอ 

 
ผลการเรียนรูที่คาดหวัง 
 
 

            1.  อธิบายวิธีหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3ได 
2.  หาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3ได 

 3.  มีความรูความเขาใจเกี่ยวกับดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 
 
  
 
 
กิจกรรมกอนเรียนกิจกรรมกอนเรียน  

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

พรอมที่จะทํา
แบบทดสอบแลว
ใชไหมครับ ลงมือ
เลยครับผม… 
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แบบทดสอบแบบทดสอบกอนกอนเรียนเรียน  ชุด  เมทริกซชุด  เมทริกซ  

เร่ือง เร่ือง   ดีเทอรมินันทของเมทริกซจตัุรัสมิติ  3 × 3 

  
คําชี้แจง   ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย    ทับบนตัวอักษร  ก,  ข,  ค  หรือ  ง  ที่ถูกตอง
ที่สุด  

1.  ขอใดตอไปนี้ไมใชวิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 
ก. นําสมาชิกในหลักที่1 และ 2 มาเขียนตอจากหลักที่ 3 แลวคูณตามแนวทแยงขึ้น 
 และตามแนวทแยงลง 
ข. นําสมาชิกในแถวที่ 1 และ 2 มาเขียนตอจากแถวที่ 3 แลวคูณตามแนวทแยงขึ้น 
 และตามแนวทแยงลง 
ค. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ แลวหาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถว 
ที่เลือก นําโคแฟกเตอรคูณกับสมาชิกในตําแหนงนั้นแลวนําผลคูณมาบวกกัน 
ง. นําตัวเลขในแนวทแยงลงมาคูณกันเครื่องหมายคงเดิม  และคูณแนวทแยงขึ้น
เปลี่ยนเปนตรงกันขามแลวนําผลที่ไดมารวมกัน 

2.   เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−

230
101
012

   มีดีเทอรมินันทตามขอใด   

        ก.   4                        ข.  – 4                  ค.   8                               ง.  – 8  

3. ดีเทอรมินันทของเมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−
−

401
312
021

  คือขอใด  

      ก.      18                      ข.     –18            ค.    2                               ง.      – 2  

4.กําหนดให  B =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
 จะมี  M11  เทากับขอใด 

      ก.      1                        ข.     –1                ค.      2                      ง.      – 2  
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5.  ถา  A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

121
013
121

  แลว   det A  คือขอใด 

      ก.      0                    ข.     1                   ค.      2                      ง.     3  

6.  เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
  จะ  C31   ตามขอใด 

      ก.      – 6                     ข.      6                  ค.      – 2                           ง.       2  

7.   เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

411
  จะ  C33   ตามขอใด 

      ก.       1                      ข.      –1               ค.       3                        ง.       –3  

8. เมทริกซ   A = 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
  จะมี  det A   ตามขอใด 

      ก.      10                       ข.      – 10           ค.      – 2                            ง.       2  
9. ขอใดตอไปนี้ไมใชสมบัติของดีเทอรมินันท 
ก. ถาเอาสมาชิกของ 2 แถวใดสลับที่กนัตามลําดับ  หรือเอาสมาชิกของสองหลักใดสลับ  
    ที่กันตามลําดับ  ผลทีไ่ดจะเปนจํานวนตรงขามกับดีเทอรมินันทเดิม 
ข. ถาดีเทอรมินันทใดมีสมาชิกใน 2 แถวใด หรือสมาชิกใน 2 หลักใดเหมือนกัน 
    ตามลําดับโดยตลอดดีเทอรมินันทจะมีคาเทากับ 0 
ค. ถาสมาชิกในแถวใด แถวหนึ่ง หรือหลักใดหลักหนึ่งของเมทริกซเปนศูนยหมด   
    ดีเทอรมินนัทนั้นจะมีคาเทากับ 0 
ง. ถาสมาชิกที่อยูใตเสนทแยงมุมหลัก  หรือ อยูเหนือเสนทแยงมุมหลักม ี
    คาเทากับศูนยหมด  ดีเทอรมินันทจะมีคาเทากับ ศูนย 
10. ขอใดตอไปนี้กลาวผิด 
ก. ถา  A = B  แลว  det (A) = det (B)                  ข.   det (ABC) = det (A) det (B) det (C) 
ค. ถา I เปนเมทริกซมิติ   n × n  จะได  det (I)  = 0      ง.   det (A) = det (At) 
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เฉลยแบบทดสอบกอนเรียน 
1.  ข     2.  ข     3.   ก    4.  ค     5.  ก 

                                                6.  ง     7.  ง     8.    ก   9.  ง     10.  ค      
 
 

 
 
 

 
 

 
 
 
 

 

 

 

ไดเวลา ... ตรวจคําตอบแลว
ครับ 

ไมเปนไรเพื่อน ! 
 เดี๋ยวแกตัวใหม 

ก็ได 

 ผมทําผิดหลาย
ขอจังเลย… เผย
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                      การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซ มิติ 3 × 3 

 
     

 ตัวอยางที่ 1    เมทริกซ  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

132
250
143

  จะมีดีเทอรมินันทเทากับเทาใด 

วิธีทํา   นําสมาชิกในหลกัที่ 1 และ 2 เขียนตอจากหลักที่ 3 เพิ่มขึ้นอีก  2 หลัก 
แลวนํามาคูณตามแนวทแยง  เพื่อนําผลที่ไดมาบวก  และลบกัน  ตามแผนภาพ
ดังตอไปนี้ 
       

                               
32
50
43

132
250
143

−

−

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

 

           
     

นั่นคือ  det ของ  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

132
250
143

   

=  (3)(5)(1)+ (–4 )(2)( –2) + (1)(0)(3) – (–2)(5)(1) – (3)(2)(3) – (1)(0)( –4) 
=  15 + 16 + 0 + 10 – 18  + 0  

=  23 

ดังนั้น  det ของ  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

132
250
143

    คือ    23     Ans… 
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    ตัวอยางที่ 2     A  =  

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

223
121
061

     จงหา det (A)   

 

วิธีทํา   det A    =      
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

223
121
061

 

            

                        
23

21
61

223
121
061

−
−
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−  

           
=  (1)(2)(2)+ (6 )(1)( 3) + (0)( – 1)( –2) – (3)(2)(0) – (–2)(1)(1) – (2)( –1)( 6) 
=  4 + 18 + 0 –  0 + 2  + 12  
=  36 

ดังนั้น  det  ของ   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

223
121
061

    คือ    36     Ans… 

 

 
 
 

ขออีกซักตวัอยางซิครับ
กําลังจะเขาใจบางแลว…
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ตัวอยางที่ 3  กําหนดให  A =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

321
321
cba

  จงหา   det (A) 

วิธีทํา         det  A  =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

321
321
cba

                

 

                        
21
21
ba

321
321
cba

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

 

              
=  (a)(2)(3)+ (b )(3)( 1) + (c)(  1)( 2) – (1)(2)(c) – (2)(3)(a) – (3)( 1)( b) 
=  6a + 3b + 2c –  2c – 6a  – 3b 
=  0      

ดังนั้น  det  ของ   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

321
321
cba

    คือ    0     Ans… 

 
 
 
 
 
 
 
 

    พอจะเขาใจแลวครับ  
ชวยสรุปไดไหมครบั 
วามันมีวธิหีายังไง 
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    วิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
วิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ 3× 3 โดยวิธีลัด 

วิธีที่ 1  โดยการนําสมาชิกในหลักที ่1 และ 2 มาเขียนตอจากหลักที่ 3 เพิ่มขึ้นอีก 2 หลกั  
หลังจากนั้น  หาดีเทอรมินันท  โดยใชวิธีการคูณตามแนวทแยงลงเครื่องหมายคงเดิม  
และคูณทแยงขึ้นตองเปลี่ยนเครื่องหมาย  แลวนําผลที่ไดมารวมกัน  ดังแผนภาพ 

                   __ __    __   

                               
3231

2221

1211

333231

232221

131211

aa
aa
aa

aaa
aaa
aaa

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

  

           

        +       +      + 
หรือวิธีที่ 2 
ขั้นที่ 1. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ A ขึ้นมา 
ขั้นที่ 2. หาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถวนั้น 
ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  
            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 

 

เผย
แพ
ร่บ
นเ
ว็บ
ไซ
ต์

ww
w.
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oo
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nn
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แบบฝกทักษะที่ 1  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
1. จงอธิบายขั้นตอนการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ 3×3  

โดยใชวิธลีัด 

ตอบ………………………………………………………………… 

2. จงเขียนแผนภาพประกอบการหาดีเทอรมินันท 

3. จงหาดีเทอรมินันทของเมทริกซที่กําหนดใหตอไปนี้ 

1. A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

521
013
241

    

วิธีทํา     det A = …………………………………………… 

                         …………………………………………….. 

     2.  A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

101
210
171

    

วิธีทํา     det A = …………………………………………… 

                         …………………………………………….. 

    3.  A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−−

111
001
013

    

วิธีทํา     det A = …………………………………………… 
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แพ
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เฉลยแบบฝกทักษะที่ 1  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
1. จงอธิบายขั้นตอนการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ 3×3  

โดยวิธีลัด  

     ตอบ 1. นําสมาชิกในหลักที่ 1 และ 2 มาเขียนตอจากหลักที่ 3 เพิ่มขึ้นอีก 2 หลัก 

       2.คูณตามแนวทแยง  ผลคูณจํานวนที่ไดจากการคูณทแยงลงเครื่องหมายคงเดิม 

    ผลคูณทแยงขึ้นใหเปลี่ยนเครื่องหมายเปนตรงกันขาม แลวนําผลมารวมกัน 

2. แผนภาพแสดงการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส  3 × 3 
               –        –      –  

                               
3231

2221

1211

333231

232221

131211

aa
aa
aa

aaa
aaa
aaa

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

  

       +          +          + 

3. จงหาดีเทอรมินันทของเมทริกซที่กําหนดใหตอไปนี้ 

1. A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

521
013
241

    

วิธีทํา     det A =       
21
13
41

521
013
241

−
−
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−  

=  (1)(1)(5)+ (4 )(0)( –1) + (2)( – 3)( 2) – (–1)(1)(2) – (2)(0)(1) – (5)( –3)( 4) 
=  5 + 0 –12 + 2 – 0 + 60     =  55      

เผย
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ดังนั้น  det  ของ   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

521
013
241

    คือ    55     Ans… 

2.   A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

101
210
171

    

วิธีทํา     det A =       
01
10
71

101
210
171

−

−

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

 

=  (–1)(1)(1)+ (7 )(2)(–1) + (1)( 0)( 0) – (–1)(1)(1) – (0)(2)( –1) – (1)( 0)( 7) 
=    – 1 – 14  + 0  + 1 + 0 – 0  
=  – 14 

ดังนั้น  det  ของ   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−

−

101
210
171

    คือ    –14     Ans… 

3.  A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−−

111
001
013

    

วิธีทํา     det A =       
11

01
13

111
001
013

−
−

−−

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−−

 

=  (–3)( 0)(1)+ (–1 )(0)(1) + (0)( –1)( –1) – (1)(0)(0) – (–1)(0)( –3) –  
     (1)( –1)( –1) 
=    0 + 0  + 0  – 0 – 0 – 1  
=  – 1 

ดังนั้น  det  ของ   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−−

111
001
013

    คือ    –1    Ans… 
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การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ 3 × 3 

โดยใชโคแฟกเตอร 

 

การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ  3 ×  3 
ขั้นที่ 1. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ A ขึ้นมา 
ขั้นที่ 2. หาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถวนั้น 
ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  
            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 

ตัวอยางที่ 4     จงหา  det A    เมื่อ  A  =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

364
902
541

 

วิธีทํา    ขั้นที่ 1  เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ A 

    เลือกแถวที่ 2 

           ขั้นที่ 2   หาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถวนั้น 
C21(A)  คือโคแฟกเตอร 21ของเมทริกซ A ตองตัดแถวที่ 2 และ หลักที่ 1 ทิ้ง   

                         
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

364
902
541

จะเหลือ    ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
36
54    

  

C21 (A)     =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
36
54  

                 =   (4)(3)  – (6)(5) 

                 =   12 – 30  

                 =  – 18     แต   C21(A)      =  18    

 

รูเร่ืองไหมครับ 
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C22(A)      คือโคแฟกเตอร 22 ตองตัดแถวที่ 2 และ หลักที ่2 ทิ้ง   

                     
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

364
902
541

    จะเหลือ    ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
34
51

   

C22(A)       =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
34
51

 

                 =   (1)(3)  – (4)(5) 

                 =   3 – 20  

                 =  – 17     ดังนั้น    C22(A)  =  –  17        

 

C23(A)    คือโคแฟกเตอร 23 ตองตัดแถวที่ 2 และ หลักที่ 3 ทิ้ง   

                      
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

364
902
541

       จะเหลอื    ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
64
41    

C23 (A)     =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
64
41  

                 =   (1)(6)  – (4)(4) 

                 =   6 – 16  

                 =  – 10    แต   C23(A)      =  10    

สรุป   โคแฟกเตอรของสมาชิกในแถวที่สองคือ  C21 (A)     =  18  

           C22 (A)     =  –  17      และ   C23(A)      =  10  

ขั้นที่ 3.  เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกในตําแหนงนั้น 

แลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคือคาของดีเทอรมินันท 

                   det A     =   2 (18)  +  0 (–  17  ) +  9 (10)   

                =   36 + 0 + 90 

       ดังนั้น det A      =  126    Ans… 
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คุณครูชวยอธิบายเพิ่มเติมให
หนอยนะครับ ถึงจะยากยังไง
ผมก็อยากจะรูนะครับ 

เอ แตอันที่จริงแลว  วธิีการหาดีเทอรมินันท
โดยการเอาหลักที่ 1 และ 2ไปตอหลักที่ 3  
ก็เขาทีดีอยูแลวนะ นาจะอธิบายพอคราว ๆ 
กอน เดี๋ยวก็สับสนกันพอดี  อธิบายนิดหนอย 
ก็พอครับ 

ไดซิจะ  แตรายละเอียดเอาไว
ติดตามในชั่วโมงตอไปนะคะ  
ตอนนี้เอาแบบคราว ๆ กอนแลว
กัน  ตามมาเลยคะ 
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การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ  3 × 3 
โดยใชโคแฟกเตอร 

 
ตัวอยางที่ 5  จงหาดีเทอรมินันทของเมทริกซ B โดยใชโคแฟกเตอร  เมื่อกําหนดให   

B = 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−

251
432
101

 

วิธีทํา    ขั้นที่ 1 เลือกแถวหรือหลัก  ที่มีสมาชิกเปน 0  จะงายขึ้น  ดังนั้น จะเลือก แถวที่ 1 
หรือ หลักที ่2 ก็ได 
             ถา  เลือก แถวที ่1  
            ขั้นที่ 2 หาโคแฟกเตอรของสมาชิกทุกตัวในแถวที่ 1  
            กอนจะไดโคแฟกเตอร  จะตองหาไมเนอรใหไดกอน 
ดังนั้น   หา ไมเนอร  11  หมายถึง  เมื่อเราเลือก แถวที่ 1 สมาชิกตัวแรกก็คือ สมาชกิที่อยู
ในแถวที่ 1 หลักที่ 1 นั่นคือ    – 1  
ซึ่งสัญลักษณของไมเนอร จะแทนดวย   M  ดังนั้น ไมเนอร 11 แทนดวย  M11 

  M11(B)   =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−

251
432
101

       =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡−
25
43   

               =   (–3) (2) – (5)(4) 
               =   – 6 – 20 
               =  – 26 

M12(B)      =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−

251
432
101

               =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
21
42

  

         =   (2) (2) – (1)(4) 
         =   4 – 4 
         =  0 
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M13 (B)     =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−

251
432
101

  =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡ −
51
32   

         =   (2) (5) – (1)( –3) 
         =   10 + 3 
         =   13 

เมื่อหาไมเนอร (M)  แลว  เราสามารถหา โคแฟกเตอร (C)  ไดดังนี้ 
C11 (B)         =    – 1 1+1  M11(B)        
จะได            =     1 (– 26) 
                     =   – 26 
C12 (B)          =    – 1 1+2  M12 (B)       
จะได            =     –1 (0) 
                     =   0 
C13 (B)          =    – 1 1+3  M13 (B)       
จะได             =     1 (13) 
                      =   13 

 ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  

            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 

det B         =   –1 (–26)  +  0 (0  ) +  1 (13)   

                            =   26 + 0 + 13 

            ดังนั้น det B     =   39    Ans… 

 

 

 

         

ขอบคุณมากครับผมพอจะ
เขาใจแลว  ผมอยากจะ
ทดสอบตัวเองแลวซคิรับ… 
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แบบฝกทักษะที่ 2  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
1. เมทริกซมิติ 33×   มีวิธีหาดีเทอรมินันทโดยใชโคแฟกเตอรอยางไร  จงอธิบาย 
ตอบ       
…………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………
……………………………………………………. 
2.จากเมทริกซที่กําหนดให  จงหาดีเทอรมินันทโดยใชโคแฟกเตอร 

1.   A  =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−
−

−

211
320
202

 

ตอบ…………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………….. 
 

2.   B = 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡ −−

6195
040
1832

  

 
ตอบ…………………………………………………………………………………….. 
…………………………………………………………………………………………. 
………………………………………………………………………………………….. 
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เฉลยแบบฝกทักษะที่ 2  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
1. เมทริกซมิติ 33×   มีวิธีหาดีเทอรมินันทโดยใชโคแฟกเตอรอยางไร  จงอธิบาย 
 ตอบ   การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสมิติ  3 ×  3 
ขั้นที่ 1. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ A ขึ้นมา 
ขั้นที่ 2. หาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถวนั้น 
ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  
            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 
 2.จากเมทริกซที่กําหนดให  จงหาดเีทอรมินันทโดยใชโคแฟกเตอร 

1.   A  =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−
−

−

211
320
202

 

วิธีทํา     ขั้นที่ 1 เลือกแถวหรือหลัก ที่มีสมาชิกเปน 0 จะงายขึ้น  ดังนั้น จะเลือก แถวที่ 1 
หรือ หลักที ่1 ก็ได 
              เลือก แถวที่ 1  
            ขั้นที่ 2 หาโคแฟกเตอรของสมาชิกทุกตัวในแถวที่ 1  
            กอนจะไดโคแฟกเตอร  จะตองหาไมเนอรใหไดกอน 
ดังนั้น   หา ไมเนอร  11  หมายถึง  เมื่อเราเลือก แถวที่ 1 สมาชิกตัวแรกก็คือ สมาชิกที่อยู
ในแถวที่ 1 หลักที่ 1 นั่นคือ    – 2  
ซึ่งสัญลักษณของไมเนอร จะแทนดวย   M  ดังนั้น ไมเนอร 11 แทนดวย  M11 

  M11(A)   =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−
−

−

211
320
202

  =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
−−

−
21

32   

               =   (–2) (–2) – (–1)(3) 
               =  4 + 3       =  7 
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M12(A)      =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−
−

−

211
320
202

  =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
− 21
30

  

         =   (0) (– 2) – (1)(3) 
         =   0 – 3 
         =  – 3 

M13 (A)     =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−
−

−

211
320
202

  =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
−
−

11
20

  

         =   (0) (– 1) – (1)( –2) 
         =   0 + 2             =   2 

เมื่อหาไมเนอร (M)  แลว  เราสามารถหา โคแฟกเตอร (C)  ไดดังนี้ 
C11 (A)         =    – 1 1+1  M11(A)        
จะได           =      1 (7)             =    7 
 
C12 (A)         =    – 1 1+2  M12 (A)       
จะได            =     – 1  (– 3)       =   3 
 
C13 (A)         =    – 1 1+3  M13 (A)       
จะได           =     1 (2)              =   2 

 ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  

            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 

det A     =   –2 (7)  +  0 (3  ) +  2 (2)   

                        =  – 14  + 0 + 4 

         ดังนั้น det A     =  – 10    Ans… 
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2.   B = 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡ −−

6195
040
1832

  

วิธีทํา     ขั้นที่ 1 เลือกแถวหรือหลัก ที่มีสมาชิกเปน 0 จะงายขึ้น  ดังนั้น จะเลือก แถวที่ 2               
              ขั้นที่ 2 หาโคแฟกเตอรของสมาชิกทุกตัวในแถวที่  2  
            กอนจะไดโคแฟกเตอร  จะตองหาไมเนอรใหไดกอน 
 
สําคัญมาก  เมื่อหาโคแฟกเตอรของสมาชิกทุกตัวแลวนํามาคูณกับสมาชิกแตละตัว  
จะเห็นวาเมื่อนําโคแฟกเตอรมาคูณกับ 0 คาที่ไดจะเปน 0 ดวย 
ดังนั้น  จะไมเสียเวลาในการหา โคแฟกเตอร  21 และ โคแฟกเตอร  23 
 
เพราะฉะนั้น    จะหาเฉพาะ ไมเนอร  22   แทนดวย  M22 

  M22(A)   =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡ −−

6195
040
1832

  =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡−
65
12

  

               =   (–2) (6) – (5)(1) 
               =   – 12 – 5        =  – 17 

เมื่อหาไมเนอร (M)  แลว  เราสามารถหา โคแฟกเตอร (C)  ไดดังนี้ 
      C22 (A)         =    – 1 2+2  M22(A)        
      จะได            =      1 (–17)             =    –17 

ขั้นที่ 3. เอาสมาชิกในตําแหนงนั้น คูณกับโคแฟกเตอรของสมาชิกใน  

            ตําแหนงนั้นแลวนํามาบวกกัน  ผลที่ไดคอืคาของดีเทอรมินันท 

             det A     =   4 (–17)   

                                      =  – 68 

              ดังนั้น det A     =  – 68    Ans… 
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สมบัติของดีเทอรมินันท 

 
การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัสที่มีมิติมาก เชน 3×3,  4×4 , 5×5 
คอนขางที่จะเสียเวลา  ดังนั้นถาเราจําเปนตองศึกษาสมบัติตาง ๆ ของดีเทอรมินันทเพื่อ
นําไปใชในการหาดีเทอรมินันทใหเร็วข้ึน  สมบัติตาง ๆ เหลานี้   คือ 
ขอ 1. ถาสมาชิกในแถวใดแถวหนึ่ง  หรือหลักใดหลักหนึ่งของดีเทอรมินันท 
เปนศูนยหมด   ดีเทอรมินันทนั้นจะมีคาเทากับ 0 

ตัวอยางที่ 1   det A  = ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
21
00   =  0,   det B =  

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

072
053
011

  =  0 

ขอ 2. ถาเมริกซจัตุรัสมิติ  n × n ใดมีสมาชิกใน 2 แถวใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด   
หรือสมาชิกใน 2 หลักใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด ดีเทอรมินันทมีคาเทากับ 0 

ตัวอยางที่ 2   det A  = ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
33
11   =  0,   det B =  

⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

121
013
121

  =  0 

ขอ 3. ถาสมาชิกที่อยูใตเสนทแยงมุมหลัก หรือ  อยูเหนือเสนทแยงมุมหลักมีคาเทากับ
ศูนยหมด   ดเีทอรมินันทจะมีคาเทากับผลคูณของสมาชิกในแนวเสนทแยงมุมหลัก 

ตัวอยางที่ 3   det A  = ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
40
52   = (2) (4)  =  8    

                    det B =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

102
043
005

  = (5) (4) (1) =  20 

ขอ4. ถาเอาสมาชิกของ 2 แถว ใดสลบัที่กันตามลําดับ  หรือเอาสมาชิกของสองหลักใด
สลับที่กันตามลําดับ  ผลที่ไดจะเปนจํานวนตรงกันขามกับดีเทอรมินันทเดิม 

ตัวอยางที่ 4   A =  ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
43
21   =  ⎥

⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
−

21
43      ( แถวที่ 1 กับแถวที่ 2 สลับที่กัน ) 

 det A  =   (1)(4) – (3)(2)  =  4 – 6     =     – 2  

 det ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
−

21
43    =    – [ (3)(2) – (1)(4) ]  =  – [ 6 – 4 ]    =  – 2 
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            B  =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

987
654
321

  =   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

789
456
123

   ( หลกัที่ 1 กับหลกัที่ 3 สลับทีก่ัน ) 

        det B       =  (1)(5)(9) + (2)(6)(7) + (3)(4)(8)  – [ (7)(5)(3) + (8)(6)(1) + (9)(4)(2) ] 
            =  45 + 84 + 96  – [ 105 + 48 + 72 ] 
        det B       =   225 – 225  =   0 
 

det  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

789
456
123

        = – [ (3)(5)(7) + (2)(4)(9) + (1)(6)(8)  – [ (9)(5)(1) +     

                                     (8)(4)(3) + (7)(6)(2) ] ] 
                         =   – [105 + 72 + 48  – [ 45 + 96 + 84 ] 

 det  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

789
456
123

       =  – [ 225 – 225 ] =   0 

นั่นแสดงใหเห็นวา      det 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

987
654
321

  =  det
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

789
456
123

  

 เพราะตางก็มีคาของดีเทอรมินันทเทากับ  0 
ขอ5. ถานําคาคงตัว  k คูณกับสมาชิกทุกตัวในแถวใดแถวหนึ่ง  หรือคูณกับสมาชิกทุกตัว
ในหลักใดหลักหนึ่ง  ผลลัพธที่ไดจะเทากับคาคงตัว  k คูณกับดีเทอรมินันทเดิม 

ตัวอยางที่ 5   A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

××× 242321
312
001

   =      2  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

431
312
001

 

       det 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

××× 242321
312
001

     =      [ (1)(1)(8) + (0)(3)(2) + (0)(2)(6)  – [ (2)(1)(0) +     

                                        (6)(3)(1) + (8)(2)(0) ] ] 
                   =    [8 + 0 + 0  – [ 0 + 18 + 0 ]] 
                                        =    8 – 18        =   – 10 
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 det     2
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

431
312
001

   

   =     2 [ (1)(1)(4) + (0)(3)(1) + (0)(2)(3)  – [ (1)(1)(0) +     
                                     (3)(3)(1) + (4)(2)(0) ] ] 
               =   2 [4 + 0 + 0  – [ 0 + 9 + 0 ]] 
               =   2 [ 4 – 9 ] 
    =   2 (– 5) 
    =  – 10 

ดังนั้นจะเห็นวา   det 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

××× 242321
312
001

   =   det     2
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

431
312
001

  

          เพราะตางก็มีคาเทากับ   – 10 
ขอ 6. ถานําคาคงตัว k คูณกับสมาชิกทุกตัวในแถวใดแถวหนึ่ง (หลักใดหลักหนึ่ง )   
แลวนําไปบวกกับสมาชิกในอีกแถวหนึ่งตามลําดับทุกตัวเพื่อใหเปนสมาชิกใหม  
 ดีเทอรมินันทใหมที่เกิดขึ้นจากการกระทําดังกลาวจะมีคาเทากับดีเทอรมินันทเดิม 

ตัวอยางที่ 1     A = ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
12
11    

ถานําคาคงตัว 3 ไปคูณกับสมาชิกในแถวที่ 1  แลวนําไปบวกกับสมาชิกในแถวที่ 

2  ตามลําดับ   จะได     ( ) ( )⎥⎦
⎤

⎢
⎣

⎡
++ 131132

11    =   ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
45
11  

       จากคุณสมบัติของดีเทอรมินันทขอนี้จะไดวา  det ⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
12
11  =  det ⎥

⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
45
11  

 
                          
 
 
 

เปนยังไงบางจะนักเรียนเขาใจ
กันแลวใชไหม  เดี๋ยวไปทํา
แบบทดสอบหลังเรียนกัน  จะได
รูวาเราแนขนาดไหน 
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แบบฝกทักษะที่ 3  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
 

  คาํชี้แจง   ใหนักเรียนโยงเสนจับคูคาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส    
                  3×3  ตอไปนี้         (10  คะแนน) 
 

1.   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

− 001
063
028

                        ก.  6   

 

2.  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−

253
148
253

             ข. 73 

 

3.   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−

−

211
102
431

                                        ค.    0 

 

4.   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−−

812
301
245

              ง.    10 

 

            5.   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−
−

510
301
112

                 จ.    หาคาไมได                                                       
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เฉลยแบบฝกทักษะที่ 3  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 
 
 

  คําชี้แจง   ใหนักเรียนโยงเสนจับคู  คาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส    
                  3×3  ตอไปนี้         (10  คะแนน) 

1.   
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

− 001
063
028

                        ก.  6   

 

2.  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−

253
148
253

             ข.   73 

 

3.  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−−

−

211
102
431

                                      ค.    0 

 

4.  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−

−−

812
301
245

    ง.    10 

 

5.  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−
−

510
301
112

       จ.    หาไมได                                                          

 
 เกงจังเลย

เพ่ือน ๆ 
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แบบฝกทักษะที่ 4  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
คําชี้แจง   ใหนักเรียนเติมขอความตอไปนี้ลงในชองวางใหถูกตอง  

               ( 10 คะแนน) 
1. วิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3 มีกี่วิธี 

ตอบ.... ..................................................................................….. 
2. วิธีที่ 1 ของการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3   คือ  

ตอบ.... ..................................................................................….. 
   

3.  วิธีที่ 2 ของการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3 คือ 
ตอบ.... ..................................................................................….. 

4. ถาสมาชิกที่อยูใตเสนทแยงมุมหลัก หรือ  อยูเหนือเสนทแยงมุมหลักมีคาเทากับ 
ศูนยหมด   แลวดีเทอรมินันทจะมีวิธีหาคําตอบอยางไร 

  ตอบ............................................................................................... 
5. ถาเมริกซจัตุรัสมิติ  n × n ใดมีสมาชิกใน 2 แถวใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด   
หรือสมาชิกใน 2 หลักใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด ดีเทอรมินันทมีคาเทากับเทาใด           
             ตอบ ..............................................    

 
 
 

  
 

 พวกเราตองตั้งใจทํา
นะครับ...... 
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เฉลยแบบฝกทักษะที่ 4  

เร่ือง การหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ  3 × 3 

 
คําชี้แจง   ใหนักเรียนเติมขอความตอไปนี้ลงในชองวางใหถูกตอง  

               ( 10 คะแนน) 
 

1. วิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3 มีกี่วิธี 
ตอบ มี 2 วิธี 

 
2. วิธีที่ 1 ของการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3   คือ 
ตอบ วิธีที่ 1 คือนําหลักที่ 1 และ หลกัที่ 2 ไปตอทายหลักที่สาม ฯ 
 
3.  วิธีที่ 2 ของการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซจัตุรัส 3×3 คือ 
ตอบ วิธีที่ 2 คือ การหาโดยใชโคแฟกเตอร 
 
4. ถาสมาชิกที่อยูใตเสนทแยงมุมหลัก หรือ  อยูเหนือเสนทแยงมุมหลักมีคาเทากับศูนย
หมด   แลวดเีทอรมินันทจะมีวิธีหาคําตอบอยางไร 
ตอบ ใหนําตัวเลขที่อยูในแนวทแยงมุมหลักคูณกันคําตอบที่ไดคือดีเทอรมินันทนั่นเอง 
 
5. ถาเมริกซจัตุรัสมิติ  n × n ใดมีสมาชิกใน 2 แถวใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด   
หรือสมาชิกใน 2 หลักใดเหมือนกันตามลําดับโดยตลอด ดีเทอรมินันทมีคาเทากับเทาใด   
ตอบ  0  
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แบบทดสอบหลังเรียนแบบทดสอบหลังเรียน  ชุด  เมทริกซชุด  เมทริกซ  

เร่ือง  ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ   เร่ือง  ดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ   33××33  

  
คําชี้แจง   ใหนักเรียนทําเครื่องหมาย    ทับบนตัวอักษร  ก,  ข,  ค  หรือ  ง   

                ทีถู่กตองที่สุด  

1.  ขอใดตอไปนี้ไมใชวิธีการหาดีเทอรมินันทของเมทริกซมิติ 3 × 3 
ก. นําสมาชิกในหลักที่1 และ 2 มาเขียนตอจากหลักที่ 3 แลวคูณตามแนวทแยงขึ้น  
     และตามแนวทแยงลง 
ข. นําตัวเลขในแนวทแยงมาคูณกันโดยผลคูณแนวทแยงลงนํามาบวกกันและนําผลคูณ   
     ในแนวทแยงขึ้นมาลบออก  
ค. เลือกแถวใดแถวหนึ่งในเมทริกซ แลวหาโคแฟกเตอรของสมาชิกแตละตัวในแถว 
    ที่เลือก นําโคแฟกเตอรคูณกับสมาชิกในตําแหนงนั้น 
    แลวนําผลคูณมาบวกกัน 
ง. นําสมาชิกในแถวที่ 1 และ 2 มาเขียนตอจากแถวที่ 3 แลวคูณตามแนวทแยงขึ้น  
    และตามแนวทแยงลง 

2.   เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−

−

230
101
012

   มีดีเทอรมินันทตามขอใด   

        ก.   – 4                      ข.   4                     ค.   – 8                        ง.   8  

3. ดีเทอรมินันทของเมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

−
−
−

401
312
021

  คือขอใด  

      ก.      –18                    ข.     18                 ค.      2                        ง.      – 2  

4.กําหนดให  B =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
 จะมี  M11  เทากับขอใด 

      ก.      1                    ข.     –1                 ค.      2                        ง.      – 2  
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5.  ถา  A =  
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡

121
013
121

  แลว   det A  คือขอใด 

      ก.      3                     ข.     2                  ค.      1                       ง.     0  

6.  เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
  จะ  C31   ตามขอใด 

      ก.      – 2                       ข.      2                ค.     – 6                          ง.      6  

7.   เมทริกซ    
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

411
  จะ  C33   ตามขอใด 

      ก.       1                        ข.      –1              ค.       3                         ง.     – 3  

8. เมทริกซ   A = 
⎥
⎥
⎥

⎦

⎤

⎢
⎢
⎢

⎣

⎡
−−
011
212

410
  จะมี  det A   ตามขอใด 

      ก.      2                         ข.      – 2            ค.      10                              ง.     – 10  
9. ขอใดตอไปนี้ไมใชสมบัติของดีเทอรมินันท 
ก. ถาเอาสมาชิกของ 2 แถวใดสลับที่กนัตามลําดับ  หรือเอาสมาชิกของสองหลักใด 
    สลบัที่กันตามลําดับ  ผลที่ไดจะเปนจํานวนตรงขามกับดีเทอรมินันทเดิม 
ข. ถาดีเทอรมินันทใดมีสมาชิกใน 2 แถวใด หรือสมาชิกใน 2 หลักใดเหมือนกัน     
    ตามลําดับโดยตลอดดีเทอรมินันทจะมีคาเทากับ 0 
ค. ถาสมาชิกในแถวใด แถวหนึ่ง หรือหลักใดหลักหนึ่งของเมทริกซเปนศูนยหมด   
     ดีเทอรมนิันทนั้นจะมีคาเทากับ 0 
ง. ถาสมาชิกที่อยูใตเสนทแยงมุมหลัก  หรือ อยูเหนือเสนทแยงมุมหลักม ี
    คาเทากับศูนยหมด  ดีเทอรมินันทจะมีคาเทากับ ศูนย 
10. ขอใดตอไปนี้กลาวผิด 
ก. ถา  A = B  แลว  det (A) = det (B) 
ข.  det (ABC) = det (A) det (B) det (C) 
ค.  ถา I เปนเมทริกซมิติ   n × n  จะได  det (I)  = 0 
ง.  det (A) = det (At) 

ขอใหตอบถูก 
ทุก ๆ  ขอเลยครับ 
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                               เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
                                         1.  ง     2.  ก     3.   ข       4.  ค     5.  ง 
                                         6.  ข     7.  ง     8.    ค      9.  ง     10.  ค         
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
                    

 

ไดเวลา ....ตรวจคําตอบแลวครับ 

นั่นนะซิ ! 
ความจริงแลวมันงายนิดเดียวเอง 

เห็นไหม...ฉันบอกแลว...  
ไมยากเลย ! 
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