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 เรือง         หน้า 

 จุดประสงคก์ารเรียนรู้ 1 

 คาํแนะนาํการใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 2 

 แบบทดสอบก่อนเรียน 4 

 วงกลม 7 

 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  วงกลม   ชุดที  1 

  วงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (0,0) 8 

 แบบฝึกทกัษะ   ชุดที  1 12 

 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  วงกลม     ชุดที  2   

 วงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (h,k) 16 

 แบบฝึกทกัษะ   ชุดที  2 23 

 วงกลมในรูปทวัไป 27 

 แบบฝึกทกัษะ   ชุดที  3 31 

 บทสรุปวงกลม    35 

 แบบทดสอบหลงัเรียน 37 

 ภาคผนวก 40 

 เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 41  

 เฉลยแบบฝึกทกัษะชุดที  1 42 

 เฉลยแบบฝึกทกัษะชุดที  2 47 
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 จุดประสงค์การทําแบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ 

 เรืองวงกลม 
 

 

 

 

สามารถเขียนความสัมพนัธที์เป็นวงกลม  สมการวงกลม   

และกราฟวงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่  (0,0)  และ (h,k) ได ้

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



คาํแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์ 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนีใช้ประกอบการสอนวชิาคณิตศาสตร์   

เรืองวงกลม      มี  3  ชุด 

ชุดที 1  เรือง  วงกลม   ทีมีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุด  (0,0)  รัศมี  r  หน่วย 

ชุดที 2  เรือง  วงกลม   ทีมีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุด  (h,k)  รัศมี  r  หน่วย 

ชุดที 3  เรือง  สมการวงกลมในรูปทัวไป 

            หลกัการใช้แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์ 

 นกัเรียนควรปฏิบติัในการใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์    ดงันี 

1. ทาํแบบทดสอบก่อนเรียน   เป็นขอ้สอบแบบปรนยัชนิดเลือกตอบจาํนวน  10  ขอ้   

แลว้ตรวจคาํตอบจากเฉลยทา้ยเล่มบนัทึกลงในตารางบนัทึกคะแนน 

2. ศึกษาเนือหาและตวัอยา่งในชุดที 1  เรือง  วงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด  (0,0)   ก่อนที

จะทาํแบบฝึกทกัษะแต่ละกิจกรรม 

3. ตรวจคาํตอบจากเฉลยทา้ยเล่ม   แลว้บนัทึกผลการทาํแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ลงใน

ตารางบนัทึกคะแนน 

4. ศึกษาเนือหาและตวัอยา่งในชุดที 2  เรือง   วงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด  (h,k)    

ก่อนทีจะทาํแบบฝึกทกัษะแต่ละกิจกรรม 

5. ตรวจคาํตอบจากเฉลยทา้ยเล่ม   แลว้บนัทึกผลการทาํแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  ลงใน

ตารางบนัทึกคะแนน 

6. ศึกษาเนือหาและตวัอยา่งในชุดที 3  เรือง   สมการวงกลมในรูปทวัไป  ก่อนทีจะทาํแบบ

ฝึกทกัษะแต่ละกิจกรรม 

7. เมือบนัทึกผลลงในตารางบนัทึกคะแนนเสร็จเรียบร้อยแลว้ใหน้กัเรียนทาํแบบทดสอบ
หลงัเรียน ซึงมีลกัษณะเป็นแบบปรนยัชนิดเลือกตอบจาํนวน  10 ขอ้ 

8. ใหน้กัเรียนเปลียนกนัตรวจแบบทดสอบหลงัเรียนจากเฉลยทา้ยเล่ม  บนัทึกผลทีไดล้งใน

ตารางบนัทึกคะแนน เพือทราบผลการพฒันาภายหลงัการฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

     
 

         
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



แบบทดสอบก่อนเรียน 

แบบฝึกทกัษะกลุ่มสาระการเรียนรู้คณติศาสตร์ 

ชันมธัยมศึกษาปีท ี4  เล่มท ี 2   เรืองวงกลม 

 

คาํชีแจง  ใหน้กัเรียนอ่านคาํถามต่อไปนีทีละขอ้  แลว้ทาํเครืองหมายกากบาท  (× )  

   ลงในกระดาษคาํตอบ  ก  ข  ค  ง  ทีนกัเรียนเห็นวา่ถกูตอ้งทีสุดเพียงขอ้เดียว 

  ในกระดาษคาํตอบ   ใชเ้วลาในการทาํแบบทดสอบ   30   นาที 

 

  1.   จากความสมัพนัธ์  {(x,y) / x2+y2 -16 =  0} จุดศูนยก์ลางและรัศมีของวงกลมคือขอ้ใด 

ก.  C(0,0)  และ   r = 0  หน่วย   ข.  C(0,0)  และ   r = 4 หน่วย 

ค.  C(0,0)  และ   r = 8  หน่วย   ง.  C(0,0)  และ  r = 16 หน่วย 
 

 2. สมการของวงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (0,0)  และรัศมี  6  หน่วย  คือขอ้ใด 

  ก.  x2+y2+6 =  0 ข.  x2+y2+36 =  0   

  ค.  x2+y2-6 =  0 ง.  x2+y2-36 =  0 
 

3.  จากรูปทีกาํหนดให ้  สมการวงกลมคือขอ้ใด 
 

 

 

    

  

  

 

  ก.  x2+y2-7  =  0 ข.  x2+y2+7 =  0 

X O 
(7,0) 

(0,7) 

(-7,0) 

(0,-7) 

Y 



  ค.  x2+y2-49 =  0 ง.  x2+y2+49 =  0 

4.  จากความสมัพนัธ์  {(x,y)∈R×R / x2+y2+4x-6y =  3} จุดศูนยก์ลางและรัศมีของ 

 วงกลมคือขอ้ใด 

ก. C(-2,3)  และ   r = 4  หน่วย  ข.  C(3,-2)   และ  r = 4  หน่วย 

ค.  C(-2,3)  และ   r = 3  หน่วย   ง.  C(3,-2)   และ  r = 3  หน่วย 
 

 5.  สมการของวงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (-1,-2)  และรัศมี  2  หน่วย  คือขอ้ใด 

  ก.  2x2+2y2+2x+4y-1 =  0 ข.  2x2+2y2+2x-4y-2 =  0 

  ค.  x2+y2+2x+4y+1 =  0 ง.  x2+y2+2x+4y-5 =  0 
 

 6. สมการ  x2+y2+4x-6y-12 =  0  จดัใหอ้ยูใ่นรูป  (x-h)2+(y-k)2   =   r2    ไดด้งัขอ้ใด      

  ก.  (x+2)2+(y+5)2   =  52 ข.  (x+2)2+(y-3)2    =  52 

  ค.  (x+2)2+(y-3)2   =  42 ง.  (x+2)2+(y-5)2   =  42 

 

 7. สมการของวงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (-4,3)  และสมัผสัแกน  y  คือขอ้ใด  

 ก.  x2+y2+8x+6y-4 =  0 ข.  x2+y2+8x-6y+4 =  0 

  ค.  x2+y2-8x+6y+9 =  0 ง.  x2+y2+8x-6y+9 =  0 
 

 8. สมการของวงกลมทีมีจุดศูนยก์ลางอยูที่จุด (0,7)  และผา่นจุด  (24,0)   คือขอ้ใด  

 ก.  x2+y2-14y-576 = 0  ข.  x2+y2-14x+576 =  0 

  ค.   x2+y2-14x+15 =  0 ง.  x2+y2-14y-15 =  0 
 

 9. สมการของวงกลมทีมีจุดปลายของเส้นผา่นศูนยก์ลางอยูที่จุด (-3,-5)  และ  (7,3)   

  คือขอ้ ใด  

  ก.  x2+y2-8x+2y+24 =  0 ข.  x2+y2-4x+2y+24 =  0 

  ค.  x2+y2-4x+2y-36 =  0 ง.  x2+y2-8x+2y-36 =  0 
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r  
จุดศูนยก์ลางของวงกลม 

 

 

วงกลม (Circle) 
 

 

 บทนิยาม   

วงกลม  คือ  เซตของจุดทุกจุดบนระนาบ  ซึงอยูห่่างจากจุดคงทีจุดหนึงทีตรึงอยู ่  

            กบัทีเป็นระยะทางคงตวั  จุดทีตรึงอยูก่บัทีนีเรียกวา่  จุดศูนย์กลาง ( center)  

ของวงกลม  และระยะทางคงตวัเรียกวา่  รัศมี  (radius)  ของวงกลม 

 

 จุดคงที คือ   จุดศูนยก์ลางของวงกลม 

 เส้นรอบวง  คือ   เซตของจุดทุกจุดดงักล่าวทีนาํมาต่อเรียงกนัไดเ้ป็นเสน้โคง้ปลายปิด   

   และจะมีระยะห่างจากจุดศูนยก์ลางของวงกลมเท่ากนั 

รัศมี    คือ   ความยาวของเส้นตรง  ทีลากจากจุดศูนยก์ลางของวงกลมไปยงัเส้นรอบวงของ

วงกลม  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 หมายเหตุ  จะหาความสมัพนัธ์ทีมีกราฟเป็นวงกลมได ้  ตอ้งทราบจุดศูนยก์ลางและรัศมี 
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ย่างที 1  จงเขี

และ

า สมการ

และ   

   

∴  ค

ย่างที 2  จงเขี

และ

า สมการ

และ   

  

∴  ค

ย่างที 3  จงห

 ต่อไ

{(x,y) ∈R×

ทาํ จากโจ

  

ดงันนั

 

ขียนความสมั
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