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คู่มือการใช้สื่อประกอบการสอน 
วิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 เร่ือง อัตราส่วนตรีโกณมิต ิ

 
โปรแกรม GSP เป็นระบบซอฟท์แวร์ที่ใช้ส ำหรับสร้ำง ส ำรวจ และวิเครำะห์สิ่งต่ำงๆ  

ที่เกี่ยวข้องกับเนื้อหำคณิตศำสตร์หลำยด้ำน  เรำสำมำรถใช้เรขำคณิตพลวัตสร้ำงตัวแบบเชิง
คณิตศำสตร์ที่มีปฏิสัมพันธ์ได้หลำกหลำยตั้งแต่กำรค้นหำในระดับพ้ืนฐำนซึ่งเกี่ยวกับรูปร่ำงและ
จ ำนวนไปจนถึงภำพวำดขั้นสูงที่มีควำมซับซ้อนและเคลื่อนไหวได้ส ำหรับนักเรียน  โปรแกรม GSP  ไม่
เพียงช่วยเสริมควำมรู้ควำมเข้ำใจเรขำคณิตในชั้นเรียนเท่ำนั้น  แต่ยังช่วยเสริมแนวคิดทำงคณิตศำสตร์  
ที่เกี่ยวกับพีชคณิต ตรีโกณมิติ แคลคูลัส  และเรื่องอ่ืนๆ อีกด้วย  ส ำหรับครูผู้สอนโปรแกรม  GSP  
จะเอ้ือต่อกำรอธิบำยหลักกำรคณิตศำสตร์ กำรตอบปัญหำ  และกำรกระตุ้นให้นักเรียนสร้ำงข้อ
คำดกำรณ์  โดยครูผู้สอนอำจให้นักเรียนฝึกท ำเองบนเครื่องคอมพิวเตอร์  หรืออำจสำธิตให้นักเรียนดู
หน้ำชั้นเรียน  นักวิจัยและผู้สนใจคณิตศำสตร์สำมำรถใช้โปรแกรม GSP  ในกำรทดลองหรือทดสอบ
เพ่ือดูว่ำ “จะเกิดอะไรขึ้น ถ้ำ ...” หรือใช้ตรวจสอบสมบัติของกำรสร้ำง  และช่วยในกำรค้นหำค ำตอบ
ใหม่ๆ ตลอดจนใช้ในกำรสร้ำงภำพทำงคณิตศำสตร์ที่ซับซ้อนส ำหรับกำรท ำรำยงำน   (สถำบันส่งเสริม
กำรเรียนกำรสอนวิทยำศำสตร์และเทคโนโลยี  , 2548) 
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ขั้นตอนการใช้งานโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

ขั้นที่ 1  ดับเบิลคลิก               ดังรูป 1 
 

 
 

รูป 1   กำรเข้ำใช้งำนโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 
ขั้นที่ 2  เมื่อดับเบิลคลิก แล้วจะปรำกฏ  ดังรูป  2 

      
 

 
 

รูป 2   กำรเริ่มต้นโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
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ขั้นที่ 3  เมื่อคลิก              แล้วจะปรำกฏ "หน้ำต่ำง Thai Edition  ดังรูป 3   
 

ให้คลิก                     หน้ำต่ำง  Thai Edition   จะหำยไปและปรำกฏหน้ำต่ำง ดังรูป 4 
 

 
 

รูป 3   กำรเริ่มต้นโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

 

 
 

รูป 4   หน้ำจอเริ่มต้นโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
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ขั้นที่ 4 เมื่อปรำกฏ หน้ำต่ำง ในขั้นตอนที่ 3 ให้คลิก  กล่องลดต่ ำสุดและกล่องขยำยสูงสุด  
จำกรูป                        ใหเ้ลือกกล่อง              ดังรูป   เพ่ือขยำยหน้ำต่ำงให้สูงสุดดังรูป
ตำมล ำดับ 

 
 
 
 

 
 
 
 
 

                  รูป 5   แสดงหน้ำจอโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 
 

   เมื่อต้องกำรเปิดไฟล์ที่บันทึกไว้ก่อนแล้ว  ให้ ใช้เมนู  แฟ้ม  ตำมด้วย  เปิด เลือกไฟล์  ตำม                              
ต้องกำรแล้ว เลือก                   จะได้ไฟล์ตำมที่ต้องกำร   เปิดเหมือนกับกำรเปิดไฟล์วินโดว ์
 

 

 

 

 

 
 

รูป 6   กำรเปิดไฟล์งำนโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
แล้วคลิก Look in  เลือกไดร์ที่ต้องกำร  (CD ROM)   
 
 
 
 
 
 
 
 



 

5 

สิ่งท่ีควรรู้ก่อนใช้งานบทเรียนโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

ผู้จัดกิจกรรมกำรเรียนรู้จะต้องมีทักษะพ้ืนฐำนของโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad ดังนี้ 
 

1.  เครื่องมือของ  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

 
 
 

รูป 7  ส่วนประกอบต่ำงๆ บนหน้ำจอโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
 

       2.  การเลือกค าสั่งจากเมนู 
          กำรเลือกค ำสั่งจำกเมนู มีวิธีกำรดังนี้ 
                  1. ลำกเคอร์เซอร์ไปที่ชื่อเมนูที่มีค ำสั่งที่ต้องกำรใช้(สร้ำง,แสดงผล)  ดังรูป 8 
       2. คลิกบนชื่อเมนู (คอมพิวเตอร์บำงรุ่น อำจจะต้องกดปุ่มเมำส์ค้ำงไว้)  เมนู
แสดงค ำสั่งย่อยจะปรำกฏขึ้น เมื่อเลื่อนเมำส์ไปบนค ำสั่งใด ค ำสั่งนั้นจะมีแถบสีเด่นขึ้นชัดเจน ถ้ำค ำสั่ง
ใดมีสีเลือนลำง แสดงว่ำค ำสั่งนั้นยังใช้งำนไม่ได้ 
       3. เลื่อนเคอร์เซอร์ไปตำมเมนู  จนกระทั่งสิ่งที่ต้องกำรมีแถบสีเด่นขึ้นให้คลิก 
(หรือปล่อย) ปุ่มเมำส์ 
 
 
 
 
 
 

เมนูค ำสั่ง 

แถบบอกหนำ้ 

กล่องเคร่ืองมือ 

แบบร่ำง 

เล่ือนจอภำพ 
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รูป 8  กำรเลือกค ำสั่งจำกเมนู 
 

   3.   กล่องเครื่องมือ 
 โดยปกติกล่องเครื่องมือจะอยู่ด้ำนซ้ำยมือของหน้ำต่ำงของแบบร่ำง ประกอบด้วยเครื่องมือที่ใช้ในกำร
เลือก  กำรลำก  กำรสร้ำง  และกำรตั้งชื่ออ็อบเจกต์  ตลอดจนกำรใช้ เครื่องมือก ำหนดเองดังรูป 1.9.ก 

  เครื่องมือลูกศร  ใช้เลือก และลำกอ็อบเจกต์ เครื่องมือลูกศร มีอยู่สำมชนิดด้วยกัน 
  (ดูกำรเลือกเครื่องมือในแถบข้ำงล่ำง)  เครือ่งมือแต่ละชนิดท ำงำนแตกต่ำงกัน คือ  
  ใช้เพื่อเลื่อนขนำน หมุน  และย่อ/ขยำย   

                                เครื่องมือลงจุด ใช้ลงจุด 
                 เครื่องวงเวียน ใช้สร้ำงวงกลม 
                 เครื่องมือเขียนเส้น ใช้สร้ำงส่วนของเส้นตรง รังสี และเส้นตรง   

           เครื่องมือสร้ำงข้อควำมใช้สร้ำงป้ำยชื่อ และสร้ำงกล่องค ำบรรยำย 
                    เมนูเครื่องมือก ำหนดเอง ประกอบด้วยรำยชื่อเครื่องมือก ำหนดเอง และ    

ค ำสั่งที่ใช้ในกำรสร้ำงและท ำงำนด้วยเครื่องมือก ำหนดเอง 
  
 
 

รูป 9  กล่องเครื่องมือของโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
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การใชส้ื่อประกอบการสอน 
วิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  เร่ือง อัตราส่วนตรีโกณมิต ิ
ชุดที่ 2 : อัตราส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์ 

 
ผู้สอนหรือผู้เรียนเปิดไฟล์ The Geometer’s Sketchpad จำกแผ่น CD-ROM  ซึ่งไฟล์งำน

อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  จะพบบทเรียนแล้วเลือกไฟล์ : อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และ
แทนเจนต์  เพ่ือใช้จัดกิจกรรมกำรเรียนรู้  

 

 

 

 

 
รูปที่  10  กำรเปิดไฟล์งำนบทเรียนโปรแกรม The Geometer’s Sketchpad (GSP) 

 
 

 เปิดไฟล์อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์  โปรแกรมเปิดงำนได้ดังรูป  11  
แสดงหน้ำแรก 

 

 
 

รูป 11  แสดงหน้ำแรก 
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 จำกรูป  11  จะแสดงชื่อเรื่อง ชื่อผู้จัดท ำ และสังกัด ให้คลิกท่ีปุ่มเมนู    จะเข้ำสู่

หน้ำแสดงตัวชี้วัด  หน้ำที่ 2  ดังรูป 12  

 
 

รูป  12  แสดงตัวชี้วัด   
 

 จำกรูป 12  จะแสดงตัวชี้วัดของเนื้อหำอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์  

ละมีปุ่มเมนูดังนี้ 

ปุ่มเมนู 
 

ใช้เพื่อแสดงตัวชี้วัดของเนื้อหำอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  
โคไซน์และแทนเจนต์   

ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 1 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 3)  ดังรูป 13 

 

 
 

รูป 13  แสดงควำมหมำยของอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  และรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC 

Next

ตัวชีว้ดั

Back

Home

Next
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 จำกรูป 13  จะแสดงควำมหมำยของอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  และรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC

และมีปุ่มเมนูดังนี้ 

ปุ่มเมนู  แสดงควำมหมำยของอัตรำส่วนตรีโกณมิติ   
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 2 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 4)  ดังรูปที่ 14 

 

 
 

รูป 14  แสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำไซน์ของมุม A 
 

 จำกรูป 14  จะแสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำไซน์ของมุม A  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 

ปุ่มเมนู  แสดงค่ำไซน์ของมุม A  และปุ่มเมนเูท่ำกับ 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำไซน์ของมุม A  และปุ่มเมนเูขียนแทนด้วย 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำไซน์ของมุม A   
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 3 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 5)  ดังรูปที่ 15 

 
 
 
 
 

Back

Home

Next

เขยีนแทนดว้ย

Back

Home

Next
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รูป 15  แสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำโคไซน์ของมุม A 
 

 จำกรูป 15  จะแสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำโคไซน์ของมุม A  และมีปุ่มเมนู

ดังนี้ 

ปุ่มเมนู  แสดงค่ำโคไซน์ของมุม A  และปุ่มเมนเูท่ำกับ 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำโคไซน์ของมุม A  และปุ่มเมนเูขียนแทนด้วย 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำโคไซน์ของมุม A   
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 4 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 6)  ดังรูปที่ 16 

 

 
 

รูป 16  แสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำแทนเจนต์ของมุม A 
 
 

เขยีนแทนดว้ย

Back

Home

Next
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 จำกรูป 16  จะแสดงรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก ABC  และค่ำแทนเจนต์ของมุม A  และมีปุ่ม
เมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงค่ำแทนเจนต์ของมุม A  และปุ่มเมนูเท่ำกับ 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำแทนเจนต์ของมุม A  และปุ่มเมนูเขียนแทนด้วย 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำแทนเจนต์ของมุม A   
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 5 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 7)  ดังรูปที่ 17 

 

 
 

รูป 17  แสดงตัวอย่ำง 1 
 

 จำกรูป 17  จะแสดงตัวอย่ำง 1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงตัวอย่ำง 1  และเมนู  = 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำค่ำไซน์  ค่ำโคไซน์  ค่ำแทนเจนต์ของมุม A   
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 6 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 8)  ดังรูปที่ 18 

 
 

เขยีนแทนดว้ย

Back

Home

Next

ตัวอย่าง 1

Back

Home

Next
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รูป 18  แสดงตัวอย่ำง 2 
 

 จำกรูป 18  จะแสดงตัวอย่ำง 2  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงแสดงตัวอย่ำง 2  และเมนู  = 
ปุ่มเมนู  แสดงค่ำค่ำไซน์  ค่ำโคไซน์  ค่ำแทนเจนต์ของมุม C  
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 7 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 9)  ดังรูปที่ 19 

 

 
 

รูป 19  แสดงใบกิจกรรม 1 
 
 
 
 
 

ตัวอย่าง 2

Back

Home

Next
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 จำกรูป 19  จะแสดงใบกิจกรรม 1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1  หน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2  หน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3  หน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 8 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 10)  ดังรูปที่ 20 

 

 
 

รูป 20  แสดงโจทย์ข้อ 1 
 

 จำกรูป 20  จะแสดงโจทย์ข้อ 1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงค ำถำมและปุ่มเมนู  ข้อ 1.1 , ข้อ 1.2  ,ข้อ 1.3  ,ข้อ 
1.4, ข้อ 1.5  ,ข้อ 1.6 

ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.1  หน้ำที่ 11 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.2  หน้ำที่ 12 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.3  หน้ำที่ 13 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.4  หน้ำที่ 14 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.5  หน้ำที่ 15 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 1.6  หน้ำที่ 16 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 9 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 17)  

ขอ้ 1

ขอ้ 2

ขอ้ 3

Back

Home

Next

ขอ้ 1

ขอ้ 1.1

ขอ้ 1.2

ขอ้ 1.3

ขอ้ 1.4

ขอ้ 1.5

ขอ้ 1.6

Back

Home

Next
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รูป 21  แสดงโจทย์ข้อ 1.1 
 

 จำกรูป 21  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงปุ่มเมนู  1.1.1 , 1.1.2 , 1.1.3 , 1.1.4 , 1.1.5 
ปุ่มเมนู , , ,

,  

แสดงด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก  ด้ำนตรงข้ำมมุม A  ด้ำนประชิดมุม 
A  ด้ำนตรงข้ำมมุม B  ด้ำนประชิดมุม B  ตำมล ำดับและปุ่ม
เมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 12)  ดังรูปที่ 22 

 

 
 

รูป 22  แสดงโจทย์ข้อ 1.2 
 
 

ขอ้ 1.1

1.1.1 1.1.2 1.1.3

1.1.4 1.1.5

คอื

Back

Home

Next
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 จำกรูป 22  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.2  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงปุ่มเมนู  1.2.1 , 1.2.2 , 1.2.3 , 1.2.4 , 1.2.5 
ปุ่มเมนู 

, ,

, ,

 

แสดงด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก  ด้ำนตรงข้ำมมุม D  ด้ำนประชิด
มุม D  ด้ำนตรงข้ำมมุม F  ด้ำนประชิดมุม F  ตำมล ำดับและ
ปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 13)  ดังรูปที่ 23 

 

 
 

รูป 23  แสดงโจทย์ข้อ 1.3 
 

 จำกรูป 23  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.3  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงปุ่มเมนู  1.3.1 , 1.3.2 , 1.3.3 , 1.3.4 , 1.3.5 
ปุ่มเมนู 

, ,

, ,

 

แสดงด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก  ด้ำนตรงข้ำมมุม G  ด้ำนประชิดมุม 
G  ด้ำนตรงข้ำมมุม I  ด้ำนประชิดมุม I  ตำมล ำดับและปุ่มเมนู
คือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 14)  ดังรูปที่ 24 

ขอ้ 1.2

1.2.1 1.2.2

1.2.3 1.2.4

1.2.5

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 1.3

1.3.1 1.3.2

1.3.3 1.3.4

1.3.5

คอื

Back

Home

Next
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รูป 24  แสดงโจทย์ข้อ 1.4 
 

 จำกรูป 24  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.4  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  1.4.1 , 1.4.2 , 1.4.3 , 1.4.4 , 1.4.5 
ปุ่มเมนู , , 

, , 

 

แสดงด้ำน JK  ด้ำน KL  ด้ำน JL  ด้ำน KL ด้ำน JL  
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 15)  ดังรูปที่ 25 

 

 
 

รูป 25  แสดงโจทย์ข้อ 1.5 
 

ขอ้ 1.4

1.4.1 1.4.2

1.4.3 1.4.4

1.4.5

คอื

Back

Home

Next
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 จำกรูป 25  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.5  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  1.5.1 , 1.5.2 , 1.5.3 , 1.5.4 , 1.5.5 

ปุ่มเมนู 
, , 

, , 

 

แสดงด้ำน JK  ด้ำน KL  ด้ำน JL  ด้ำน KL ด้ำน JL  
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 16)  ดังรูปที่ 26 

 

 
 

รูป 26  แสดงโจทย์ข้อ 1.6 
 

 จำกรูป 26  จะแสดงโจทย์ข้อ 1.6  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  1.6.1 , 1.6.2 , 1.6.3 , 1.6.4 , 1.6.5 

ปุ่มเมนู 
, , 

, , 

 

แสดงด้ำน PQ  ด้ำน QR  ด้ำน PR  ด้ำน PR ด้ำน QR  
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 10 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 17)  ดังรูปที่ 27 

ขอ้ 1.5

1.5.1 1.5.2

1.5.3 1.4.4

1.4.5

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 1.6

1.6.1 1.6.2

1.6.3 1.6.4

1.6.5

คอื

Back

Home

Next
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รูป 27  แสดงโจทย์ข้อ 2 
 

 จำกรูป 27  จะแสดงโจทย์ข้อ 2  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  แสดงค ำถำมและปุ่มเมนู  ข้อ 2.1 , ข้อ 2.2  ,ข้อ 2.3  ,ข้อ 
2.4, ข้อ 2.5  ,ข้อ 2.6 

ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.1  หน้ำที่ 18 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.2  หน้ำที่ 19 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.3  หน้ำที่ 20 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.4  หน้ำที่ 21 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.5  หน้ำที่ 22 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 2.6  หน้ำที่ 23 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 9 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 24)  

 
 
 
 
 

ขอ้ 2

ขอ้ 2.1

ขอ้ 2.2

ขอ้ 2.3

ขอ้ 2.4

ขอ้ 2.5

ขอ้ 2.6

Back

Home

Next
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รูป 28  แสดงโจทย์ข้อ 2.1 
 

 จำกรูป 28  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.1.1 , 2.1.2 , 2.1.3  
ปุ่มเมนู 

, , 

 

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้และ
ปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 19)  ดังรูปที่ 29 

 

 
 

รูป 29  แสดงโจทย์ข้อ 2.2 
 
 

ขอ้ 2.1

2.1.1 2.1.2

2.1.3

คอื

Back

Home

Next
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 จำกรูป 29  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.2  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.2.1 , 2.2.2 , 2.2.3 , 2.2.4 , 2.2.5 , 2.2.6 
ปุ่มเมนู 

, , 

, , 

,  

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  
และปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 20)  ดังรูปที่ 30 

 

 
 

รูป 30  แสดงโจทย์ข้อ 2.3 
 

 จำกรูป 30  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.3  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.3.1 , 2.3.2 , 2.3.3 , 2.3.4 , 2.3.5 , 2.3.6 
ปุ่มเมนู 

, , 

, , 

,  

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  
และปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 21)  ดังรูปที่ 31 

ขอ้ 2.2

2.2.1 2.2.2

2.2.3 2.2.4

2.2.5 2.2.6

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 2.3

2.3.1 2.3.2

2.3.3 2.3.4

2.3.5 2.3.6

คอื

Back

Home

Next
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รูป 31  แสดงโจทย์ข้อ 2.4 
 

 จำกรูป 31  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.4  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.4.1 , 2.4.2 , 2.4.3 , 2.4.4 , 2.4.5 , 2.4.6 
ปุ่มเมนู 

, , 

, , 

,  

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  
และปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 22)  ดังรูปที่ 32 

 

 
 

รูป 32  แสดงโจทย์ข้อ 2.5 
 

ขอ้ 2.4

2.4.1 2.4.2

2.4.3 2.4.4

2.4.5 2.4.6

คอื

Back

Home

Next
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 จำกรูป 32  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.5  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.5.1 , 2.5.2 , 2.5.3 , 2.5.4 , 2.5.5 , 2.5.6 

ปุ่มเมนู 
, , 

, , 

,  

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  
และปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 23)  ดังรูปที่ 33 

 

 
 

รูป 33  แสดงโจทย์ข้อ 2.6 
 

 จำกรูป 33  จะแสดงโจทย์ข้อ 2.6  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  2.6.1 , 2.6.2 , 2.6.3 , 2.6.4 , 2.6.5 , 2.6.6 

ปุ่มเมนู 
, , 

, , 

,  

แสดงอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  
และปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 17 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 24)  ดังรูปที่ 34 

ขอ้ 2.5

2.5.1 2.5.2

2.5.3 2.5.4

2.5.5 2.5.6

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 2.6

2.6.1 2.6.2

2.6.3 2.6.4

2.6.5 2.6.6

คอื

Back

Home

Next
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รูป 34  แสดงโจทย์ข้อ 3 
 

 จำกรูป 34  จะแสดงโจทย์ข้อ 3  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำถำมและปุ่มเมนู  ข้อ 3.1 , ข้อ 3.2  ,ข้อ 3.3  ,ข้อ 
3.4, ข้อ 3.5 

ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3.1  หน้ำที่ 25 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3.2  หน้ำที่ 26 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3.3  หน้ำที่ 27 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3.4  หน้ำที่ 28 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปโจทย์ข้อ 3.5  หน้ำที่ 29 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 9 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 31)  

 

 
 

รูป 35  แสดงโจทย์ข้อ 3.1 

ขอ้ 3

ขอ้ 3.1

ขอ้ 3.2

ขอ้ 3.3

ขอ้ 3.4

ขอ้ 3.5

Back

Home

Next
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 จำกรูป 35  จะแสดงโจทย์ข้อ 3.1  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  3.1.1 , 3.1.2 , 3.1.3 , 3.1.4 , 3.1.5 , 3.1.6 
ปุ่มเมนู , , 

, , 

,  

แสดง sin A , cos A , tan A , sin B , cos B , tan B 
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 26)  ดังรูปที่ 36 

 

 
 

รูป 36  แสดงโจทย์ข้อ 3.2 
 

 จำกรูป 36  จะแสดงโจทย์ข้อ 3.2  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  3.2.1 , 3.2.2 , 3.2.3 , 3.2.4 , 3.2.5 , 3.2.6 
ปุ่มเมนู , , 

, , , 

 

แสดง sin D , cos D , tan D , sin E , cos E , tan E 
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 27)  ดังรูปที่ 37 

 

ขอ้ 3.1

3.1.1 3.1.2

3.1.3 3.1.4

3.1.5 3.1.6

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 3.2

3.2.1 3.2.2 3.2.3

3.2.4 3.2.5

3.2.6

คอื

Back

Home

Next
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รูป 37  แสดงโจทย์ข้อ 3.3 
 

 จำกรูป 37  จะแสดงโจทย์ข้อ 3.3  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  3.3.1 , 3.3.2 , 3.3.3 , 3.3.4 , 3.3.5 , 3.3.6 
ปุ่มเมนู , , 

, , 

,  

แสดง sin G , cos G , tan G , sin H , cos H , tan H 
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 28)  ดังรูปที่ 38 

 

 
 

รูป 38  แสดงโจทย์ข้อ 3.4 
 

ขอ้ 3.3

3.3.1 3.3.2

3.3.3 3.3.4

3.3.5 3.3.6

คอื

Back

Home

Next
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 จำกรูป 38  จะแสดงโจทย์ข้อ 3.4  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  3.4.1 , 3.4.2 , 3.4.3 , 3.4.4 , 3.4.5 , 3.4.6 
ปุ่มเมนู , , 

, , 

,  

แสดง sin J , cos J , tan J , sin K , cos K , tan K 
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 29)  ดังรูปที่ 39 

 

 
 

รูป 39  แสดงโจทย์ข้อ 3.5 
 

 จำกรูป 39  จะแสดงโจทย์ข้อ 3.5  และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู   แสดงปุ่มเมนู  3.5.1 , 3.5.2 , 3.5.3 , 3.5.4 , 3.5.5 , 3.5.6 
ปุ่มเมนู , , 

, , 

,  

แสดง sin G , cos G , tan G , sin H , cos H , tan H 
ตำมล ำดับและปุ่มเมนูคือ 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู  แสดงค ำตอบอีกค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 30)  ดังรูปที่ 40 

ขอ้ 3.4

3.4.1 3.4.2

3.4.3 3.4.4

3.4.5 3.4.6

คอื

Back

Home

Next

ขอ้ 3.5

3.5.1 3.5.2

3.5.3 3.5.4

3.5.5 3.5.6

คอื

หรือ

Back

Home

Next
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รูป 40  แสดงผลสรุปเนื้อหำเรื่องอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์ 
 

 จำกรูป 40  จะแสดงผลสรุปเนื้อหำเรื่องอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์
และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู 
 

แสดงค ำตอบ 
ปุ่มเมนู  แสดงค ำตอบอีกค ำตอบ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงไปหน้ำถัดไป (หน้ำที่ 31)  ดังรูปที่ 41 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

คอื

=

Back

Home

Next
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รูป 41  แสดงผลสรุปเนื้อหำเรื่องอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์ 
 

 จำกรูป 40  จะแสดงผลสรุปเนื้อหำเรื่องอัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์
และมีปุ่มเมนูดังนี้ 
 

ปุ่มเมนู  น ำเสนอ 
ปุ่มเมนู   ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำที่ 24 
ปุ่มเมนู  ใช้เพื่อเชื่อมโยงกลับไปหน้ำแรก 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

น าเสนอ

Back

Home
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ใบกิจกรรม 1 
*************************************************************************** 
ชื่อ....................................................นามสกุล...................................เลขท่ี............ ชัน้ ม. ........... 
*************************************************************************** 

 
1. ก ำหนดรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำกดังรูป  จงบอกชื่อด้ำนตำมชื่อที่ก ำหนด 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม ชื่อของด้าน 
1.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
1.1.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน  AB 
1.1.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม A  คือ  ด้ำน  BC 
1.1.3 ด้ำนประชิดมุม  A  คือ  ด้ำน  AC 
1.1.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม B  คือ  ด้ำน  AC 
1.1.5 ด้ำนประชิดมุม  B  คือ   ด้ำน  BC 

 
1.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
1.2.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน …………… 
1.2.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม D  คือ  ด้ำน …………… 
1.2.3 ด้ำนประชิดมุม  D  คือ  ด้ำน …………… 
1.2.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม F  คือ  ด้ำน …………… 
1.2.5 ด้ำนประชิดมุม  F  คือ  ด้ำน …………… 

 
1.3 

 

จำกรูป  GHI   จงหำ 
1.3.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน …………… 
1.3.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม G  คือ  ด้ำน …………… 
1.3.3 ด้ำนประชิดมุม  G  คือ  ด้ำน …………… 
1.3.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม I  คือ  ด้ำน …………… 
1.3.5 ด้ำนประชิดมุม  I คือ  ด้ำน …………… 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม ชื่อของด้าน 
1.4 

 

จำกรูป  JKL   จงหำ 
1.4.1 ด้ำน  JK  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก 
1.4.2 ด้ำน  KL  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุม  J 
1.4.3 ด้ำน  JL  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุม  K 
1.4.4 ด้ำน  KL  คือ  ด้ำนประชิดมุม  K 
1.4.5 ด้ำน  JL  คือ  ด้ำนประชิดมุม  J 

 
1.5 

 

จำกรูป  MNO   จงหำ 
1.5.1 ด้ำน  MO  คือ  ................................... 
1.5.2 ด้ำน  NO  คือ .............................มุม M 
1.5.3 ด้ำน  MN  คือ .............................มุม M 
1.5.4 ด้ำน  MN  คือ  .............................มุม O 
1.5.5 ด้ำน  NO  คือ  .............................มุม O 

 
1.6 

 

จำกรูป  PQR   จงหำ 
1.6.1 ด้ำน  PQ  คือ  ................................... 
1.6.2 ด้ำน  QR  คือ  .............................มุม P 
1.6.3 ด้ำน  PR  คือ  .............................มุม P 
1.6.4 ด้ำน  PR  คือ  .............................มุม Q 
1.6.5 ด้ำน  QR  คือ  .............................มุม Q 
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2.  จำกอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  จงเติมค ำตอบให้สมบูรณ์ 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
2.1.1 

AB

AC
  =  

มฉำกนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ
B มนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ    

        =  sin B   
2.1.2 

AB

BC
  =  

มฉำกนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ
B นประชิดมุมควำมยำวด้ำ

   

        =  cos B   
2.1.3 

BC

AC
  =  

Bนประชิดมุมควำมยำวด้ำ
B มนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ   

         =  tan B   
 

2.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
2.2.1 

DF

EF
  =  sin D   

2.2.2 
DF

DE
  =  cos D   

2.2.3 
DE

EF
  =  tan D   

2.2.4 
DF

DE
  =  sin F 

2.2.5 
DE

EF
  =  cos F 

2.2.6 
EF

DE
  =  tan F 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.3 

 

จำกรูป  EFG   จงหำ 
2.3.1 

EF

FG
  =  ………… E   

2.3.2 
EF

EG
  =  ………… E   

2.3.3 
EG

FG
  =  ………… E   

2.3.4 
EF

EG
  =  ………… F 

2.3.5 
EF

FG
  =  ………… F 

2.3.6 
FG

EG
  =  ………… F 

 
2.4 

 

จำกรูป  HIJ   จงหำ 
2.4.1 

HI

IJ
  =  ………… H   

2.4.2 
HI

HJ
  =  ………… H   

2.4.3 
HJ

IJ
  =  ………… H   

2.4.4 
HI

HJ
  =  ………… I 

2.4.5 
HI

IJ
  =  ………… I 

2.4.6 
IJ

HJ
  =  ………… I 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.5 

 

จำกรูป  KLM   จงหำ 
2.5.1 sin K  = ………………………………… 

 
2.5.2 sin M  = ………………………………… 

 
2.5.3 cos K  = ………………………………… 

 
2.5.4 cos M  = ………………………………… 

 
2.5.5 tan K  = ………………………………… 

 
2.5.6 tan M  = ………………………………… 

 
 

2.6 

 

จำกรูป  NOP   จงหำ 
2.6.1 sin N  = ………………………………… 

 
2.6.2 sin O  = ………………………………… 

 
2.6.3 cos N  = ………………………………… 

 
2.6.4 cos O  = ………………………………… 

 
2.6.5 tan N  = ………………………………… 

 
2.6.6 tan O  = ………………………………… 
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3.  จำกอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  จงเติมค ำตอบให้สมบูรณ์ 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
 
3.1.1 sin A  =  …………………………… 

 
3.1.2 cos A  =  …………………………… 

 
3.1.3 tan A  =  …………………………… 

 
3.1.4 sin B  =  …………………………… 

 
3.1.5 cos B  =  …………………………… 

 
3.1.6 tan B  =  …………………………… 

 
 

3.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
 
3.2.1 sin D  =  …………………………… 

 
3.2.2 cos D  =  …………………………… 

 

3.2.3 tan D  =  …………………………… 
 

3.2.4 sin E  =  …………………………… 
 

3.2.5 cos E  =  …………………………… 
 

3.2.6 tan E  =  …………………………… 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.3 

 

จำกรูป  GHI   จงหำ 
 
3.3.1 sin G  =  ……………….   

 
3.3.2 cos G  =  ……………….   

 
3.3.3 tan G  =  ……………….   

 
3.3.4 sin H  =  ……………….   

 
3.3.5 cos H  =  ……………….   

 
3.3.6 tan H  =  ……………….   

 
3.4 

 

จำกรูป  JKL   จงหำ 
 
3.4.1 sin J  =  ……………….   

 
3.4.2 cos J  =  ……………….   

 
3.4.3 tan J  =  ……………….   

 
3.4.4 sin K  =  ……………….   

 
3.4.5 cos K  =  ……………….   

 
3.4.6 tan K  =  ……………….   
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.5 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
 
3.5.1 sin A  =  ……......  หรือ  ……......   

 
3.5.2 cos A =  ……......  หรือ  ……......   

 
3.5.3 tan A =  ……......  หรือ  ……......   

 
3.5.4 sin B  =  ……......  หรือ  ……......   

 
3.5.5 cos B =  ……......  หรือ  ……......   

 
3.5.6 tan B =  ……......  หรือ  ……......   

 
 

 
 

สรุปได้ว่ำ  เมื่อ  ABC  เป็นสำมเหลี่ยมมุมฉำกท่ีมี  a  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  A  
, b  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  B  และ  c  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  C 

 

 
 

ไซน์  (sine) ของมุม  A  คือ................................................................................................. ................. 
 
โคไซน์  (cosine) ของมุม  A  คือ......................................................................................... .................. 
 
แทนเจนต์  (tangent) ของมุม  A  คือ............................................................................................. ...... 
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ภาคผนวก ข 
เฉลยใบกิจกรรม 1 
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เฉลยใบกิจกรรม 1 
*************************************************************************** 
 
1. ก ำหนดรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำกดังรูป  จงบอกชื่อด้ำนตำมชื่อที่ก ำหนด 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม ชื่อของด้าน 
1.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
1.1.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน  AB 
1.1.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม A  คือ  ด้ำน  BC 
1.1.3 ด้ำนประชิดมุม  A  คือ  ด้ำน  AC 
1.1.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม B  คือ  ด้ำน  AC 
1.1.5 ด้ำนประชิดมุม  B  คือ   ด้ำน  BC 

 
1.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
1.2.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน …DF…… 
1.2.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม D  คือ  ด้ำน …EF…… 
1.2.3 ด้ำนประชิดมุม  D  คือ  ด้ำน …DE…… 
1.2.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม F  คือ  ด้ำน … DE …… 
1.2.5 ด้ำนประชิดมุม  F  คือ  ด้ำน … EF …… 

 
1.3 

 

จำกรูป  GHI   จงหำ 
1.3.1 ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก คือ  ด้ำน …GI…… 
1.3.2 ด้ำนตรงข้ำมมุม G  คือ  ด้ำน …HI…… 
1.3.3 ด้ำนประชิดมุม  G  คือ  ด้ำน …GH…… 
1.3.4 ด้ำนตรงข้ำมมุม I  คือ  ด้ำน …GH…… 
1.3.5 ด้ำนประชิดมุม  I คือ  ด้ำน …HI…… 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม ชื่อของด้าน 
1.4 

 

จำกรูป  JKL   จงหำ 
1.4.1 ด้ำน  JK  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุมฉำก 
1.4.2 ด้ำน  KL  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุม  J 
1.4.3 ด้ำน  JL  คือ  ด้ำนตรงข้ำมมุม  K 
1.4.4 ด้ำน  KL  คือ  ด้ำนประชิดมุม  K 
1.4.5 ด้ำน  JL  คือ  ด้ำนประชิดมุม  J 

 
1.5 

 

จำกรูป  MNO   จงหำ 
1.5.1 ด้ำน  MO  คือ  ..ด้านตรงข้ามมุมฉาก.. 
1.5.2 ด้ำน  NO  คือ ...ด้านตรงข้าม...มุม M 
1.5.3 ด้ำน  MN  คือ ...ด้านประชิด...มุม M 
1.5.4 ด้ำน  MN  คือ  ...ด้านตรงข้าม...มุม O 
1.5.5 ด้ำน  NO  คือ  ...ด้านประชิด...มุม O 

 
1.6 

 

จำกรูป  PQR   จงหำ 
1.6.1 ด้ำน  PQ  คือ  ..ด้านตรงข้ามมุมฉาก.. 
1.6.2 ด้ำน  QR  คือ  ...ด้านตรงข้าม...มุม P 
1.6.3 ด้ำน  PR  คือ  ...ด้านประชิด...มุม P 
1.6.4 ด้ำน  PR  คือ  ...ด้านตรงข้าม...มุม Q 
1.6.5 ด้ำน  QR  คือ  ...ด้านประชิด...มุม Q 
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2.  จำกอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  จงเติมค ำตอบให้สมบูรณ์ 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
2.1.1 

AB

AC
  =  

มฉำกนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ
B มนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ    

        =  sin B   
2.1.2 

AB

BC
  =  

มฉำกนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ
B นประชิดมุมควำมยำวด้ำ

   

        =  cos B   
2.1.3 

BC

AC
  =  

Bนประชิดมุมควำมยำวด้ำ
B มนตรงขำ้มมุควำมยำวด้ำ   

         =  tan B   
 

2.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
2.2.1 

DF

EF
  =  sin D   

2.2.2 
DF

DE
  =  cos D   

2.2.3 
DE

EF
  =  tan D   

2.2.4 
DF

DE
  =  sin F 

2.2.5 
DE

EF
  =  cos F 

2.2.6 
EF

DE
  =  tan F 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.3 

 

จำกรูป  EFG   จงหำ 

2.3.1  
EF

FG
  =  …sin… E   

2.3.2  
EF

EG
  =  …cos…  E   

2.3.3  
EG

FG
  =  …tan…  E   

2.3.4  
EF

EG
  =  …sin…  F 

2.3.5  
EF

FG
  =  …cos…  F 

2.3.6  
FG

EG
  =  …tan…  F 

 
2.4 

 

จำกรูป  HIJ   จงหำ 

2.4.1  
HI

IJ
  =  …sin… H   

2.4.2  
HI

HJ
  =  …cos…  H   

2.4.3  
HJ

IJ
  =  …tan…  H   

2.4.4  
HI

HJ
  =  …sin… I 

2.4.5  
HI

IJ
  =  …cos…  I 

2.4.6  
IJ

HJ
  = …tan…  I 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
2.5 

 

จำกรูป  KLM   จงหำ 

2.5.1  sin K  = ……………
KM

LM
…………… 

2.5.2  sin M  = ……………
KM

KL
…………… 

2.5.3  cos K  = ……………
KM

KL
…………… 

2.5.4  cos M  = ……………
KM

LM
…………… 

2.5.5  tan K  = ……………
KL

LM
…………… 

2.5.6  tan M  = ……………
LM

KL
…………… 

 
2.6 

 

จำกรูป  NOP   จงหำ 

2.6.1  sin N  = ……………
NO

OP
…………… 

2.6.2  sin O  = ……………
NO

NP
…………… 

2.6.3  cos N  = ……………
NO

NP
…………… 

2.6.4  cos O  = ……………
NO

OP
…………… 

2.6.5  tan N  = ……………
NP

OP
…………… 

2.6.6  tan O  = ……………
OP

NP
…………… 
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3.  จำกอัตรำส่วนตรีโกณมิติของรูปสำมเหลี่ยมที่ก ำหนดให้  จงเติมค ำตอบให้สมบูรณ์ 
 
ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.1 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
 

3.1.1  sin A  =  ……………
z

x
…………… 

3.1.2  cos A  =  ……………
z

y
…………… 

3.1.3  tan A  =  ……………
y

x
…………… 

3.1.4  sin B  =  ……………
z

y
…………… 

3.1.5  cos B  =  ……………
z

x
…………… 

3.1.6  tan B  =  ……………
x

y
…………… 

 
 

3.2 

 

จำกรูป  DEF   จงหำ 
 

3.2.1  sin D  =  ……………
a

c
…………… 

3.2.2  cos D  =  ……………
a

b
…………… 

3.2.3  tan D  =  ……………
b

c
…………… 

3.2.4  sin E  =  ……………
a

b
…………… 

3.2.5  cos E  =  ……………
a

c
…………… 

3.2.6  tan E  =  ……………
c

b
…………… 
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.3 

 

จำกรูป  GHI   จงหำ 
 

3.3.1  sin G  =  ……………
o

n
…………… 

3.3.2  cos G  =  ……………
o

m
…………… 

3.3.3  tan G  =  ……………
m

n
…………… 

3.3.3.4  sin H  =  ……………
o

m
…………… 

3.3.5  cos H  = ……………
o

n
…………… 

3.3.6  tan H  =  ……………
n

m
…………… 

 
3.4 

 

จำกรูป  JKL   จงหำ 
 

3.4.1  sin J  =  ……………
q

r
……………  

3.4.2  cos J  =  ……………
q

p
……………   

3.4.3  tan J  =  ……………
p

r
…………… 

3.4.4  sin K  =  ……………
q

p
…………… 

3.4.5  cos K  =  ……………
q

r
…………… 

3.4.6  tan K  =  ……………
r

p
……………   
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ข้อ รูปสามเหลี่ยม อัตราส่วนของความยาวด้าน 
3.5 

 

จำกรูป  ABC   จงหำ 
 

3.5.1  sin A  =  …
z

x
...  หรือ  …

y

m
...   

3.5.2  cos A =  …
z

y
...  หรือ  …

y

n
...   

3.5.3  tan A =  …
y

x
...  หรือ  …

n

m
...   

3.5.4  sin B  =  …
z

y
...  หรือ  …

x

m
...   

3.5.5  cos B =  …
z

x
...  หรือ  …

x

p
...   

3.5.6  tan B =  …
x

y
...  หรือ  …

p

m
...   

 
 

สรุปได้ว่ำ  เมื่อ  ABC  เป็นสำมเหลี่ยมมุมฉำกท่ีมี  a  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  A  
, b  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  B  และ  c  เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมุม  C 

 

 
 

ไซน์  (sine) ของมุม  A  คือ  
มฉากนตรงขา้มมุความยาวด้า

 Aมนตรงขา้มมุความยาวด้า
=   

c

a
  =  sin A 

 

โคไซน์  (cosine) ของมุม  A  คือ   
มฉากนตรงขา้มมุความยาวด้า

 Aนประชิดมุมความยาวด้า
=   

c

b
  =  cos A 

 

แทนเจนต์  (tangent) ของมุม  A  คือ  
Aนประชิดมุมความยาวด้า
 Aมนตรงขา้มมุความยาวด้า

 =  
b

a
  =  tan A 
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คู่มือการใช้สื่อประกอบการสอน 
วิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2  เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 
ชุดที่ 2 : อัตราส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์ 

 
 
 
 

โดย 
นางสาวสุภชา  เพ็ญจันทร์ 

ต าแหน่ง ครู วิทยฐานะ ครูช านาญการ 
 
 
 
 

โรงเรียนค าเขื่อนแก้วชนูปถัมภ์ 
ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 28 

ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
กระทรวงศึกษาธิการ 
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ค าน า 

 
 พระรำชบัญญัติกำรศึกษำแห่งชำติ พ.ศ. 2542 ได้กล่ำวถึงแนวทำงกำรจัดกำรศึกษำ   
โดยถือว่ำผู้เรียนมีควำมส ำคัญที่สุด  กระบวนกำรจัดกำรศึกษำต้องส่งเสริมให้ผู้เรียนสำมำรถ
พัฒนำตำมธรรมชำติและเต็มศักยภำพ ดังนั้นกำรจัดกิจกรรมกำรเรียนรู้ผู้สอนจะต้องจัดบรรยำกำศ 
สภำพแวดล้อม  สื ่อนวัตกรรมกำรเรียน และใช้เทคนิคกำรจัดกำรเรียนกำรสอนหลำกหลำยวิธี  
เพ่ือให้ผู้เรียนเกิดกำรเรียนรู้  เกิดควำมรู้ และคุณลักษณะต่ำง ๆ  ที่พึงประสงค์    

คู่มือกำรใช้งำนสื่อประกอบกำรสอนเล่มนี้ได้จัดท ำขึ้นเพ่ือประกอบกำรจัดกำรเรียนกำรสอน
ของครูผู้สอน หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ชื่อหน่วย อัตรำส่วนตรีโกณมิติ มีทั้งสิ้น 18 แผนกำรจัดกำรเรียนรู้  
จ ำนวนทั้งสิ้น 20 ชั่วโมง โดยคู่มือเล่มนี้เป็นคู่มือประกอบแผนกำรจัดกำรเรียนรู้ แผนที่ 3 เรื่อง 
อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์  ใช้เวลำในกำรสอน  จ ำนวน  1 ชั่วโมง เนื้อหำใน
คู่มือเล่มนี้ประกอบด้วยค ำแนะน ำกำรใช้เครื่องมือ กำรใช้งำนโปรแกรม The Geometer’s 
Sketchpad (GSP) กำรใช้สื่อประกอบกำรสอนรวมถึงใบกิจกรรม เรื่อง อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  
โคไซน์และแทนเจนต์ไว ้อย่ำงครบถ้วน ขอขอบพระคุณผู้ เชี่ยวชำญที่ให้ค ำแนะน ำอย่ำงดียิ่ง 
ขอบพระคุณคณำจำรย์ภำควิชำคณิตศำสตร์  คณะวิทยำศำสตร์  มหำวิทยำลัยมหำสำรคำม           
ที่ประสำทวิชำควำมรู้ในกำรสร้ำงสื่อนวัตกรรมกำรเรียนกำรสอนจำกโปรแกรม GSP  ขอขอบคุณ
ผู้อ ำนวยกำร รองผู้อ ำนวยกำร คณะครู บุคลำกรทุกท่ำน และนักเรียนโรงเรียนค ำเขื่อนแก้วชนูปถัมภ์
ทุกคนที่ให้ก ำลังใจและคอยสนับสนุน ให้กำรจัดท ำเอกสำรเล่มนี้ส ำเร็จได้ด้วยดี  เพ่ือที่จะน ำไปสู่    
กำรพัฒนำศักยภำพทำงคณิตศำสตร์ของผู้เรียนต่อไป  หำกมีข้อผิดพลำดประกำรใด  ต้องกรำบขอ
อภัยมำ ณ ที่นี้ด้วย 
          

       สุภชำ  เพ็ญจันทร์  
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สารบัญ 
 

เรื่อง หน้า 
  
ค ำน ำ  ก 
สำรบัญ ข 
คู่มือกำรใช้งำนสื่อประกอบกำรสอน 1 
ขั้นตอนกำรใช้งำนโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP)  2 
สิ่งที่ควรรู้ก่อนใช้งำนโปรแกรม  The Geometer’s Sketchpad (GSP) 5 
กำรใช้สื่อประกอบกำรสอน  เรื่อง อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์   7 
เอกสำรอ้ำงอิง 29 
ภำคผนวก 30 
ภำคผนวก ก  ใบกิจกรรม 1 31 
ภำคผนวก ข  เฉลยใบกิจกรรม 1 40 
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